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RATA Principi muneri» 
P. B. ex Philofbphix lace« 
bris deprompta, quaH aurum 
(oli expoficum illico fplcn- 
dent , & publicz vtilitatis 
Ipcm oftendunt , magno or- 
nata prxfidio in primos liuo- 
rls impetus illius approbationcjcuiusofHcium eft 
alia a rep. auertere, alia imperare . Hinepor- 
r6fa<2ume(l) vt omnis fer^ (criptor exiftimatio- 
nis periculum aditurus» aliquem ex principibus 

• a viris 



viris fibi deligat j cuius autoritatc ipfi dicatunr 
opus ab inuidorum morfibus (eruetur incolume. 
Hanc ergo confuetudinem amanti mihi fani feli- 
citer cecidit , vttu fola tua propria benignitate 
permotus in tuos me familiares vitro aferiberes. 
Siue enim ingenij mei debilis partus magna pa- 
troni defiderat autoritatem : tu principum orbis 
terrarum princeps (craper dignilTimam principa- 
tu fapientiam*pr*ftitifti . Seu tam elatae dedica- 
tiones (olent alienas a fapientia: ftudiolpes olere: 
lux tanti patrocinij,tuorumq; veterum in me be- 
neficiorum, atram fulpicioncm amoucbit . Quod 
ver6.ad'vham 1p(Ifis operis attinet, quam nulla 
per te velim temporum permutatione terminari: 
vereor vt id fua luce'raultis alijs vitali afpiciat 
ilia, qux tua (ludia, & res geftas omnium lin- 
guis, & litteris celebrabit aeternitas, quantum 
enim tuam cxcelfam fulpicio dignitatem, tantum 
.^(picoriftiiis doni incredibilem cum illacom» 
parati humilitatem*: neque id nlfidiuinituscrc- 
diderim perpetuam in tuis laudibus famam ha- 
biturum; Quare illud non (blum tibi diuini gre- 
gis antifliti cupio gratum accidere, cuius auto- 
ricate protedum in tanta nouarum rerum poft 
- tam graues autores contemptione, minimo meo 
cum rubore in medium prodeat : fcd ipfi diuinitir* 
ti cx voluntate donum expendenti , penes quam 
td aeternitas , & cui primum dicata omnia eCTe 
oportct:vt hi, quos tuis luminibus dignaris, de 

centro 


0 


centro grauitatis fblidorum ftcrilis ingenij mei 
tcftcs libellio mortis a:mula me obliuionc defen- 
dant . Stomacharis hic j arbitror , quod cantum 

ipedem de nihiloj fcd magis confeflionis impu- 
dentia . At vero non impetus animi ad gloriam > 
cuius nullum mihi natura femen impartiuit (lic 
gloriz Ideo ignauiat fugiffe dedecus) fcd tua er- 
ga me voluntas ) meis apta lludijs libcralitacete- 
ftata hunc ardorem exprcCfit. Tanta enim cft 
venulas tua: virtutis ex mei meriti pcnuriajvc 
putem fine me indice illam diminutum fui rpctSa- 
culum pofteris praebituram. Nihil ergo minus 
cogitansqudm qui tua beneficia cumulando per- 
turbatis iudicijs fatisfacerem ) feientia fcilicct> 

& V irtute illa , qua maxime fuperbie cneruata , Se 
arefecns Mundi aetas ; nullum opulentis mes j ar- 
tis aliens Ipecimen pro munere gratiae a te acce- 
pto partem tibi reddidi: fcd ingenij mei partum, 
qualis iscumqueeft; quod & grati animi quaefi- 
^um monumentum crimine me audaciae libcrct> 
ii quodimpendeat, palam dedicaui . Ali j cibi co- 
lumnas honeft i fiim is titulis ornatas erigant:(la- 
.tuas in foriscolloccntzmagnificasacdes extruant, 
quarum in frontibus grandes marmoreae tabulae 
.flammantibus auro fyderibus , & peregrinis lapi- 
.dibus intexta: ea de ce viup referant faxum impu - 
dens, qua; Terecunda haec pagina prxtermittit. 
Ego incredibilis tuae benignitatis non tam gra- 
uia teflimonia , qux loco moucri nequeant : fcd ^ 

expe- 







expeditum hunc nuntium in longiflima itinera 
dcftinaui. Quem quidem eo minus vereor nc 
non tujquamobrem Telchines fortafle aliqui in- 
fcdacuri , difpari Hs voluntate protedurus , qudd 
in his tim reconditis naturae arcanis geometrica 
demonftrationc patefadis,'tanquam in femine 
multiplicem praeferiptionem , ac normam cfle in- 
relligcs ipfc pacis inter tuos greges autor,lupi 
otomani terror, ciuili> & belliez architedurae 
maxime neceflariam. Quodque, cum ad theologi- 
cam quandam veritatem chriftianogeneri maxi- 
me falutarem illuftrandam,per Philofophi; etiam 
campos fapientium hominum corona decoratus» 
nulla tantae molis , quantam fuftines negotiorum 
iadura latiiTime vageris 5 nempe illam crefeere» 
atque illuftrari indies magis exoptas , cuius con- 
fuetudine tantopere delcdaris. Quod denique 
feientiae ciuilisipfeperitiifimus omnium optimi 
intelligis,quanti referat ad humanae (bcietatis for 
mam & candorem , regum , atque optimatum a» 
mor in ftudiofos bonarum litterarum . contri au- 
tem ex defpcdione in hos cadente ab ijs , quorum 
mores; pro legibus haberi iblcnt,'nofti commu- 
nem ingeniorum veternum , mox tyrannidem gi- 
gni, magna cuftodc adempta modeftiic imperi- 
tantium crebra ciuium fapientia ,quaeprauis ti- 
morem efficit, melioribus pudorem , Quod fi me« 
expedationi exitus refpondebit , vt tc hoc munu- 

fculo vcl leuiter Iztari fentiam : alia non iniucun* 

da 
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da fiatim profcram,qua Pbtrvs aldobran- 
DiNvs tuus nepos ) domi forifque clyifTimus 
Cardinalisycuius inter familiares itidem >bcne- 
£cijsque dculnt^os locum habeo, fux erga me hu- 
manitatis tcftimonia ab inuidiae fatellitc &mi« 
niftra calumnia tueatur : quando duobus talibus 
viris animi mei captum beneficentia fua pericli- 
tantibus» duplex periculum fubire fumcoaclus. 
Sed iam verboraeepi(lol£e)& tuo fadidio finem im 
politurus peto a tcvnum;vt tibi perfuadeas,me 
inter tuos famulos, quos xrc proprio, & vidu quo- 
tidiano liberaliter fuftentas, eorum, qui pro te 
emori pofTunt, amore, conftantia,fidelitate nemini 
plane concedere . Sic tua omnia przflantifTima 
facinora Princeps magnanime, & pietatis colu- 
men, Deus Opt. Max. tibi fortunet , quem ad ma- 
iores in dies res gerendas in longum acuum ineo- 
lumen, feliccmc^uc coafcrucc. Yaicc. 
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LIBER T R I M V s. 

Ropofitum cft mihi in hifce tribus li- 
bris/) Geometra , cuiufcumque figurjc 
fblidae in geometria ratio haberi lolet, 
centrum grauitatis inuenire_-> . Huius 
autem prouincia: mihi fufeipienda? oc- 
cafio fuit liber ille iam pridem editus 
Fcderici Commandini Vrbinatis,in 
quo cum ille corporum planis termi- 
nb definitorum ; necnon cylindri , & coni , & frufti conici , 
& fphxrx ,& fphxroidis centrum grauitatis oftendiflet; 
aliorum autem , qux fuperficie mixta continentur vno co- 
aioide parabolico tentato fyllogifmi iadlura^operam per- 
didiflet , ego fpe magis , ad quam vir ille eJearferat incita- 

A tus. 
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^ Centro ^auhjbltd, 

tus, quam deterritus lapfu,vehcmcntcrquc dolens geo- 
metria: partem taindiu dcTiderari cognitione digniflimam; 
cum ante exercitationis caufa omnium , qux propolin Ibli- 
dorum, excepto conoide parabolico , centra grauitatis aliis 
viis indagalicm ; poftea non folum parabolici, fed ante mc 
tehtata nemini,liyperbolici conoidis, & frulli vtriufque , & 
portionis'vtriufque conoidis ,& portionis frufii , & liemi- 
fpharrij , & hemilphxroidis , & cuiiiflibet portionis fphx- 
rx,&lphxroidisvno,& duobus planis parallelis ablciflx 
cetra grauitatis adinueni , multa autem ex his duplici,qux- 
dam triplici via . Taceo nunc alia eiuldcm generis, qux 
cum vtilia,tumgcoraetrix ftudiofis non iniucunda, vt arbi- 
rror,futura in pofteriores libros diftribuimus . Quod autem 
aliquot propofitiones, alias Archimedis kmmaticas, alias 
Commandini meis rationibus attuli demonftratasjuon tam 
idcirco id fcci,ne mex lucubrationes deperiret, quam quod 
vel fty Io Euclidis magis^ conlbnx, vel ad percipiendum eo 
minus laboriolx , quo ad inueniendum funt difficiliores, 
vel meo propolito aptiores viderentur . Earum propofitio- 
num, Archimedis duo funt in primo libro,decimaquarta, 
& feptima,& fecunda pars vigcfimxjin fecundo autem vna. 
Omne conoidesparabolicum fefquialterum clTcconi ean- 
dem ballm , & eandem altitudinem habentis . Comman- 
dini autem omnes in primo libro nouem; vigefima tertia, & 
quinta ; trigefima lccunda,tertia, quarta, feptima, & nona: 
quadragefima prima,& fecunda. Sed multa hic noua inue- 
nies ita ad prxfens inftitutum necelfaria, vtper fe tame ipla 
in geometria locum habere debeant ,maxime vero tres pri- 
ma? fecundi libri propofitiones, quippe quibus magnam,ac 
perdifficilem geometrix partem demonftratione rcfta, & 
generali ad viam regiam redaftam efse intclligcs.Ita Deus 
Opt. Max. cuius auxilio hxc feci, quibus prodefse alicui 
vehementer cupio, reliquis meis conatibus opem fcrat.Scd 
ad definitiones accedamus . 
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Liber Primus, g 

DEFINITIONES. 

I. 

Figurae aliqua: plana: multilaterac centrum ha- 
bere dicunturpundum illud , in quo omnes redx 
linea: vel angulos oppofitos iungentes bifariam 
fecantur, vel ab angulis du«fix ad laterum op- 
pofitorum bipartitas fcdiones in caliiem ra- 
tiones. 

II. ' 

Circa diametrum eft figura plana > in qua re- 
^Iaquxdain,qua: diameter figura: dicitur, omnes 
redas alicui parallelas, i figura terminatas bi- 
fariam diuidit. 

III. 

Odaedrum communiter didutp, cft figura foli- 
daodo triangulis binis parallelis, «qualibus, 5c 
(imilibus comprehenla. 

* 

* I I I I. 

Polyedri regularis centrum dicitur pundum, 
in quoomnes reda: linea: , qua: ad angulos oppo- 
fitos pertinent bifariam diuiduntur . 


A 


a 


Cu- 
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Cuiuflibet figurae grauis centrum grauitatis 
cftpundum illud, d quofufpenfiira grauc perfe 
manet partibus quomodocumque circa Confii- 
tutis. 

V I. 

Axis prirmatis,& pyramidis & ciusfrufti di- 
citur reda linea, qux in pyramide i vertice ad 
bafiscentrum figurae vcl grauitatis pertinet: in 
reliquis autem, quae bafium oppofitarum figurae 
vcl grauitatis centraiungft . 

V I I. 

Si qua figura Iplida planis parallelis ita /eca- 
ri pollit, vt quaecumque fediones centrum ha- 
beant, & fint inter fe fimiles 5 aliqua autem reda 
linea , fiue ad centra bafium oppofitarum praedi- 
disfedionibus parallelarum, & fimilium,'Vt in 
cylindro j fiue ad verticem , & centrum bafis ter- 
minata, vt in cono,hemiiphaerio, & conoide,iran- 
feat per centra omnium prasdidarum fedionumj 
ea talis figurae axis nominetur : ipfa autem figura, 
folidum circa axim . Quic fi vcl vnam tantum ha- 
beat bafim,vel duas inaequales, & parallclasidua- 
rum autem quarumlibet praedidarura {cdionum 
vertici, vel minori bafipropftiquior fit mi nor re- 
motio- 


Liber Trimus. j 

motiorijfolidum circa axem in alteram partem Jc 
ficiens nominetur : quo nomine lignificari etiam 
volumus ea fblida, quorum qua-libet fe<fiioncs 
bafi parallelae quamuisbafi non fintpmninofimi- 
les , tamen ijs figuris deficiunt, q^uae funtfimiles 
bafi, ac totis ijs , 4 quibus ipfie ablatse intclli- 
guntur, ita vt tota figura & ablata habeant com- 
mune centrum invnareda linea ad centrum ba- 
fis terminata, qua: & ipfa talis folidi axis nomi- 
netur. 

Vt in figura , folidi A B D C deficientis fblido C E D 
bafis eft circulus AB, terminus bafi oppo litus circum- 
ferentia circuli C M D. axis communis omnibus E F, 
per cuius quodlibet pundlum I plano bafi AB paralle- 
lo fccante Iblidum ABDC, & ablanim CED, & re- 
fiduum , efi totius 
fedio circulus G 
H, ablati vero cir- 
culus KL, &refi- 
dui fedio reliquum 
circuli G H dem- 
pto circulo K L. 
quarum fedionum 
omnium centrum 
commune dl I. 

Quod fi fuperduos 
circulos G H, K L circa axem communem E I 'cylin- 
dri delcribantur , (erunt autem eiufdem altitudinis ) erit 
reliquum cylindri G B, dempto cylindro cuius bafis 
K L, axis E I, conftirutum fuper bafim < i , JC , & circa 
axim £ I, quae fuo loco expedatur cogitatio. 

•po- 
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^ POSTVLATA- 


I. 

Omnis figura: grauis vnum cfle centrum gra- 
uitatis. 


I I. 


. Omnium figurarum fibi mutuo congruentium 
centra grauitatis mutuo fibi congruere. 

' I I I. 

Omnis figurae, cuius termini omnis cauitas; 
efi interior , intra terminum efle centrum graui* 
tatis. 

1 1 r I. 

Similium triangulorum fimiliter pofita cfse 
centra grauitatis . In triangulis autem fimilibus 
fimiliter pofitapunda efiedicuntur guibiisre- 
^ae ad angulos aequales dudae cum lateribus ho- 
mologis angulos aequales faciunt. 

V. 

Aiqualiagrauiaab aequalibus longitudinibus 
fecundum centrum grauitatis fulpenfaaequipon- 
derare. 

VI. 

A quibus longitudinibus duo grauia aequipoa 
derant , ab i j fdera alia duo quaelibet illis xqualia 
aeqiiiponderare. 


PRO- 
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PROPOSITIO 

P R I M A- 


I Cint quotcumque magnitu- 
dines inatquales deinceps 
proportionales^ excefius,qui 
bus differunt deinceps pro- 
portionales erunt, in propor- 
tione totarum magnitudi- 
num. 


^int quotcumque inaequales magnitudines deiuceps^ 
proportionales AB,CD,EF,&G, 
differentes exceflibus B H, D K, F L, mi- 
nima autem iit G. Dico B H, D K, F L, 
deinceps proportionales efse in proportio- 
ne, quxeft Ab, ad CD, feu CD, ad 
E F. Quoniam enim cft vt AB, ad 
C D, ita C D ad E F; hoc cft vt A B, ad 
A H , ita C D , ad C K , permutando L 

crit,vt AB, adCD, ita Ah, ad CK: 
vt igitur tota A B, ad totam C D, ita_. 
rdiqua B H , ad reliquam D K. Simili- 
ter oftenderemus efse vt C D ad E F , 
ita DK ad FL; vt igitur BH ad DK, -AC EQ 
ita erit D K ad F L, in proponionc, quae 
cft AB ad C D, & C D ad E F. Quod demonftran- 
dum erat. 


H 


K- 
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PRO- 


S Centro ^duit. folii. 

PROTOSITIO IL 

In omni triangulo vnum dumtaxat pundum 
cfljinquo rcdx ab angulis ad latera incidentes 
fecant fefe in eafdem rationes . & fegmenta , qu« 
ad angulos, funt reliquorum dupla .& pratdidae 
incidentes fecant trianguli latera bifariam. 

Sit triangulum ABC, cuius duo quaelibet latera A B, 
- A C, fint bifariam feda in pundis D , E , & dudae redae 
lineae B E, C F D, A F G. Dico C F duplam efle ipfins 
F D, & A F, ipfius F G, & B F, ipfius F E. Et in nullo alio 
pundo ^ pundo F tres redas ab angulis ad latera inciden- 
tes fecare fe fe in eafdem rationes . Et reliquum latus B C 
fcdum efle bifariam in pundo G.Quoniam enim eft vt B-A 
ad A D, ita C A ad A E: hoc eft, vt triangulum ABC ad 
triangulum A D C., ita triangulum idem A B C ad trian. 
gulimi AEB; aequalia 
erunt triangula A D C , 

A E B, & ablato trape- 
aio D E communi re- 
liquum triangulum BD - • 

F reliquo triangulo C 
E F xquale erit ; Icd 
triangulum A I> F eft 
aequale triangulo B D Fj 
& triangulum A F E 
triangulo E F C , pro- .U 
pter aequales bafes, & 
communes altitudinesi totum igitur triangulum A F B 
toti A F C, triangulo aequale erit; fed vt triangulum A F B 

ad 



Liher ^rimtUt f - 

ad triangulum F B G , hoc cft vt A F ad F G , ita eft 
triangulum A F C ad triangulum F C G; triangulumtr- 
goFBG triangulo FCG sequalceritj&bafisBG ba- 
Ti G C .xqualis . Quoniam igitur & A E cft xqualis 
E C, fimilitcr vt ante , oftcnderemus, triangulum BCF, 
triangulo ACF, eademque ratione triangulum ABF, 
triangulo BCF «cqualc efle : igitur vnumquodque trian- 
gulorum ABF, ACF, BCF, tertia pars eft trianguli 
ABC; fed vt triangulum A B C, ad triangulum BCF, 
ira eft A.G, ad GF; tripla iginir eft A G ipfius GF, 
ac proinde AF, ipfius FG dupla_». Eadem ratione.-» 
BE, ipfius F E, &CF, ipfius FD, dupla concludetur. 
^ Sed fint fi fieri poteft,trianguli ABC duo centra qua- 
lia diximus D , E : & ab ipfis ad fingulos angulos du- 
cantur bina; reifta? lineae: 

& cadat D in aliquo trian 
gulo B E C . C^oniam 
igitur D eft centrum trian 
guli ABC erit triangu- 
lum B D C tertia pars 
trianguli ABC. Eadem 
ratione triangulum B E C 
tertia pars erit trianguli 
ABC} triangulum ergo 
D B C a;quale erit trian- 
gulo B E C pars toti, quod 
fieri non poteft , atqui ide 
abfiirdum fequitur , fi pundlum D cadat in aliquo latere 
triangulorum j quorum vertex E} Manifeftum eft igitur 
propofitum. 





A 
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19 De Centro grauit.jolid, 
PROPOSITIO ///. 

In fimilibus triangulis re<51:« lineae, qux inter 
centra, & alia in ijs fimiliter pofita punda in- 
terijeiuntur 5 proportionales Aintin proportione 
laterum homologorum . 

Sint triangula fimilia , & fimiliter pofita ABC, D E F, 
quorum fint centra O, P, in ijs autem triangulis fintpun- 
fta fimiliter pofita_. K, L, qujc cadant primum in rdftis 
B G, E H, quas ab angulis atqualibus B , E , bafes bifa- 
riam diuidunt. Dicoefle OK ad PL, vteft latus AB, 
ad latus D E . iundlis enim A K, K C, D L, L F, quo- 



niam angulus K A C, asqualis cft angulo L D F, & angu- 
lus KCA, angulo LFD, ob fimiliter pofita punita K, 
L, triangulum AKC, triangulo LDF fimileerit,& vt 
K A ad A C, ita L D ad D F; fcd vt C A ad A G, ita 
cftFD ad DH, ex procedenti ;vt igitur KA, ad AG 
ita erit L D, ad D H, circa aequales angulos : fimilia igi- 
tur funt triangula A G K , DHL, & angulus A G K, 

xqualis 


Liher trimus. • // 

afqualis angulo DHL, &vc K G, ad GA, itaLH, ad 
H D ; fed vt G A, ad A C, ita cft H D ad D F; & vt 
AC ad AB, ita DF ad DE, cx .'cquali igitur critvt 
K G ad A B, ita L H ad D E ; fcd vt A B ad B G, ita 
eft D E ad E H , propter fimilitudincm triangulorum 
ABG, DEH; & vt BG ad GO ita cft EH adHP, 
propter triangulorum centra_. O, P; ex arquali Igitur cric 
vt KG ad GO, ita_. LH ad HP: & permutando vt 
OG ad PH,ideftvtBG adEH, ideftvt AB adED, 
ita K G ad L H, & reliqua OK ad reliquam PL. 

Sed fint punda fimiJiterpofita M, N, qux cadant ex* 
tra lineas B G, E H, iundtjcque O M, P N . Dico iti- 
dem cfscvt AB ad E D, ita OM ad PN. Iiingantur 
enim rc&x M B , NE, quje cum quibus lateribus homo- 
logis angulos zquales faciunt, ea fint AB, DE, quod 
propter ifofcelia triangula fit di<ftum in fimiliter pofitis 
triangulis . igitur etiam angulus B A M, aqualis erit an- 
gulo E D N; fimilia igitur triangula ABM, DEN: & 
vt M B ad B A, ita erit N E ad E D: fed vt A B ad 
B G, ita cft D E ad E H , propter fimilitudincm trian- 
gulorum, & vt B G ad BO, ita cft E H ad E P, ob 
triangulorum fimilium centra_j O, P : ex aquali igitur 
erit vt MB, ad BO, ita NE ad E P. Riu-fus quo- 
niam angulus ABM, aqualis eft angulo DEN, quorum 
angulus ABG, aqualis cft angulo D E H: erit reliquus 
angulus O B M, aqualis reliquo angulo P E N: fed vt M B 
ad B O, ita erat NE ad E P j triangulum igitur O B M 
triangulo P E N, fimile'crit,& vt BO ad EP, hoc eft 
BG ad EH, hoc cft AB ad D E, ita OM adPN. 
Quod demonftrandum erat. 
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TROPOSIT /0 IV. 

Datis duobus triangulis fcalcnis fimilibus , & 
datopundo inaltero eorum>vnum dunraxat pun- 
dum in reliquo triangulo prxdido pundo fimi- 
liter pofitum poted inueniri. 

Sint data duo triangula fcalcna fimilia ABC, DEF, 
& in triangulio ABC datum pundtum G : fint autem 
hsBC triangula finiiliter polita . Dico in triangulo DEF, 
vnum duntaxat pundlum pundlo G fimiliter politum in- 
ueniri pofse^ . lunftis enim A G, B G , G C, ponatur 
angulus £ D H, aequalis angulo B A G, & angulus D £ H» 



aequalis angulo ABC, & HF iungatur. Manifeftum 
eft igitur ex praecedentis Theorematis demonftratione_/, 
criangula EDH, HDF, FEH, limilia efse triangulis 
BAG, GAC, CBG, prout inter fe relpondent poli- 
tione , quorum fex triangulorum binis quibufque binae ba- 
fes homologae refpondent : A B E D , A C D F , B C 

EF» 
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E F. qua? funtin latera homologa duorum triangulorum 
ABC, DEF. Ex definitione igitur, duo puncta G, H, 
in triangulis ABC, DEF, fimiliter polita erunt . At 
enim li fieri poteft fit aliud pundum K , in triangulo 
DEF, fimiliter pofitumpundo G. Vel igitur punttum 
K in aliquo triangulorum, quorum eft communis vertex 
H, vel in aliquo eorundem latere cadet . cadat in latere 
F H, & iungatur D K: triangulum ergo D F K , fimilc 
erit triangulo A C G . Sed & triangulum E D F, fimilc 
eft triangulo B A C; vtraque igitur horum ad illorum fi- 
bi relpondens triangulorum duplicatam eorundem late- 
rum homologorum AC, Dr, habebunt proportionem: 
vt igitur eft triangulum E D F, ad triangulum B A C, ita 
erit triangulum D F K , ad triangulum A C G: & per- 
mutando, vt triangulum ACG, ad triangulum ABC, 
ita triangulum D F K, ad triangulum E D F: eadem ra- 
tione, vt triangulum ACG, ad triangulum ABC, ita 
erit triangulum D F H, ad triangulum DEF: vt igitur 
triangulum D F K , ad triangulum E D F ; ita erit trian- 
gulum D F H , ad triangulum E D F ; tri^gulum ergo 
D F K , triangulo D F H, xquale erit , pars toti , quod eft 
abfurdum : idem autem abfiirdum fequeretur,fipun(ftum 
JC, poneretur in aliquo prafdiiftorum triangulorum, vtin 
triangulo D F Hj Non igitur aliud puniftum a punfto H, 
in triangulo E D F , fimiliter politum erit puncto G . 
Quod demonftrandum erat . 

TROTOSITIO y. 

Cuilibet figura: pUns re<5langulum xquale 
poteft c(Te . 


s 
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Sit quaelibet figura plana A. Dico figura: A , rcftan- 
gulum a:quaIepofseexiftcre_j. Exponatur enim redtan- 
gulum B C, cuius latus BD, in infinitum producatur 
vcrfus E . Quoniam igitur cft vt redfangulum B D, ad 
planam figuram A, ita reCU B D,, ad aliquam lineam 
redam ; fit vt 6 C, ad A, ita B D, ad DE, & comple- 
atur redan- 
gulum EC. 

^oniam igi 
tur cft vt B D 
ad D E, ita 
redangulum 
B C, ad figu- 
ram A: 1'ed 
vt B D, ad 
D E , ita cft 

rcdangulum B C, ad rcdangulum 
dangulum B C, ad figuram A, 

B C, ad redangulum C E ; rcdangulum ergo C E , fi- 
gur,c A, aequale erit . Manifeftum eft igitur propofitura. 



C E ; vt igitur re- 
eft redangulum 


Ita 


TROPOSITIO VI. 

Omni figurae circa diametrum in alteram par* 
tem deficienti figura quaedam ex parallelogram- 
mis aequalium altitudinum inferibi poteft,&: al- 
tera circumfcribi ,ita vt circumferipta fuperet in- 
(criptam minori fpacio quantacumque magnitu- 
dine propofita.Semper autem in fimilibus intelli- 
ge,eiufdem generis. 

Sit figura plana ABC circa diametrum AD, ad par- 
tes 
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tes A deHcienSjCuiusbafisB C. Dico fieri pofse quod 
proponitur ; dudla enim per verticem figurx A, bafi B C, 
parallela , atque ideo figuram ipfam contingente, abfoU 
uatur parallelogrammum BL, fe(aaquc diametro A D, 
bifariam , & fingulis eius partibus femper bifliriam , du- 
cantur pcrpun(5ta fedioniim reda: lincLcbafi BC, & in- 
ter fc parallela: , atque ita multiplicata: fint fediones , 
vt fcdi parallelogrammi in parallclogramma aequa- 
lia , & eiufdcm altitudinis qiuelibet pars , vt paralle- 
logrammum B F .5 fit minus fuperficic propofita, cu- 
ius parallclogram- 

mi latus E F, fc- a. 

cet figurae termi- 
num B A C, in 
pundis G H, Sc 
diametrum A Djin 
pundo K. erit igi- 
tur GK, aequalis 
K H; per omnia_» 
igitur punda_» fe- ; 
dionum termini 
B A C, quae a praedidis fiunt lineis parallelis , fi ducan- 
tur diametro A D parallelae , figura quxdam ipfl ABC, 
inferibetur, & altera circumferibetur ex parallelogram- 
mis a’qualium altitudinum. Dico harum figurarum 
inferiptam fuperari a circumferipta minori Tpacio fuper- 
ficie propofita . Quoniam enim omnia parallclogramma, 
quibus figura circumrcriptafupcratinrcriptamfimulfum- 
pta funt aequalia B F parallelogrammo : fed parallelo- 
grammum BF, eft minus fuperficic propofita : cxcefiiis 
igitur quo figura circumferipta inferiptam fuperat , minor 
erit fuperficie propofita. Fieri igitur poteft , quod propo- 
nebatur. 
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PROPOSITIO VII. 

Pyramides fimilibus, & aequalibus triangulis 
comprchcnfac inter fc funt jequales. 

Sint pyramides A B C D, E F G H, fimilibus, & a»qua- 
libus triangulis comprchenrae,& fi fint fimiliter pofitar,qua- 
rum vertices A, E, oaFes autem triangula B C D, F G H, 
Dicopyramidcin AB CD, pyramidi E F G H, aequalem 
cfse. A pundis enim A, E, manantia latera inferius pro- 
ducantur , & praediatis lateribus maiores , inter fc autem 
aequales abfeindantur AK, AL, AM, EN, EO, EP, 


& conftruantur pyramides A K L M, ENO P;pyramidcs 
igitur liae £qualibus,& fimilibus triangulis comprehenden 
tur,vt colligitur cxipfa conftrudtioneitriangulis igitur inter 
fc aequilatcris,& iquiangulis K L M, N O P, inter fc con- 
gruentibus non congruat, fi fieri poteft, pyramis E N O P, 
pyramidi A K L M,led cadat vertex E, pyramidis E N O P, 
extra verticem A, pyramidis AKLM, & expun^ A, 

ad 
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jid ccntnmi circuli tranfeuntls per tria pundta K,LjM,quod 
fit R, ducaturrefta AR, &ER iungatur. Quoniam igi- 
tur aequales rcftae funt AK, AL, AM, quae expundto 
A, in fublimi pertinent ad fubicdlum planum : & pundium 
R, eft centrum circuli tranfeuntis per pundla N,0,P; cadet 
refta A R ad fubieftum planum perpendicularis. Eadem 
ratione redla ER duda a vertice E, pyramidis ENOP, 
ad centrum R, circuli tranfeuntis per puii61aN,0,P, hoc 
cftjperpunftaK, L, M, illis congruentia , cadet ad idem 
planum, ad quod linea AR, perpendicularis; itaque ab 
eodem punfto R, ad idem planum, & ad eafdem partes duae 
perpendiculares erunt excitatas , quod fieri non poteft : 
pundlum igitur E non cadet extra punftum A: quare la- 
tus EN, congruet lateri AK, quorum EF, eft asqualis 
AK; igitur & EF, iplIAB, congruet, eadem ratione la- 
tus A G, congruet lateri A C, & latus E H, lateri A D, & 
triangula triangulis, &: pyramis E F G H, pyramidi ABC 
D, & ipfi aequalis erit. Quod demonftrandum erat. 

C O L L A R I V M. 

Hinc facile colligitur omnia (olida, quae in py 
ramidcsatqualibus,& (imilibus triangulis com- 
prchen(as multitudine aequales diuidi pofifuntjef 
fc inter fe aequalia . Quocirca omnia prifmata , & 
pyramides, & odlahedra, omnia denique corpora 
regularia aequalibus, & (imilibus planis compre* 
henfa inter (e aequalia erunt. 

PROPOS ITIO VI I !. 

Cmnis pyramidis triangulam bafim habentis 
quatuor axcsfccant fc in vnopundo in eafdem ra- 

C tiones 
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tiones, ita vt /cgmenta > qux ad angulos, eo- 
rum, qux ad oppofita triangula, finttripla^ex quo 
pun(5lo tota pyramis diuiditur in quatuor pyrami 
desxquales. Et in nulloalio pun<^o quatuorre- 
linex ducilx ab angulis ad triangula oppofita 
pyramidis fecant fefe in eafdcm rationes. Vocetur 
autem pun(5lumhoc centrum di ciz pyramidis. 

Sit pyramis A B C D , cuius vertex A , bafis autem 
triangulum B C D, axes A E, B M, C L, D N, vnde qua- 
tuor triangulorum , qux funt circa pyramidem ABC 
centra erunt grauitatis E, L, M, N. Dico quatuor li- 
neas A E, BM, CL, DN, fecare fe fe in vnopunClo in 
eafdem rationes , quas prxdixi,& qux fequuntur. Nam ex 
pun<£lo A, ducatur redia A L H, qux ob trianguli A B D, 
centrum L, lecabit latus BD, bifariam in pundto H; iun- 
^la igitur C E, & produdka conueniet cum A L H, vt in 
punffo H. eadem ratione iundtx A M, B E, & produdar 
conuenient in medio lateris C D, conucniant in pundo K, 
nccnon AN, DE, in medio ipfius B C, vt in pundo G. 
^oniam igitur ob triangulorum centra,eft vt C E ad E H, 
ita AL ad LH, dupla enim eftvtraque vtriufque,fcca- 
bunt fefe redx A E, C L, inter eafdem parallelas j quare 
vtAF adFE, ita erit CF adFL, circum xqualesangu 
los ad verticem ; triangula igitur A F L, C F E; & reci- 
proca, & xqualia inter fc erunt. Cum igitur fit vt A L ad 
LH, ita CE ad E H, hoc efi vt triangulum AFL ad 
triangulum F L H, (fi ducatur F H) ita triangulum C F E, 
ad triangulum FEH, erunt inter le xqualia triangula 
F E H, F L H. Quare vt triangulum A F H, ad triangu- 
lum F L H, hoc eft vt A H ad H L, ita erit triangulum 
A F H ad triangulum FEH, hoc eft A F ad F E: led re- 
da A H, eft tripla ipfius L Hj igitur & A F, erit ipfius F E, 


I 
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tripla rfedvt A F, adFE, ita eft CF, ad FL; tripla igi- 
* tur erit C F, ipfius F L . Similiter oftenderemiis reftas 
A E, B M, fecare fe fe in eafdem rationes, ita vt Tegmen- 
tajquae ad angulos , Ent tripla eorum, quae funtad centra_* 

E, M, quorum A F, eft tripla ipfius F E; in puii(fto igitur 

F, Tecant fe redtx lineae A E, B M. Eadem ratione & re 

A E, D N, lecent fe in pun(fto F, necefse erit ; quare 
vt A F ad F E , ita erit D F ad F N . Quatuor igitur 
axes pyramidis ABC D, Tecant fefc in pundto F, in eaf- 
dem rationes, ita vt 
Tegmenta ad angulos, 
fint reliquoru tripla__f. 

RurTus , quia compo- 
nendo , & conuerten- 
do,eft vt F E ad E A, 
ita FL ad LC: hoc 
eft, vt pyramis BCD 
F, ad pyramidem A 
B C D, ita pyramis 
A B D F, ad pyrami- 
dem CBDA, (pro- 
fler bafium commu- ^ 
nitatem, & vertices in 
eadem re(fta linea)crit 
pyramis A B D F, aequalis pyramidi B C D F. Eadem ra- 
tione tam pyramis A C D F, quam pyramis A B C F, «qua 
lis eft pyramidi B C D F. Quatuor igitur pyramides, qua- 
rum communis vertex pundlum F, baTes autem triangula, 
quae Tunt circa pyramidem A B C D, inter Te aequales erut, 
& vnaquaque pyramidis A B C D, pars quarta. Dico in 
nullo alio pundo a pundbo F, quatuor redlas, quae ab an- 
gulis ad triangula oppoftta pyramidis A B C D, ducantur, 
Tecare Te in eafdem rationes . Si enim fieri poteft Tecenc 
fe tales rc^ae in eafdem rationes in alio puntfto S. Simi* * 

C 1 liter 
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liter igitur vt ante oftenderemus, vnamquamque qua- 
tuor pyramidum, quarum communis vertex S, bafes au- 
tem triangula , quae funt circa pyramidem A B C D, efsc 
quartam partem pyramidis A B C D. Siue igitur pun- 
^um S, cadat intra vnam priorum quatuor pyrami* 
dum, fiue in earum aliquo latere, feu triangulo; necef. 
(ario erit pars xquali toti ; tam enim tota vna pyramis 
quatuorpriorum,qiurum communis vertex F, quam eius 
pars, vna quatuor pyramidum poHeriorum , quarum com- 
munis vertex S, erit eiufdcm A B C D , pyramidis pars 
quarta . Ex abfurdo igitur non in alio pundo a pun^o F 
fccabunt fein eafdem rationes quatuor redlx, qux ab angu 
lis ad oppolita triangula pyramidis A B C D, ducantur . 
ManifeAum eH igitur propolitum. 

^ROPOSIT IO IX, 

Omnis pyramis bafim habens triangulam di- 
uiditur in quatuor pyramides arquales, & fimiles 
inter fc,& toti,& vnum o^Saedrum totiuspyrami- 
disdimidium)ip lique concentricum. 

Sit pyramis ABCD, cuius balis triangulum ABC» 
fedtisque omnibus lateribus bifariam,iungantur re6lx F G» 
GH, HF, FK, K L, LM, M/C, KH, HM, GL, LF* 
Dico quatuor pyramides DKLM, LFBG, KHFA» 
M H G C, xquales else , & fimiles inter fe,& toti pyrami- 
di A B C D; odaedrum autem efse L F G M /C H, & di- 
midium pyramidis ABCD, ipfique concentricum. Du- 
cantur enim ttdtx D N H, B L N: & polita B E, du 
plaipfius BH, iungatur DOC, in triangulo DBH, & 
ponatur DP, ipfius PE, tripla,&conne6lanturre6txLP, 
PH. Quoniam igitur E, eft centrum trianguli AB C, 


Liber Trirmu. 


Ji 


erii axis D E, pyramidis A B C D, cuius axis /egmentum 
D P eft triplum ipfius P E: igitur P centrum erit pyra- 
midis ABC D, Et quoniam tres redae F K, K H, H F, 
funt parallelae tribus B D, D C, C B, pro vt inter fe refpon 
dent, vt K H, ipfi L G, quoniam vtraque lateri D C, ob 
latera triangulorum feda proportionaliter in pundis K, H, 
L, G: & fic de reliquis j erit pyramis A /C F H, fimilis toti 
pyramidi A B C D. Similiter vnaquasquc trium aliarum 
pyramidum abfcifiarum , videlicet FLBG, GHMC, 
K D L M, fimilis erit pyramidi A B C D, atque ideo in- 
ter fefimiles. Rurfus, 
quoniam pyramidum 
fimilium latus A D eft 
duplum lateris A K,ho 
mologi; pyramis A B- 
CD, odupla erit py- 
ramidis AKFH, ob 
triplicatam laterum ho 
mologorum proportio 
nem . Similiter vna- 
quaeque trium reliqua- 
rum pyramidum abfcif 
farum eritodaua pars 
pyramidis A B C D: 
quatuor igitur pyramides abfciflae fimul fumptx dimi- 
mum erit pyramidis A B C D : & reliquum igitur foli- 
dum demptis quatuor pyramidibus , dimidium pyramidis 
A B C D . Dico reliquum (blidum L K M G F H, efie_^ 
odaedrum. Nam odo triangulis ipfum contineri mani- 
feftum-eft . bina autem oppofita efle parallela, & arqualia, 
& fimilia,fic oftendimus. Quoniam enim triangulum 
F G H, eft in plano trianguli ABC, plano trianguli K L M 
parallelo i erit triangulum F G H, parallelum triangu- 
lo 
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Io KLM: fcd triangulum F G H, eft fimilc triangulo 
ABC, & triangulum KLM, fimile eidem triangulo 
A B Cj triangulQ ergo F G H, fimile erit triangulo KLM: 
fcd & aequale propter jcqualitatem laterum homologo- 
rum. Similiter oflenderemus reliquum (olidum LKM 
G F H continentia triangula bina oppofita aequalia_j 
inter fe, & (imilia, & parallela; odlaedrum eft igitur 
L K M Ci F H , Dico iam pundum P , quod eft cen» 
trnm pyramidis A B C D, efse centrum odaedri L K 
M G F H. Quoniam enim D P, ponitur tripla ipfius P £• 
& D O, eft ajqualis 
OE((Iquidem planum 
trianguli KLM,plano 
tiiaguli ABC, paralie 
Ium fecat proportione 
oes redas lineas, quaf 
expundo D, infubli- 
mi pertinent adfubie-* 
dum planum trianguli 
ABC) erit O P, ip(i 
PEjXqualis. Et quo- 
niam B H eft dupla 
ipfius QJi, quarum 
B E eft dupla ipfius 
EH, fiquidem E eft centrum trianguli ABC; erit reli- 
qua E H reliqux E dupla : & quia eft vt L D ad D B, 
ita L N ad B H, propter fimilitudinem triangulorum , & 
eft L D, dimidia ipfius B D, erit & L N, dimidia ipfius 
B H: fed QH eft dimidia ipfius B H; xqualis igitur L N 
iffi QJi. Iam igitur quia eft vt BE ad EH, ita_4 
LO ad ON: fed BE, eft dupla ipfius E H; dupla igi- 
tur L O, erit ipfius O N: fed & QJd erat dupla ipfius 
Q^; vt igitur LN ad NO, ita erit HQ^ad Q^: dt 

per 
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per conucrfioncm rationis, vtNL ad LO, ita QK, ad 
HE; & permutando, vtLN ad QJd, ita LO adHH: 
fed LN, oftenfa eft aequalis QJd; aequalis igitur LO, 
erit ipfi EH; fed & OP, eft aequalis ipfi P E, vtoften- 
«limus: duae igitur LO, OP, duabus HE, EP aequa- 
les erunt altera alteri,& angulos aequales continent L O P, 
PEH, parallelis exiftentibus LN, BH fcdlionibus tri- 
anguli D B H, quae fiunt a duobus planis parallelis; ba- 
fis igimr LP, trianguli LOP, aequalis eft bali P H, 
trianguli P E H, & angulus O P L, angulo E P H in pla- 
no trianguli DBH, in quo DPE, eft vna refta linea; 
igitur LPH, erit vna refta linea, quae cum fit axis odla- 
edri L K M G F H, & fedus fit in pundfo P , bifariam, 
erit pundfum P, centrum otftaedri L K MGE H. fed & 
cenmim pyramidis A B C D. Manifeftum eft igitur pro- 
pofitum. 

^ROFOSiriO X. 

Omne fruftum pyramidis triangulam ba(im 
habentis, fiuc coni, ad pyramidem,vcl conum, cu- 
ius bafis eft eadem , quae maior bafis frufti , & ea- 
dem altitudo, eam habet proportionem, quam duo 
latera homologa , vel dus diametri bafiumipfius 
frufti, vna cum tertia minori proportionali ad 
pracdi(fta duo latera, vel diametrosjad maioris ba- 
fis latus , vel diametrum . Ad prifma autem , vel 
cylindrum, cuius eadem eft bafis, qua? maior bafis 
frufti ,& eadem altirudo j vt tres prardida: dein- 
ceps proportionales fimul, ad triplam lateris, vel 
diametri maioris bafts. 


Sit 
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Sit frudum A B C F G H, pyramidis,vel coni A B C D, 
cuius bafis triangulum , vcl circulus ABC, axis autem 
DE: & vt cft AC ad FH, ita fit FH ad N, & fhi- 
fti axis E K , nec non idem pyramidis , vel coni A B 
C K , vt fit eadem altitudo . Dico fhifium A B C F 
GH, ad pyramidem, vel conum, A BC K, efse vt 
tres lineas AC, FH, NO, fimul ad ipfius AC, tri- 
plam : ad prilma autem , vcl cy Iindrum,cuius bafis ABC, 
altitudo autem eadem cum frufto , vttres A C, F H, NO, 
fimul , ad ipfius A C, triplam. NamvteftAC adFH, 
& F H ad N O, ita fit N O ad P: & excelTuSjquo hae 


quatuor lineae differunt , fint A L, F M, O Q. Ergo 
vt A C ad F H, ita erit A L ad F M, & F M ad O Q. 
Quoniam igitur eftvt AC ad P, ita pyramis, vel conus 
A B C D, ad fimilem ipfi pyramidem, vcl conum D F G H, 
ob triplicatam laterum homologorum proportionem ; erit 
diuidendo, vttres A L, FM, OQ^ fimul ad P, itafru- 
ftum A B C F G H, ad pyramidem , vel conum D F G H: 
fcd conuertendo eft vt P , ad A C, ita pyramis , vcl conus 
D F G H, ad pyramidem , vel conum A B C D; ex xquali 
igitur, vt tres A L, F M, O Q, fimul ad A C, ita fruftutn 


D D 



a 
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ABCDFGH, adpyramidcm, vel conum ABCD. 
Rurfus quoniam axis D E, & latera pyramidis , vel coni 
ABCD, fecantur plano trianguli , vel circuli F G H, bafi 
ABC, parallelo; erit componendo, vt A D, ad D F, hoc 
cft,vt AC ad F H, propter fimilitudincm triangulorum, 
hoceftvtAC, adCL, itaE D, adDK; &pcrconuer« 
lionem rationis, vt A C, ad A L, ita D E, ad E K: fcd vt 
D E ad EK, ita eft pyramis , vel conus ABCD, ad py- 
ramidem, vel conum A B C K ; vt igitur AC, ad A L, 
ita eft pyramisjvel conus ABCD, ad pyramidem,vel 
conumABCK; fed vt tres linex A L , FM, OQ^fimul 
ad AC, ita erat fruftum ABCFGH, ad pyramidcm, 
vel conum ABCD; ex aequali igitur, erit vt tres linea: 
AL, FM, O fimul ad A L, ita fruftum ABCFGH, 
ad pyramidem , vel conum A B C K . Rurfus , quoniam 
tres exceflus A L, F M, O fiint deinceps proponio- 
nales in proportione totidem terminorum A C , F H, N O, 
erunt vt A L, F M , O fimul ad A L, ita A C, F H, 
N O, fimul ad A C : fed vt A L , F M , O fim ul ad 
AL, ita erat fruftum ABCFGH, ad pyamidem , vel 
conum A B C K ; vt igitur tres linex AC, F H, NO, fi- 
mul, ad AC, ita erit fruftum ABCFGH, ad pyrami- 
dcm , vel conum A B C K. Sed vt A C, ad fui triplam, ita 
eft pyramis, vel conus A B C K ad prifma, vel cylindrum, 
emus eft eadem bafis A B C, & eadem altitudo cum py- 
ramide, vel cono ABCK; ex xquali igitur, erit vttres 
linex AC, F H, NO, fimul ad ipfius A C, triplam , ita 
fruftum ABCFGH, ad prifma , vel cylindrum , cu- 
ius bafis ABC, & eadem altitudo pyramidi, vel cono 
ABCK: idcftcadera,frufto ABCFGH. Manifeftum 
eft igitur propoficum. 


D 
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PROTOSIT 10 X L 

Omni (blidocirca axim in aiccram partem defi 
cienti, cuius Lafis fic circulus, vel ellyplisy figura 
quaedam ex cylindris, vel cylindri portionibus 
aequalium altitudinum inferibi potcft,& altera 
circumferibi , ita vt circumferipta fuperet inferU 
ptam minori exceffu quacumque magnitudiae 
propoflta^ 

Sic fblidum ABC,' circa axim A D, ih alteram par- 
tem deficiens , cuius vertex A, bafis autem circulus >vel 
cllypiis, cuius diameter BC« Igitur fuper hanc bafia]i 
circa axim A 1^ 
tntelligarur defert 
ptus cylindrus, vet 
cylindri portio 
B L, qux folidum 
ABC, compre- 
hendet ; fc6toque ^ 
cylindro, vel cylin 
dri portione BL^ 
planis bafl paralie 
hs in tot cylindros , vel cylindri portiones aqualium at*» 
litudinum, vt quilibet eorum fit minor magnitudine_> 
propofita ; efto (olidum ABC, fcdfum praedicis ptanisc, 
erunt autem Ic^Uones circuli, vel ellypfes fimiles inter 
fe& bafi BC, folidi ABC fuper quas fcdliones um- 
quam bafes cylindris, vel cylindri portionibus aequa- 
lium altitudinum intra , atque extra figuram condituris^ 
quorum buuiour eadem plana parallela inter fc refe- 
runtur 
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nintur, vclutiBF, &GDH, quorum axis communis eft 
bafes autem circuli, vel ellypfes EF, GH, qua- 
rum commune centrum K : fupremus autem , qui ad A, 
ad nullum refertur. Quoniam igitur ex conftru6lionc_-», 
cylindrus , vel cylindri portio B F, eft minor magnitudi- 
ne propofita ; excefsus autem omnes, quibus cylindri, ex 
quibus conftat figura circumfcripta , excedunt eos, ex qui- 
bus conftat figura inferipta , pro vt bini inter fe referun- 
tur , vna cum fupremo , qui ad nullum refertur , funt aqua- 
les cylindro , vel cylini-i portioni B F , figura circum- 
fcripta Iblido ABC, excedet inferiptam minori excef- 
fu magnitudine propofita , Fieri igitur poteft quod pro- 
ponebamus. - 

PROPOSITIO xir. 

Dato parallelepipcdo crcdlo circa datam re- 
dam lineam tamquam axim, eredum parallele- 
pipedum arqualc confiituere. 

Sit datum parallelepipedum AB, eredum, cuius ba- 
fis A C, altitudo autem latus B C ; & data reda linea_, 
finita E D . Oportet circa redam E D , tamquam axim 
parallelepipcdo AB, aequale parallelepipedum eredum 
conftituere__^. Per pundum igitur E , extendatur pla- 
num eredum ad lineam ED, &vteftDE, ad BC, ita 
fiat bafis A C, ad quadratum F ; & ad pundum E , in 
plano eredo ad lineam E D, quartae parti quadrati F, 
aequale--» GE, quadratum deferibatur, & <;pmpleatur 
quadratum G H, quadruplum quadrari E G , feu qua- 
draro F, aequale : & ex pundo K, ereda K L , ipfi E F, 
aequali , & ad fubiedum planum perpendiculari fuper ba- 
fim G H , conftituatur parallelepipedum G K . Dico 

D 2 pa- 
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parallelepipcdum G K, cfsc «quale parallelepipedo A 
& rcftam DE, axim parallclepipcdi GK. Iimgantur 
enim bafium oppofitamm diametri GH, LK. Qu<>» 
niam igitur qua- 
drata lunt E G, 

GH, communem- 
que habent angu- 
lum, qui ad G, 
confiftent circa di- 
amttrum GH; in 
rcfta igitur G H, 
erk pundliim E , 

Et quoniam qua- 
dratum G H, eft 
quadrati E G, qua- 
druplum ; erit dia- 
meter G H, diametri E G, dupla; puniflum igitur E» 
erit in medio diametri G H . Rurfus , quoniam ob pa- 
rallclcpipedum G K , re<5ia G L , «qualis eft , & paral- 
lela ipfi K H , erit L H , parallclogrammum r & quia^ 
vtraque DE, K H , eft ad fubicftum planum perpendi- 
cularis , parallcl« erunt , & in eodem plano parallelogram- 
mi L H ; in quo cum L G, (it paralkla ipfi K H ; erit dt 
ED, ipfiLG, parallela: eft autem, & «qualis vtrilibet 
ipfarum G L, G H, oppofitarum ; pundium igitur D, eft 
in redb_. L K , & tam K D, ipft E H , quam L D, ipli 
EG, «qualis erit, & inter fe «quales L D, DK. pun- 
dium igitur D, erit in medio diametri L K ; fed & pun- 
dlum E , erat in medio diametri G H ; redia igkur E 
axis eft parallclcpipedi G K > cuius -parallelepipedi cum 
altitudo D E, fit ad B C, altitudinem parallelepipedi A B, 
vtcftbafisAC, ad quadratum F , hoc eftadbafimGH, 
paraildcpipcdiG K; parallelepipedum G K, parallelepipc 
do A B, «quale erit, Fadiiun igitur eft quod oportebat . 

PRO- - 
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T%p^OSIT 10 XllL 

Cuilibet figura: (olida: parallelcpipedu arqua- 
Icpotcft cfTc. 

Sic quaelibet figura foiida A. DicofolidoA) parallele- 
pipedum xquale pofse cxiftere«-». Exponatur enim paral- 
lelepipcdumBC, cuius baiis B G. Quoniam igitur cftvt 
foliduinBC, adfolidumA, ita redalinea,fiue latus B D, 
ad aliam reftam lineam i produfto latere B D , fit vc B C, 
ad A, ita re 61 a_,BD, ad regiam DE, & compleatur pa- 
raillelcpipedum C E. Quoniam itaque eftvtBD, adDE^ 
ka paraliclogrammunuiue bafis B G, ad paraiIelograai> 


C 



nium , fiue bafim E G; hoccftparallelepipedumBC, ad 
parallelepipedum C E; fed vtBD, ad DE, itaefiparaK 
lelepipvedum B C, ad folidum A ; vt igitur parallelepipe- 
dum B C , ad folidum A , ita erit parallelepipedum B C, 
ad parallelepipedum CE; parallelepipedum igitur CE 
«quale crk Iblido A. Quod fieri pofse propoUiimus. 


PRO- 
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TROTOSIT 10 XIV 


Omnis parallelogtammi centrum grauitatis 
diametrum bifariam diuidit. 

Sic parallelogrammum A B C D, eoius duo latera A B, 
B C,fint primum inaequalia:& quonia omne parallclogram 
mum habet faltem duos angulos 'oppofitos non minores 
redojcfto vterque angulorum B, D, non minor redo , fit- 
<iue duda diameter AC, fedaque in pundoG, bifariam. 
Dico G, efse centrum grauitatis parallelogrammi ABCD, 
Trianguli enim ABC, fit centrum grauitatis H; iunda- 
que H Ci, & produda , ponatur G K, aequalis G H, & re- 
da: a pundis K, H, ad angulos ducantur. Quoniam igi- 
tur A G, eft aequalis G C, & 

G H, ipfi GK, & angulus 
A G K,aequalis angulo C G H, 
erit bafis A K , xqualis bafi 
C H, & angulus G A K,xqua- 
lis angulo GCK; fcd totus 
angulus D A K, arqualis cft to 
ti angulo BC A; rcliquusigi- 
tur U A K , reliquo B C H, 
aequalis erit, circa quos angu- 
los latus B C c(t aequale lateri 
AD, &CHjipfi AKj angu- 
lus igitur C B H, aqualis erit 
angulo A D K. Similiter oftenderemus angulum C A H, 
angulo A C K, & anguium B A H, angulo D C K, & an- 
gulum A B H, angulo G D K , aequales efse : fed latera 
triangulorum , cum quibus redx dudx a pundis K, H, ad 
angulos triangulorum fimilium ABC, C D A, funt lio- 

molo- 
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mologa ; punfla igitur K, H , in prididis triangulis funt 
fimilitcr pofita . Rurfus quoniam angulus ABC, ncn 
cll minor reilo, acuti erunt rcJiqui AC"b, B AC; igitur 
latus AC, maximum erit .-ponitur autem AB maius, 
quamBC; triangulum igitur ABC, fcalcnum erit. 
Eadem ratione fcalcnum eft triangulum X C D . Quare 
in triangulo A C D, vnum duntaxat pundum K , fimili- 
tcr pofitum crit,ac punaum H , in triangulo A B C. Cum 
igitur H fit centrum grauitatis trianguli ABC, erit & 
K, centrum grauitatis trianguli A C D. Sed longitudo 
G K, atqualis eft longitudini G H; punaum igitur G eric 
centrum grauitatis paralielogrammi A B C D , in quo ni- 
mirum feda eft bifariam diameter A C : quare fi ducatur 
altera diameter BD, in medio etiam diametri BD, eric 
idem centrum grauitatis G . 

Sed fint omnia latera aequalia parallelogrami A B C D, 
Scaisque duobus lateribus AD, B C, bifariam in E, F 
iunganturEF, AE, ED, 

A G C, & per punaum G, 
ducatur ipfi A D, vel B C, 
parallela H G K.Quoniam 
Igitur E C , eft aequalis 
A F,erit C G aequalis A G, 

& E G , aequalis G F, pro- 
pter flinilitudinem triangu 
lorum : nec non E H , ipfi 
A H, & E K, ipfi K D:trcs 
igitur diametri AC, A E, 

E D, erunt fcaje bifariam 
in punais K,G,H ; & quoniam ex xquali propter triangu- 
la fimilia eft vt A F, ad F D, ita H G, ad G K , erit H G, 
aequalis ipfiGK: fedpunaa K, H, funt centra grauitatis 
parallelogrammorum BF, FC; igitur totius parallelo- 
ffioam ABCD, centrum grauicaci serit G, in medio 

- dia- 
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diametri AG. Quodcftpropofitum» 

COROLLARIVM, 

Hinc manifcftum eft, omnis parallclogrammi 
centrum grauitatis efle in medio ic€tx , quae op- 
pofitorum bipartitorum lacerum re(^iones iungit. 


^ROTOSITIO XV, 


Si quodlibet parallelogrammum induoparal- 
lelogramma diuidacur > & eorum cetra grauitatis 
iungantur re»^a lineajtotiusdiuifiparallelogram- 
mi centrum grauitatis praedidam lineam ita di* 
uiditjVt eius Tegmenta h contrario reipondeant 
praedi<5tispartibusparallelogrammis. 


Sic parallelogrammum A B C D> fe^hun in duo paral* 
lelogramma A E, E D, & 
parallelogrammi A E, fit 
centrum grauitatis H, pa- 
rallclogrammi autem E D, 
centrum grauitatis K: & 
parallclogrammi ABCD, 
lic centrum grauitatis G: 

& iungatur K H. Dico re- 
ctam K H> diuidi a pundlo 

G, ita vt fit K G, ad G 

H, vt eft parallelogrammum 
• A E, ad parallelogrammum 

£D, Iungantur enim diametri AC, A E, ED. Igintf 

per 
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|>cr praecedentem (edte erunt hae diametriWariam in pun- 
€HsH, G, K. Quoniam igitur eft vt EH, ad HA, it;t 
E K ad K D, par^ela erit K H, ipfi A D; igitur & E C; 
fedrcfta K H, fecatlatus AE, trianguli AEG, bifariam 
inpundoH, ergo delatus AC, bifariam fecabit; igitur 
in punfto G. pundtum igitur G, eft in linea K H . Rurfus, 
quoniam eft vt G A, ad A C, ita G H, ad E C, propter fi- 
inilitudincm triangulorum ; fcd dimidia eft G A , ipfius 
AC, igitur &GH, erit dimidia ipfius E C, hoc eft ipfius 
F D. Similiter oftenderemus dimidiam efsc K H ipfius 
A D. vt igitur K H, ad A D, ita erit G H, ad F D; & per- 
mutando , vt A D , ad D F, ita K H, ad H G , & diui- 
dendo , vt A F, ad F D, hoc eft vt parallelogrammum A F, 
ad parallelogrammum E D, ita K G, ad G H. Quod dc- 
monftrandum erat. > 

TROTOSITIO XVL 

■ Plana grauia acquiponderant a longitudini- 
J)us cx contrariaparte rclpondcntibus, 

Sintplana grauia N,R, quorum centra grauitatis fint 
K, R, & longitudo aliqua AB:& vtcft N, adR, ita fit 
B C, ad C A. Dico fulpcnfis magnitudinibus fecundum 
centra grauitatis N, in punfto A, & R, in pundo B, vtri- 
nfque magnitudinis N, R, fimul centrum grauitatis efsc 
C . Nam fi N, R, magnitudines fint aequales , manifeftum 
cftpropofitum. Si autem inaquales', abfeindatur B D, 
aequalis A C , vt fit A D, ad D B, vt B C, ad C A.Et qu6- 
niam fpacio R, redlangulum aequale poteft efsc j applice- 
tur ad lineam B D, redlangulum B D K E , aequale quar- 
tae parti redtanguli aequ^is ipfi R , hoc eft quartae parti 
ipfius Ri & pofitaDG, jequali,&in diicAum ipfi D K, 

E. ducan- 
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ducanciir rcci^ G B H, G A F , qux cum K E , produ-i 
conueniant in pundlis F, H : & fiant parallelogramma 
F L, A K. Quoniam igitur cft vt N, ad R , ita B C, ad 
CA, hoc cft AD, adI>B, hoc cft redkangulum A K, ad 
rciftangulum B K; erit permutando vt redtangulum A K, 
ad N, itarciftangulumBK, adR; fed rc(ftangulum B K, 
cft pars quarta ipfius R> ergo & rcdangulum AK, erit 
pars quarta ipfius N. Rurfus quia eft vt G D , ad D /C, 
ita G A, ad A F, & ,G B , ad B H : fcd G D cft arqualis 
D K ; ergo & G A, ipfi A F,^ & G B, ipfi B H , a;qualcs 
erunt & centra grauita- 
tis A , quidem retftangir- 
li M K , B, vero redban- 
guli K L>& rcdlangulum 
A K, pars quarta ipfius 
M /f , quemadmodum 
&BJC ipfius KLi fcd 
N, rcftanguli A K, qua- 
druplum erat, quemad- 
modum &R ipfius BK; 
igitur retftangulumM K, 
fpacio N,& rcdangulura 
KL, fpacio R, zquale_> 
erit . Sed vt B C, ad C A, 
ita cft N, ad Ri vt igi- 
turBC, ad CA, ita_» 

rc(ftanguIumM K, ad rc(5banguIumKL} Icd A cft cen- 
trum grauitatis rcdanguli M K, & B, redlanguli K L; to- 
tius ergo rcdlanguli FL, hoc eft duorum rc6languIoruni 
MK, KL, fimul centrum grauitatis erit C. Sed reftan» 
gulo M K, zquale eft fpacium N; & re^langulo K L, fpa.- 
cium R . Igitur fi pro redtangulo M K , fit fufpenfum N 
fpacium fecundum centrum grauitatis in punfto A,&pro 
re^ngulo KL, fpacium R, fecundum centrum graui- 
tatis 
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tatis inpunftoB, fpada N, R, sequiponJcrabunt a Ion* 
gitudinibus AC, C B; eritquc vtriufque plani N, R, fi- 
Biul centrum grauitatis C. Quod demonflrandum erat. 

COROLLA^IVM. 


Hinemanifeftum cft fi cuiuslibet figurse pla- 
nae vtcumque fedac centra grauitatis partium 
iungantur reda l inea, talem lineam a centro gra* 
nitatis totius prardidi plani ita fecari, vt fegmen- 
u ex contrario refpondeant praedidis partibus • 


RROTOSIT IO XVIL 


Si totum quoduis planum, & pars aliqua non 
habeant idem centrum grauitatis , & eorum cen- 
tra iungantur reda linea; in ea produda ad par- 
tes centri grauitatis totius, erit reliquae panis cen ' 
trum grauitatis* 


Sit totum quoduis planum 
ABC, cuius centrum graui- 
tatis E, & pars illius A B, cuius 
aliud centrum D, & iunda»» 
D E, producatur ad partes E, 
in infinitum vfque in H. Dico 
reliqua? partis BC, centrum 
grauitatis, quod fitC, efse in 
linea EH. Quoniam enim D, 
G, funt centra grauitatis par- 
dum A B , B C , cadet totius 

.E 
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X E, in 
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E, in refta linea, qu 2 c iungit centra D, G; tria igitur pun- 
fta D, E, G, funt in eadem reda linea . in qua igitur funt 
punda D, E, in eadem eft pundum Gi fed punda D, E, fune 
in reda DH; igitur & pundum G,. erit in reda D H: fed 
extra ipfam D E , vt modo oftendimus , in reliqua igitur 
£H. ^oddemonftranduinerau 

PROPOSITIO XFIIL 

Sit totum quoduls planum (it vni parti concen 
tricum fecundum centrum grauitatis , & reliquae 
erit concentricum. Et fi partes inter fefinteoa-^ 
centricx,8t toti eruat concentrica: . 

Sit totum quoduis planum A B, quod cum vna parte 
AC habeat commune centrum grauiutisE» Dico & re* 
liqua» partis C D, efse 
idem centrum grauitatis 
E . Si enim illud non 
■ eft , erit aliud ; efto F, & 

E F iungatur.. Quoniam 
igitur partium AC, C D, 
centra grauitatis funt E» 

F ; erit totius A B, in re- 
da E F , centrum graui- 
catis : fed & in pundo E, 
vnius ergo magnitudinis A 
duo centra grauitatis c- 
runt. Quod eft abfurdums 
idem igitur E erit centrum grauitatis vtriuslibctpartium 
A C, C D. Sed vtriuslibet partium AC, C D, fit cen* 
erum grauiutis £ • Dico idem £ totius A B > efse cen* 

tnuxi 
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ttum grauitatis . Si enim non eft, erit aliud , cfto G : & 
iundba_. E Ci , producatur ad partes G , in infinitum vf- 
que in F . Quoniam igitur E, ell centrum grauitatis vnius 
partis AC, & G> totius A B j erit reliqua: partis C D, in 
linea_j 'G F centrum grauitatis ; fcd & in pun^o E i ciuf- 
dem igitur magnitudinis A B, duo centra grauitatis erunt. 
Quod fieri non potefl ; totius igitur A B, erit centrum gra 
uitatis idem E . Manifeflum eftigitur propofitum. 

\ 

PROPOSITIO XIX. 

Omnis trianguli reftilinei idem eft centrum 
grauitatis, & figura?.. 

Sit triangulum re(5lilineum ABC, cuius centrum G. 
Dico G, ejSe cenuum grauitatis trianguli ABC. Si enim 
fieri poteft , fit aliud pundum N, centrum grauitatis trian 
guli A B C, & per punctum G, ducantur rediae A F , B D, 
CE, & DHE, ERF, FKD, kLH,& NG. Quo- 
niam igitur quae ab angulis A, B, C, dudae funt rc(5t2B 
linex per G,fecant bifariam latera AB, BC, C Ajerit 
triangulum E D F, fimile triangulo ABC, ob latera pa- 
rallela vt funt E F, AC, Et quoniam trian gulunrE D F, 
dimidiun> eft cuius vis trium parailelogrammorum A F, 
B D, C E, a:qualia inter fe erunt ea parallelogramma_-» 
.omnifariam fumpta, quorum centra grauitatis H, K, R; 
intelligantur autem tria parallelogrammaAF, BD, CE, 
diftin^ penitus , ita vt inter fc congruant fecundum tria 
mangulaL D E F> inter fc congruentia: trium igitur trian 
gulorura D E F, inter fe congruentium & centra grauita- 
tis inter fc congruent in punSo M, Quoniam igitur in- 
ter duas parallelas EF, KH> fecant fe redae lineae FH, 
LR> inpundoC» ericvtFG» adGH, ita KG, adGU, 
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dupla igitur R G, cftipfiusGL. Et quoniam in triangn* 

10 A G C, re(5la G D, lecat A C, bifariam in puncto D* 
ipfi A C, parallelam K H, bifariam fccabit in pundlo 
duorum igitur «qualium parallelogrammorum A F,EGi 
fimul, quorum centra grauitatis funt K, H, centrum gra- 
uitatis erit L. Sed duo parallclogramma A F, E C, fi- 
mul funt paralle- 

logrammi B D , du ^ 

pium ; trium igitur 
parallelogram rao- 
niin A F, EC, 

BD, fimul : hoc 
eft triaguli ABC, 
vna cum duobus 
trium trianguloru 
inter fecongnien- 
tium E D F , cen- 
trum grauitatis c- 
ritG. Sedtriangu 

11 ABC, ponitur 

centrum grauitatis Nj produdfci igitur N G, occurre! 
centro M, reliquas partis, ideft duorum triangulorum DEFj 
quare vt triangulum ABC, ad duo triangula DEF, fi- 
mul, ita erit M G, ad G N. Sed triangulum ABC, cft 
duplum duorum triangulorum E DF; igitur dkMG, erit 
ipfiusGN, dupla. Rurfus quoniam vtriuslibet duorum 
triangulorum Ei;)F, centrum grauitatis erat M; erit fi- 
militer pofitum M, in triangulo E DF, ac centrum N, in 
triangulo ABC, propter fimilitudinem triangulorum : 
Sed propter hasc fimiliter pofita centra, quia homologo- 
rum laterum cft vt A B, ad D F , ita N G, ad G M: & 
A B, eft dupla ipfius E B, erit & N G, dupla ipfius G M. 
ScdGM, erat dupla ipfiusGN: igitur GN, erit fui ipfius 
quadrupla... Quod cft abfurdum. Non igitur centrum 

graui* 
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grauitatis trianguli ABC, erit aliud a pundlo G : puii- 
^kim igitur G, erit centrum grauitatis trianguli ABC. 
Quod dcmonArandum erat. 

Quod autem ex huius theorematis dcmonftrationc li- 
quet centrum grauitatis trianguli efsc in ea retia linca_ , 
qu* ab angulo ad bipartiti lateris fcdlionem pertinet , 
Archimedes per inlcriptionem figurae ex parallclogram- 
mis demonftrauit, aliter autem per diuifionem trianguli 
•in triangula nequaquam: qua enim ratione hoc ille tentat, 
ca ex nono theoremate eiufdcm prioris libri de xquipon- 
■ derantibus nccefsario pendet. Cum igitur in illoanteccden 
ri fit fallacia accipientis latenter fpeciem trianguli ;fcale- 
numfcilicet pro genere triangulo, neque confequens erit 
demonftratum. Quod autem dico manifeftum eft : Datis 
enim duobus triangulis fimilibus,& in altero eorum dato 
punfto, quod fittrianguli centrum grauitatis, punftum in 
altero triangulo modo fimiliter pomum fit prardidlo pun- 
6I0 , nititur demonftrarc efsc alterius trianguli centrum 
grauitatis : cum autem nondum confiet centrum graui- 
• tatis trianguli efse in re£la,qus ab angulo latus oppofi- 
tum bifariam fccat, fcd ex nono theoremate fit demonfiran 
dum medio decimo, non potefi illud accipi in nono theo- 
remate, quod ad dcmonfirationcra cfsct neccfsarium. per- 
mittitur igitur aduerfario ponere centrum grauitatis trian- 
guli,vbicumque vult intra illius limites, atqui cum datis 
duobus triangulis ifofceliis fimilibus , & in altero eorum 
dato punflo, quod non fit in pra:didla refla linea, pofsinc 
in altero duo punfla prxdidlo fimiliter pofita inueniri,quo- 
rum vnum duntaxat concedet aduerfarius efse alterius 
trianguli centrum gjauitatis,non autem non fimiliter po- 
fitum , ex quo abfurdum infertur partem anguli aequalem 
efse toti: quid quod datis duobus triangulis xquilateris, 3 c 
ia^cero eorum dato punflo, quod non fit centrum trian- 

guU 


I 
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guli , fcd aliqua earum , qux ab angulis ad bipartitorum 
laterum fedlriones cadunt , necefse eft in altero triangulo 
triapun<a.a prxdiflo punfto efse fimiliter polita? quod li 
etiam extra iftas lineas cadat vnius trianguli pun6him,ne- 
cefsc eft illi fex pundla in altero triangulo efse fimiliter po- 
lita : fcd fi quod diximus de ilbfceliis fimilibus , & aequila- 
teris triangulis demonftraucrimus, rem velut ante oculo* 
cxpofucrimus. 


PROPOSITIO. 


Datis duobus triangulis ifbfcelijs fim ilibus, S( 
in altero eorum dato pundlo extra redam , qua: i 
vertice ad medium bafis cadit, duo pundain re- 
liquo triangulo prsedidopundo fimiliter poHta 
inuenire. 


Sint duo triangula ifofceIia,& fimilia_t ABC,' DER 
quorum in altero /V B C, a vertice A, ad bafim B C, bi- 
partitam in pundo G, cadat reda A G: atque oxtra hanc 



in triangulo ABC, Et quoduis pundum H; & iunda A H, 
fiat angulus £ D K squalis angulo B A H, & vt B A, ad 

AH, 
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AH, ita fiat ED, ad DK; & quoniam angulus BAG9 
xqualis cft angulo E D F : quorum angulus E D K> 
aequalis cft angulo BAH, erit reliquus angulus /CDF, 
aequalis reliquo angulo HACj fcd angulus HAC, cft 
maior angulo B A Hj ergo & angulus KDF, maior erit 
angulo BAH; pofito igitur angulo F D L , aequali an- 
gulo BAH, ac proinde minori , quam fit angulus F D JC, 
nat vt B A, ad A H, ita F D, ad D L. Dico, in triangu- 
lo E DF, duo pundta K, L, fimiliter pofita efse ac pun- 
fhim H , in triangulo B A C. lungantur enim reftae A H, 
BH, CH, EK, KF, FL, LE. Quoniam igitur an« 
gulusED/C, eft aequalis angulo BAH, qui lateribus 
homologis continentur ; erit angulus D E /C, aequalis an- 
gulo AB H; fed totus angulus D E F, aequalis eft toti an- 
gulo ABC; reliquus igitur angulus KEF, aequalis erit 
reliquo H B C : fed ex aequali cft vt C B, ad B H, ita_» 
FE, adEK; igitur vt antea erit angulus KF E, aequalis 
angulo HCB, & angulus DFK, aequalis angulo A C H, 
&amgulusFDK, aequalis angulo CAH; pundium igi- 
tur K, fimiliter pofitum erit in triangulo E DF, aepun- 
dkum H, in triangulo ABC. Rurfus quoniam angulus 
FDL, aequalis eft angulo BAH, delatus AB, homo- 
logum lateri DF, -(eftenimvtB A, ad AC, itaFD, ad 
D fed vt BA, ad AH, ita eft FD, adDL, percon- 
flfudlionem ; fimiliter vt ante,oftcndercmus,pun(ftum L, 
in triangulo E D F, fimiliter pofitum efse pun<fto H; in- 
uenta igitur funt duopundla in triangulo D EF, fimili- 
tcr pofita ac pundlum H, in triangulo B A C. Quod pro- 
|)ofitumcrat. 


PRO- 
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FROTOSITJO XX. 

Omnis trapezij habentis duo latera paralleU 
centrum grauitatis eft in illa re<5ta) quae praedi* 
^orum bipartitorum laterum fedliones iungit. 
atque in eopundoj in quotertia pars eius media 
ficdiuiditur, vt Tegmentum propinquius mino- 
ri parallelarum ad reliquum eam proportionem 
habeat, quam maior parallelarum ad minorem. 
Talis autem re6lae linese fic diuifae, Tegmentum 
minorem parallelarum atcingenseft ad reliquum, 
,vt dupla maioris parallelarum vna cum minori, 
ad duplam minoris voa cum maiori. 



Sit trapezium ABC D, cuius duae AD, BC, fint pa- 
rallelae : (itque A D, maior • Se^Ufque AD, B C , bifar^ 
riam in pungis F, E, 
iun^qucEF, & (e- 

in tres parces ae- B 

quales in pungis K, 

H, fiat vt A D , ad 
BC,itaHG,adGK. 

Dico G,efsc centrum I 
grauitatis trapezij A 
BCD; &vteft du- 
pla ipfius AD, vna 
cum B C, ad duplam j\ 
ipfius BC, vna cum 
AD, icaefseEG,ad 
CF. Du^a enim per punitum ipfis AD, BC, pa^ 

ralicia 
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iralIcIaNO,abfcindantur EL, FM,ipfiGK afquaies,& 
iungantur ANE, E O D .Q^niara igitur NO ipfi A D, 
parallela fecat omnes ipfis AT>, EC, interceptas in caf- 
dcm rationes , & eft E H, pars tertia ipfius E F, erit & E N" 
-ipfiusE A,&EO, ipfius E D, pars tertia. Eft autem NO, 
parallela bafibus BE, E C, duorum triangulorum A B F, 

EC Di inipfa igitur NO, erunt centra grauitatis duo- 
rum triangulorum AB E, ECD: ergo & compofiti cjc 
vtroque in linea N O, erit centrum grauitatis . Quoniam 
igitur K, ceiurum grauitatis trianguli A E D, eft in E F,& 
totius trapezij A B C D, centrum grauitatis in eadem linea 
EFi crit& reliqua! partis, duorum fcilicet triangulonim 
A B E, ECD, fimul in linea E F, centrum grauitatis.-fed & 
in linea N Oj in pundlo igitur H.Rurfus quoniam triangula 
AED, ABE, ECD, funt inter eafdem parallelas, erit 
vt AD, adBC, ita triangulum AED, ad duo trian^’u- 
iaABE, E C D, fimul ; fed vt A D, adBC, itaeftHils, 
ad GK} vt igitur trianplum A E D, ad duo triangula». 

ABE, ECD, fimul,itaerit HG, ad GK. fedK, eft 
centrum grauitatis trianguli A E D: & H, duorum trian 
gulonim ABE, ECD, fimul ; totius igitur trapezij A B 
CD, centrum grauitatis eritG. Rurfus quoniam E L, 
cftatqualis GK, aqualium E H, HK; erit reliqua LH, 

«qualis reliqu* G Hj tota igitur E G; erit bis G H, vna 
cumGK; eadem ratione quoniam FM, eft «qualis GK 
& M K, «qualis G H, erit FG, bis G K, vna cum G H.- ‘ * 

vt Igitur H G , bis vna cum G K , ad G K, bis vna cum 
G H, ita erit E G, ad G F . Sed vt H G , bis vna cum 
G K , ad G K bis vna cum G H, ita eft A D, bis vna cum 
BC, ad BC, bis vna cum AB, propterea quod eft vt 
AD, adBC, itaHG, ad GK;vt igitur eft AD, bis vna % 
cum B C, ad B Q bis vna cum A D, ita erit E G, ad G F. 
Manifeftum eft igitur propofitum . 

* 
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TROTOSITIO XXJ. ^ 

Omnis polygoni ajquilatcri , & aequianguli 
idem c(l centrum grauitacis, & figurae. 

Sit polygonum aequilaterum» & «equiangulum ABC 
D E F G, cuius fit primo laterum numerus impar,centrum 
autem fit L. Dico punftum L , efse centrum grauitatis 
polygoni A B C D E F G ; fe(5lis enim duobus lateribus 
D E, F G, bifariam in pundlis K, H , ducantur ab angulis 
oppofitis rectae AH, C K. & redlse B M G, C N F, C M, 
MF, iungantur. Quoniam igitur ex decima tertia quar 
ti Elem. quemadmodum in pentagono , ita in omni prae- 
difto polygono imparium multitudine laterum plane col- 
ligitur centrum po- 
lygoni efse in qua- 
libet redba, qua» ab 
angulo ad medium 
lateris oppofiti du- 
citur , quoniam ab 
omnibus angulis fic 
dudlat fecant fe fe 
in eadem proportio- 
ne squalitatis , ita 
vt eadem fit propor 
tio fegmentorum , 
qus ad angulos, ad 

ca , quae ad latera_. r r • 

illis angulis oppofita ; redkae AH, CK, fecabunt fe Ic in 
pundlo L. Rurfus quoniam ex eadem Euclidis angulus 
B AL, squalis eft angulo G A L, fed AB, cft squalw 
AG> & AM, communis, erit bafis BM, squalis bali 

MG, 
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MG, & angulus A BM, angulo A G M,[fed totus A B C, 
toti A G F, eft aqualis; reliquus igitur angulus C BG, 
reliquo B G F, aqualis erit ; fed circa hos aquales an- 
gulos reftaBM, oftenfa eft aqualis reda MG, & CB, 
eftaqualisGF; bafis igitur CM, bafiGF, & angulus 
C M B, angulo F M G , aqualis erit ; fed totus B M N, 
aqualis eft toti GMN; quia vterque rcdus; reliquus 
igitur C M N, reliquo N M F , aqualis erit , quos circa 
reda C M, eft aqualis M F, & M N , communis ; bafis 
igitur CN, bafiNF,& anguli, qui ad N, aquales erunt, 
atque ideo redi ; fed & qui ad M, funt redi , & B M, eft 
aqualis G M ; parallela igitur funt B G, C F, & crapc- 
zij C B G F, centrum grauitatis eft in linea M N ; fed & 
trianguli A B G , centrum grauitatis eft in linea A M; to- 
tius igitur figura A B C F G, centrum grauitatis eft in li- 
nea A N ; hoc eft in linea A H. Rurfus quoniam omnis 
quadrilateri quatuor anguli funt aquales quatuor redis; 
&tres anguli A BM, BMN, MNC, funt aquales tri- 
bus angulis FGM, GMN, MNF, reliquus angulus 
BCF, reliquo CFG, aqualis erit: fed totus angulus 
B C D , eft aqualis toti angulo G F E ; reliquus ergo 
D C F, reliquo C F E, aqualis erit ; fed linea_i C N, eft 
aqualis N F , & anguli, qui ad N, funt redi; fimUiter 
ergovt antea, centrum grauitatis trapezij CDEF, erit 
in linea A H ; fed & totius figura A B C F G , eft in li- 
nea A H ; totius igitur polygoni ABCDEFG, in li- 
nea AH, eft centrum grauitatis , quod idem fimiliter in 
linea CK, efscoftendercmus; in communi igitur fedione 
pundo L, eft centrum grauitatis polygoni ABCDEFG. 
Similiter quotcumque plurium laterum numero impa- 
rium efset polygonum aquilaterum, & aquianguluin , 
femper deueniendo ab vno triangulo ad quotcumque eius- 
irapezia;propofitum concluderemus. 


Sed 
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Sed cfto polygonum acquilaterum , & aequiangulum, 
A B C D E F, cuius laterum numerus fit par, & centrum 
cfto G. Dico idem G, cfse centrum grauitatis polygoni 
A B C D E F . lungantur enim angulorum oppofitorum 
punfta redis lineis A D, B E, C F . Ex quarto igitur 
Elcm. fecabunt fefe hajrcdje omnesbifariaminvnopun- 
do , quod talis figurae centrum definiuimus : led G poni-» 
tur centrum i in pundo igitur G. Quoniam igitur duo- 
rum triangulorum CBG, GFE, anguli ad verticem 
B G C, F G E, funt squales; & vtcriibet angulorum CBG, 
GCB, squalis eft vtrilibet ipforum EFG, GEF; ex 
quarto Elem. & circa squales angulos latera proportio» 
nalia horum triangu 
lorum funt squalia; 
fimilia, & squalia_« 
eriuit triangula BC 
C, GFE; pofitis 
igitur centris graui- 
tatis K,H, duorum 
triangulorum EFG, 

G B C, iundifque-/ 

KG, GH, erit v- 
terlibct angulorum 
BGH, HGC, s- 



qualis vtrilibet an- 
gulorum C G K , K G E , propter fimilitudinem politio- 
nis centrorum K, H, in ifofcelijs triangulis CBG, 
G F E: (nam G H, fi produceretur latus B C , bifariam 
fccaret;fimiliter GK, latus EF) fed CG,eftindiredum 
pofita ipfi G F ; igitur & G H Ipfi G K; & funt squdes, 
vtpote lateribus triangulorum B C G, GFE, squalibus 
homologs;cum igitur eorundem triangulorum centra_» 
grauitatis fintKjH; centrum grauitatis duorum triangu- 
Eirum CBG, GFE, fimul , erit pundum G . Eadem 

radone 


i 
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ratione, tam duoram triangulorum ABG, DGF, quam 
duorum A FG, CDG, fimul, centrum grauitatis eritG; 
totius igitur polygoni A B C D E F ; centrum grauitatis 
erit idem G. Manifeftum eft igitur propofitum. 

PROPOSITIO XXiI, 

Omnis figurae circa diametrum in alteram par 
tem deficientis, in diametro efi centrum graui* 
tatis. 

Sic fi^ra ABC, circa diametrum B D, in alteram par 
tem deficiens verfus B. Dico centrum grauitatis figurae 
ABC, efse in linea B D. fit enim pun^um E, generali- 
ter extra lineam B D. 

B D, parallelae E F, 

CG, & vteft CD, 
ad D F , ita ponatur 
figura A B C, ad ali- 
^ quod fpacium M; dfc 
figurae ABC, inferi- 
batur figura ex paral- 
lelogrammis aequa- 
lium altitudinum de- 
ficiens a figura ABC, 
minori defediu,quam 
fit fpacium M, quan- 
tumcumque illud fic 
minor igitur propor- 
tio erit figurae ABC, ?d fpacium M, hoc eft minor pro- 
. portio C D, ad D F, quam figurae A B C,ad fui reliquum, 
^mpta figura inferipta. Quoniam autem diameter B D, 

bifariam 


Et per pundlaEjC, ducantur ipU 

B 
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bifariam fccat omnia latera parallclogrammorum inferi- 
ptorum baft A C, parallela ; erit in diametro B D, eorum 
omnium parallclogrammorum centra grauitatis , atque_-» 
ideo totius figurae inferiptae centrum grauitatis , quod fic 
H: & H E K , ducatur . Quoniam igitur E F , parallela 
efl vtrique D H, C K; erit vt C D, ad D F, ita K H, ad 
H E, fcd minor eft proportio C D , ad D F, quam figu- 
rae A B C , ad refi- 
duum , dempta figu- 
ra inferipta; ergo & 

KH, adHEj minor 
erit proportio , quam 
figurae A B C, ad prac- 
diftum refiduum: hj- 
beatLKH, eandem 
proportione ad E H, 
quam figura ABC, 
ad prxdi(5lum refi- 
duum . Quoniam 
igitur pundium K , 
cadit extra figuram 
ABC; multo magis pundhimL; non igitur pundhim 
erit pracdidbi refidui centrum grauitatis . Sed punitum 
H, eft inferiptae figurae centrum grauitatis ; & vt figura», 
inferipta ad praedidium refiduum, diuidendo, ita eft LE, 
ad E H; non igitur E,' eft centrum grauitatis figurae ABC; 
fed ponitur E , generaliter pundkum extra lineam B D; 
Nullum igitur pundlum extra lineam BD, eft centrum 
grauitatis figurae A B C; in linea igitur B D , erit figu- 
rae ABC, centrum grauitatis . Q^od demonftrandum 
erat . 



C.O- 
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COROLLARIFM. 

Ex huitis theorematis demonftratione conflar, 
omnis figura:: planse , fiud fblida:, cuius termini 
omnis cauitas fit interior , atque ideo intra ter- 
minum centrum grauitatisj & cuius pars aliqua 
efsc pofsit , quae a tota figura deficiens minori 
defedu quacumque magnitudine propofita habe- 
at centrum grauitatis in aliqua certa linea redfa 
intra terminum figura: cqnftiturajcfTe in ea rec^a 
linea totius figur^ centrum grauitatis . Ac proin- 
de,cumpervndecimam huius, omni folido circa 
axim in alteram partem deficienti, & bafim ha- 
benti circulum , vel cllypfim figura infcnbi poffic 
cxcylindris, vet cylindri portionibus, a pra:dido 
iblido deficiens minori fpacio quacumque ma- 
gnitudine propofita: talis autem figura: inferipta:, 
quemadmodum & circuraferipta: centrum gra- 
uitatis fit in axe, vt ex fequentibus patebit , & 
nunc cogitanti facile patere poteft j manifeftum 
cftomnis fblidi circg axim in alteram partem de- 
£cientis centrum grauitatis efie in axe. 



G 
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Circuli, & Ellypfis idem cft centrum grauiu-- 

tisj& fig^rxa 

Sit circulus > vel cllyp/Is AB C D,. cuius, centrum 
Dico centrum grauitatis figura: A BC D, efsc punftum E.. 
Ducantur enim dax diametri ad redos inter fe angulos 
AC, BD; indlypfi autem lint diametri coniugatie. 
Quoniam igitur omnes redae linea: , qux in lemicirculo,. - 
va dimidia ellypfi diametro ducantur parallelae bifariam, 
fecancura femidiametro , & quo a bafi remotiores, eo funt 



minores ierit centrum grauitatis (cmlcirculi,fiue dimidiae 
ellypfis ABC,, in linea B E i ficut & femicirculi , fiue di- 
midia: ellypfis A D C, centrum grauitatis in linea_j D E. 
cft autem B E D, vna reda linea ; in diametro igitur B D, 
erit centrum grauitatis circuli, fiue ellypfis ABCD. 
Eadem ratione oftenderemus idem centrum grauitatis efsc 
in altera diametro A C: in communi igitur vtriufquc fc- 
dione pundo £. Quod demonftrandum erat. 

PRO- 
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TROPOSITIO XXIV. 

Si duarum pyramidum triangulas bafes haben- 
tium squalium ,& Hmilium inter fe, tria latera 
tribus lateribus homologis fuerint in dircduni 
conftituta, in vertice communi erit vtriufqucfi- 
mul centrum ^rauitatis. 

'Sint duarpyramides fimiles, & squales, quarum ver- 
tex communis G , bafes autem triangula ABC, D E F. 
Et fint latera homologa pyramidum in dirc^him inter Ic 
conftituta : vt A G, G F: & B G, G D, & C G, G E. 
Dico compofiti ex duabus pyramidibus ABCG, GDE F, 
ita conftitutis centrum gra 
uitatis cfse in punfto 'G. 

EftoenimH, centrum gra 
uitatis pyramidis A B C G, 

& duda H G K , ponatur 
GK, squalis GH, dejun- 
gantur EK, KD, BH, 

C H. Quoniam igitur eft 
vt H G, ad G K, ita C G, 
ad G E , & proportio eft 
squalitatis : & angulus 
H G C, squalis angulo EG 
X, erit triangulum C G H, 
limiie , & squale triangulo E G K . Similiter triangulum 
BGH, trianguloD G K; & triangulum B GC, triangu- 
lo D G E : quare & triangulum B C H, triangulo D E K. 
pyramis igitur B C G H, fimilis , & squalis eft pyramidi 
EDGK. Congruentibus igitur inter fc duobus triangu- 

G 2 lis 
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lis squalibus , & fimilibus BGC, DGE> & pyratnir 
B C G H, pyraiTvdi G D E K congruct,&punOo h., pua- 
^him H; & eadem ratione 
pyramis ABCG, pyra- 
midi D E F G. congruente 
igitur pyramide ABCG> 
pyramidi D E F G, & pun- 
ctum K, congruet punfto 
H. fed H, eft centrum gra 
uitatis pyramidis A B CG: 
igitur K, erit centrum gra 
uitatis pyramidis D E F G: 
fed eft GK, squalis ip- 
fi G H : vtriufque igitur 
pyramidis ABC C*», D E- 
FG> ilmulxentrum grauitatis erit Ki Quod deraonftrao!» 
dum erat. 

^ ROTOSIT IO xxr. 

Omnis parallclepipcdi centrum grau itatis eft in 
medio axis. 

Sit parallelepipedum ABCDEFGH, cuius a>K 
L M , isque Te^us bifariam in pun6lo K . Dico K efse 
centrum grauitatis parallelepipedi ABCDEFGH. 
iungantur enim diametri A G, BH, CE, DF, qu» 
omnes neccfsario tranfibunt per pundhim K , 6c in eo 
punfto bifariam diuidentur. lunftis igitur BD, FH; 
quoniam triangulum EFK, fimileeft,& squale trian»- 
gulo CDK, propter latera circa aquales angulos ad 
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verticem arqualia alterum alteri; eademque ratione, & 
triangulum E K H, triangulo B C K ; & triangulum F K H, 
triangulo BDKi erit pyramis K E F H, fimiiis, & aequa- 
lis pyramidi K B C D : habent autem tria latera tribus 
lateribus homologis, ideft x- 
qualibus , in direftum, prout 
inter fe refpondent, conftitutaj 
duarum igitur pyramidum K E 
F H, K B C D, limul centrum 
grauitatis erit K : non aliter 
duarum pyramidum /C G F H, 

K B D A, fimul' centrum gra- 
uitatis erit Kitotius igitur com 
politi ex quatuor pyramidibus; 
ideft duabus oppofitis A B C- 
DK, EFGHK, centrum gra 
uitatis erit idem K . Eadem 
ratione tam duarum pyrami- 
dum AEHDK, BCGFK, liraul, quam duarum A B- 
F E K, C D H G K, fimul centrum grauitatis erit K. To- 
tius igitur parallelepipedi ABCOfiEGA", centrum 
grauitatis erit K. C%od demonftrandum erat. 


TROPOsiTio xxvr. 

Si parallclepipedum in duo parallcl epipeda 
fccetur, Tegmenta axis a centris grauitatis totius 
parallelepipedi ,& partium terminata ex contra* 
no parallelepipedi panibus rclpondeni. 



(i 


Centro grauitfolid. 

Si parallelcpipedu.n A B, cuius axis C D , fe<5him in 
duo parallelcpipeda A E, EN, quare & axis C D , in 
axes C L , L D , parallclepipedorum A E, EN. Et fine 
centra grauitatis ; F , parallclepipedi EN, & G , paral- 
Iclcpipcdi A E, & H, parallclepipedi A B, in medio cu- 
iiilquc axis ex antecedenti . Dico efse F H , ad H G, 
vt parallelepipedum A E, ad E N, parallelepipedum, 
lungantur enim diametri bafium oppofitarum, quje per 
pundta axium D , L , G , tranfibunt , ADM, KLE, 
N C B ; iamque parallelogramma 
erunt AB, A E, EN, DB, DE, 

E C , propter eas , quje parallelas 
iungunt , & iquales : quorum bi- 
na latera oppofita fedla erunt bi- 
fariam in pundtis C, L , D , per 
definitionem axis: punitum igitur 
F , in medio redtae C L , oppofi- 
torum laterum bipartitorum feilio- 
nes coniurigentis , erit parallelo- 
grammi E N , centrum grauitatis. 

Eadem ratione & parallelogram- 

mi A E, centrum grauitatis erit G, & H , parallelograni 

mi AB. Vt igitur parallelogrammum A E, adparalle- 









O 


H 

G 






B 


H 


logrammum EN, hoceft,vt bafis ME, ad bafim EBj 


hoc cft , vt parallelogrammum M O, ad parallelogram- 
mum O B: hoceft, vt parallelepipedum A E , adparal- 
lelcpipedum E N : ita erit F H , ad H G , Quod -d©- 
■oionfirandum <crat. 
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TROTOS IT 10 XXVir. 

Solida grauia ^quiponderant a longitudini- 
bus eu contraria parte reipondcntibus.. 

Sint folida graiiia A, & B, quorum centra grauitatis 
fint A, Bj fecundum qus fufpcnfa intdligantur A, in 
pundkoC, & B, inpundto D, cuiuslibet reda: GH,qux 
fit ita diuifain pundo E, vtfitDEj ad EC, vt eft A, 
ad B.. Dico folida A, E, xquiponderarc a longitudini- 
bus D E, E Cr hoc eft vtriufque fimul centrum grauita- 
tis efseE^ Namfi A, B, fint aqualia, manifeftum ell 
propolitum t fi au- 
tem inxqualia,efto 
maius A : maior igi 
tureritDE, quam. 

E C. abfeindatur 
D F, xqualis E C:. 
erit igitur DE, ae- 
qualis G F; & C D, 
vtrmque produda, 
ponatur D H, a:- 
qualis D Fi& C G, 
ipfi C F. & circa_j 
axim , & altitudine 
G H, efto paralle- 
Icpipcdum K L, a:- 
quale duobus fo- 
lidis A, B, fimul&paralIeIcpipedumKL,j[ccctur plano 
perpundum F, oppofttis planis parallelo, in duo paral- 
lelepipeda K N, M L. Quoniam igitur eft vt G F, ad 
F H , ita paraUclepipcdum K N , ad paraliclepipedum 

“ ML, 
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M Ljfed vt G F,ad F H,ica eft C F, ad F D, hoc cft D E, a<f 
E C, hoc cft foliditm A, ad folidum B; erit vt parallelepipe- 
duin K N,ad parallclepipedum M L, ita folidum A, ad foli- 
djinB. componendo igitur,& permutando, vtparallelepi- 
pedum K L, ad duo folida A, B, fimul,ita parallekpi- 
pedum M L, ad folidum B; & reliquum ad reliquum: led 
parallclepipedum KL, squale eft duobus folidis A,B,fi- 
mul : parallclepipedum igitur KN, Iblido A» & paralle- 
lepipcdumML, folido B, squale erit. Rurfus, quo- 
niam eft vtGF, ad 
ad F H, ita C F,ad 
F D; hoc eft D E, 
ad E C : fed vt G F, 
ad F H, ita eft pa- 
rallelepipedu KN, 
ad parallelepipedu 
M L; erit vt D E , 
adEC, ita paralie 
lepipedum K N, ad 
parallelcpipedum 
M L; fed C cft pa- 
rallelepipcdi KN, 

& D, parallclepipc 
di M L , centrum 
grauitatis;totius igi 
tur parallelepipcdi K L, centrum grauitatiserit E. Igi- 
tur folido A, pofito ad pundlum G , (ccundum centrum 
grauitatis A, & folidum B, ad pundlum D, fecundum 
centrum grauitatis B, quorum A , eft squale parallele- 
pipedo KN, & B, parallelepipedo M L ; ab ijlHem lon- 
gitudinibus D E, E C, squiponderabunt j critque com- 
pofiti ex vtroque folido A, ^ centrum grauitatis E . Quod 
demonftrandum erat. 

Quod Equis a mequsrat,curnon hic vtar quinta illa 

gene- 
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generali primi Archimedis de planis squipondcrantifeiis, 

Icd illud idem propoficum vna demonftratione in planis, 
altera praefentiin folidis demonftrauerim . Ilcipondeo; 
quia Propofitio quarta primi Archimedis, cx ejua quinta 
iicceflario pendet , habet, fi quis attendat , aliqu^diificul- 
tates phy ficas, quae mathematicis rationibus non facili 
difibluantup.qux caula igitur illum adduxit ad fimile quid 
dcmonftrandu demonftratione ad illas duas parabolas ap. 
plicata in fecundo fiio libro planorum xquiponderantium, 
quafi qui quartx , ac quinta: illi generali non fatis acquie- 
fceret ; eadem me compulit ad hoc propofitum duabus de- 
monftrationibus generalibus, altera de planis, altera de fo- 
lidis grauibus fecurius demonftrandum . 

TROPOSIT IO XXFIII, 

Quarumlibet trium magnitudinum ciufdcm 
generis centra grauiratis cum centromagnitudi- 
nis cx i js compolitce funt in eodem plano, 

Sinf quxlibettres ma- 
gnitudines eiufdem gene 
ris A, B, C: quarum cen- 
tra grauitatis A, B,C. Ex 
ijs autem compofita: fit 
centrum grauitatis E. Di 
co quatuor punfta A,B, 

C,E, efle in eodem pla- 
no. lungantur enim rc- 
ftxAB, BC, CA:&vt 
A, ad C, ita fit C D, 
ad D A, & B Djiungatur; 
pun^u igitur D, erit cen- 

H trum 

r 
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trum graultatis duarum magnitudinum A, C, fimul. 
Rurfus quoniam reda B D, coniungic duo centra gra- 
uitatis duarum magnitu- 
dinum B fcilicet,& A C, 
erit compofitJE A C B, in 
re»5taBD centrum graui 
tatis : eil autem illud E. 

Quoniam igitur in quo 
plano eft reda BD, in 
eodem Aint duo puncta 

B, E, in quo autem pla- 
no eft re<fta B D, in eo- 
dem eft refta AC, & 
pundla A, C; ui quo igi- 
tur plano funt punfta A, 

C, in eodem erunt pun- 
dtaB, E}quatuorigiturpun6baA,B,C,E, erunt in «oden 
plano; C^od demonftr andum erat. 

PROPOSITIO XXIX. ' 

Si icuiuslibct trianguli centro, &tribus an- 
gulis quatuor rc(fta: inter fe parallelae plano trian 
guli infiftantrtres autem magnitudines xqualcf 
habeant centra grauitatis in ijs tribus, quae ad 
angulos j trium magnitudinum fimul centrum 
grauitatis erit in ea, quae ad trianguli centrun» 
terminatur. 

Sit triangulum AB C, cuius centrum N, a tribus au- 
tem angulis A, B, C, & centro N,infiftant plano trian- 
guli 
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guli ABC, quatuor refla; inter fc parallela; AD, B t, 
C F, N M, tres autem magnitudines atquales habeant ccn 
tra grauitatis G, H, K, in tribus AD, B E, C F. Di- 
co trium magnitudinum fimul , quarum centra grauitatis 
G, H, K, cfle in linea N M. lungantur enim refla; G H, 
Hk, GK, BNPj & per punflumP, refla PL,ipfiMN, 
parallcla,& iungatur L H. Quoniam igitur reflx B P, L H, 
iungunt duas parallelas L P, B Hierunt quatuor reflx B H, 
L P, B P, L H, in eodem plano. Et quonia planum quadran 
euli P H, fecat planum trianguli A B C, a communi autem 
leflione-^ B P, furgunt 
dux parallelx P L,M N; 
quarum P L, cft in pla- 
no quadranguli P H, 
erit etiam M N, in eo- 
dem plano quadranguli 
P H; & fecabit L H. fe- 
cet in punflo O: quare 
vt L O, ad O H, ita erit 
P N , ad N B, propter 
parallelas : fed P N, eft 
dimidia iplius N B; er- 
go & L O, eft dimidia ip 
iius O H. Eadem ratio- 
ne,quoniam A P,xqua- 
lis eft P C, erit & G L, xqualis L K. Duarum igitur 
magnitudinum G,K, fimul centrum grauitatis erit L; fed 
reliqux magnitudinis, qux ad H, eft centrum grauitatis 
H; & vt compofitum ex duabus magnitudinibus G, 
K, ad magnitudinem H, ita ex contraria parte eft HO, 
td O L; Trium igitur magnitudinum G, H, K, fimul cen- 
trum grauitatis erit O, & in linea M N. Quod demon- 
llrandum erat. 
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^ROTO S IT 10 XXX. 

Omnis OiSlaedri idetned centrum grauitatis» 
& figuras. 

Edoodkaedrunn ABCDEF, cuius centrum G. Di- 
co G, efse centrum grauitatis oftaedri ABCDEF. 
Du(flis enim axibus AC, B D , E F, communis eorum 
fedirio erit centrum G, in quo axes bifariam fecabuntur: 
omnium autem angulorum , qui aci G, bini quique ad 
verticem funt aequales, qui aequalibus altera alteri redii* 
continentur ; fimilia igi- 
tur, & aequalia erunt trian 
gula , nimirum E B G, 

GDF, & EC G, ipfi 
G F A, & B C G, ipfi 
G D A : igitur & BC E, 
ipfi A D F; pyramis igi- 
tur E B C G , fimilis , & 
aequalis eft pyramidi A 
D F G, quarum latera ho 
mologa funt indiredium 
inter fc conftituta ; dua- 
rum igitur pyramidum 
E B C G, A D F G, fimul centrum grauitatis erit G . 
Eadem ratione fex reliquarum pyramidum binis quibuC- 
que oppofitis fimul fumptis centrum grauitatis erit G. 
Totius igitur odlaedri ABCDEF, centrum grauitatis 
erit G. Quod demonfirandum erat . 
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PROFOS ITIO XXXI. 


Omnis pyramidis triangulam bafim habentis 
idem eft centrum grauitatisj& figura. 

Sit pyramis ABCD, cuius bafis triangulum ABQ 
centrum autem E. Dico E, effe centrum grauitatis pyra- 
midis ABCD. Seda enim ABC D, pyramide in quatuor 
pyramides, fimilcs,& xquales inter lc,& toti pyramidi 
ABC D,& vnum odaedrum,fint car pyramides D K L M, 
M GCH, LBGF, 

AKFH. Odaedrum 
autem FGHKLM, 
quod dimidium erit 
pyramidis ABC D,& 

(int axes pyramidum 
DSN,DS,KO,LP, 

M A R G, iunga 
tur. Quoniam igitur 
F H , eft parallela ipfi 
B C, & feda eft B C, 
bifariam in pundo G, 
trafibitreda AG,per 
centra trianguloru O, 

& N,ad qu2 axes KO, 

D N, terminantur ; manifeftum hoc eft ex fuperioribus: 
critque dupla A O, ipfius O R, nec non A N, dupla ipflus 
NG, componendo igitur erit vt AG, ad GN, ita AR, 
ad R O, & permutando , vt A G, ad A R, ita G N, ad 
RO; fedAG, eft dupla ipfius AR, quoniam &AB, ip- 
fius A F; igitur & G N, erit dupla ipfius R O: fed & G N, 
, eft dupla ipfius N R, nam N, eft centrum trianguli G F H; 
aequalis eft igitur N R, ipfi R O, atque hinc dupla N O, 

ipfius 
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ipfius OR; fed & AO cr.it dupla ip/ius OR; squalis 
igitur A O erit ipfi O N. quare vt A K, ad K D, ita erit 
A O, ad ON ; igitur in triangulo A D N, erit K O, ipfi 
DN, parallela. Eadem ratione fi iungerentur re<5ls BH, 
C F oflenderemus & duos reliquos axes L P, M efi* 
fe axi D N parallelos ; quatuor autem prsdidi axes in- 
fiftunt plano trianguli K L M , ita vt D N tranfeat per 
centrum S: reliqui autem K O, L P, M terminentur 
ad angulorum vertices K, L, M, trianguli K L M; igi- 
tur fi tres squales magnitudines habeant centra grauita* 
tis in axibus K O, L P, 

M compofiti ex ijs 
tribus magnitudinibus 
in axe D N erit centru 
grauitatis . Rurfus 
quoniam E ponitur ce 
tru pyramidis ABCD, 
erit idem E centrum 
odtaedri F G H K L M, 
idque in axe D N : cft 
autem idem centru gra 
uitatis odaedri,&ngu 
rx : centrum igitur E 
odaedri F GH K L M 
erit in axe DN. Quod 
fi quatuor reliqux pyramides dempto prsdido odaedrO 
fimiliter diuidantur , ac pyramis ABCD diuifa fuit, erunt 
rurfus in fingulis quatuor prsdidarum pyramidum fin- 
gula odaedra centrum grauitatis habentia vnumquodque 
in axe fus pyramidis :qux pyramides cum fint inter 
squales, earum dimidia odaedra ipfis inferipta interii 
erunt squalia : funt autem eorum centra grauitatis in axi-« 
bus abfcifsarum pyramidum, D S, KO, LP, MC^ 
axis autem DS: ^ in axe../ DN; per ea igitur, qux de* 

mon- 
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monftrauimus trium oifbaedrorum , qua: funt in pyrami- 
dibus A F H K, F B G L, C H O M fimul, centrum gra- 
uititis erit in axe D K.\ fed & odacdri in pyramide D K- 
LM, & odlaedri F G H K L M centra grauitatis fune 
in axe D N; omnium igitur quinque odbaedrorum , qua: 
funt in tota pyramide ABCD fimul centrum grauitatis 
cftinaxe DN. Quod fi rurfus in fingulis quatuorprcc- 
didlarum pyramidum modo ditia ratione quina o6laedra_* 
deferipta intelligantur, fimiliteroftenfumerit quina ofta- 
edra in fingulis quatuor abfeiflarum pyramidum, vclut 
quatuor magnitudines , centra grauitatis habere in axibus 
quatuor prardiiflarum pyramidum; funt autem ha:c qua- 
tuor compofita ex quin‘s odaedris inter fe aequalia , pro- 
pter arqualitatem 0(5laedrorum multitudine aequalium, 
quae aequalibus funt pyramidibus ipforum duplis ordine 
diuifionis inter fe rdjxandentibus inferipta; igitur vt ante, 
quater quinorum oftaedrorum fimul in axe_j D N erit 
centrum grauitatis ; fed & odlaedri F G H K L M centrum 
grauitatis eft in axe^ D N j vnius igitur & viginti odlae- 
drorum in pyramide ABCD cxillentium ex hac fecun- 
dadiuifione,tanquam vnius magnitudinis in axe DN erit 
centrum grauitatis. Ab hoc igkur numero vnius & vi- 
ginti od ledrorum in pyramide ABCD exiftentium , fi- ^ 
mili diuifione illius reliquarum quatuor pyramidum primo 
abfeiflarum procedentes, & eundem femper gyrum , quem 
fecimus a quinario repetentes , poterunt cfse in tota A B- 
CD pyramide tot, quemadmodum diximus, dcfcripta_» 
oftaedra ,vt eorum numerus fuperet quemcumque propo- 
fitum numerum, & omnium tanquam vnius magnitudinis 
in axe D N fit centrum grauitatis. Sic autem facienti , & 
reliquarum pyramidum demptis prxcedentibus o<flaedris, 
dimidia oftaedra femper auferenti , tandem relinquen- 
tur pyramides minores fimul fumpta: quantacumque_^ 
magnitudine propofita. Totius igitur pyramidis ABCD 

in 
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in axe D N, erit centrum grauitatis . Eadem ratione in 
quolibet reliquorum trium axium,pyramidis A B C D, ip- 
fius centrum grauitatis efsc oftcndcremus ; communis igi- 
tur fedio quatuor axium pyramidis ABCD, quod eft 
ipfius centrum E, erit centrum grauitatis pyramidis A B 
C D. Quod'demonftfanduai erat. 

[OROLLJRIVM. 

Hine manifeftum eft centrum grauitatis pyra- 
midistriangulam bafim habentis efle*in eopun* 
^ojnquoaxisficdiuiditur, vtpars quae ad ver- 
ticem fic reliqua: tripla. 

PROPOSITIO XXXII. ^ 

Omnis pyramidis bafim plufquam trilate- 
ram habentis centrum grauitatis axjmMta diui- 
dit, vt pars, quae eft ad verticem fit tripla re- 
liqua:. 

Sit pyramis A B C D E , cui vertex E , bafis autem 
quadrilatera A B C D, & efto axis E F, fegmentum E M, 
reliqui M F, triplum . Dico pundtum M , efle centrum 
grauitatis pyramidis A B C D E . Du<5la enim A C, fic 
trianguli ABC, centrum grauitatis H, ficut & K, trian- 
guli A C D; & iungantur K H, H E, E K ; Faftaque vt 
EM, ad M F, ira H L ad L H , & EN ad N /f, iun- 
gatur L N . Quoniam igitur E F eft axis pyramidi» 
A B C D E, erit bafis ABCD centrum grauitatis F, 

Kurfus 
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Rurfusquia pundlaK,H, funt centra graiutatis triangit« 
lorum ABCj CDA, erunt E H, EK, axes pyramidum 
A B C E, A C D A ; quorum E L , eft tripla ipfius L H, 
nec non E N, tripla ipEus E Kj pyramidis igitur A B C E, 
centrum grauitatis erit L, ficut & K, pyramidis A C D E. 
Rurfus , quoniam totius quadrilateri A B C D , eft cen> 
trum grauitatis F, cuius magnitudinis partium triangu- 
lorum ABC, CDA, centra grauitatis funt K, Hi re^L» 
KH, a pun^o F, lic 
diuiclitur,vt fit H F, ad 
F K, vt triangulum 
ACD, ad triangulum 
ABC, hoc eft , vt py- 
ramis A C D E, ad py 
ramidem ABC E. fed 
vt H F, ad FK, ita_. 
eft L M , ad M Nj vt 
igitur eft pyramis AC 
DE, ad pyramidem 
ABC E, iueritLM, 
ad MN. Sed N, eft 
centrum grauitatis py- 
ramidis ACD E, & L pyramidis AB CE; punftura 
igitur M, erit centrum grauitatis pyramidis ABC DE. 
Quod fi pyramis habeat bafim quinquelateram ; pofito 
rurfus axe totius pyramidis, &bafifc(fta in triangulum, 
&quadrilacerum,pofitisvtriufque proprijs centris graui- 
* catis, eadem demonftratione propofitum concludetur. 
Quemadmodum fi bafis fit fex laterura,lc6ta ea in quinque 
laterum,& triangulum,& reliquis vt antea pofitis:& fic fem 
|>cr deinceps. Manifcftumcft igitur propofitum. 
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F G , G H , homologa funt lateribus G O , O N . nam 
dupla eft FG, ipfius GO, &GH, ipfius ON; angulus 
igitur O G N, aequalis erit angulo G F Hi parallela' igi- 
tur GN, ipfiFH, &propterfimilitudinem triangulorum 
dupla erit F H , ipfius G N . Rurfus , quoniam rc(fta_> 
O P, fecat latera oppofita parallclogrammi B D, bifa- 
riam in pundis O, P, fei51a,& ipfa bifariam in pundo N, 
erit pundum N, parallelogiammi BD, centrum graui- 
tatis , atque ideo axis F N , pyramidis A B D E F . qua 
ratione erit quoque axis F H , pyramidis A B C F ; fed 
FL, eft tripla ipfius LH ipyramidisigitur ABC F, cen- 
trum grauitatis erit L. Rurfus quia eft vt G K, ad K H, 
ita G R, ad L H , propter fimilitudinem triangulorum, 
erit .Tqualis G R, ipfi L H; fed eft F H, quadrupla ip-, 
fius L H , quadrupla igitur F H , ipfius G R : fed F H 
erat dupla ipfius G N ; quadrupla igitur F H, reliquae 
K R, ac proinde G R, R N , aequales erunt : reda igitur 
F L, tripla erit vtriufque ipfanim G R, R N, fed vt F L, 
ad N R, ita eft F M, ad M N, propter fimilitudinem trian 
gulorum ; reda igitur F M, erit ipfius M N , tripla , ficuc 
& LM, ipfius MR: fed quia K H, eft aequalis G K, 
erit & L K, aequalis R K ; propter fimilitudinem trian- 
gulorum ; cum igitur L K, fit tripla ipfius M R, erit L K, 
ipfius KM, dupla ;vt igitur eft pyramis ABEDF, ad 
pyramidem A B C F, ita erit L K, ad K M j eft autem M, 
centrum grauitatis pyramidis A BE D, ficut & L,pyrami- 
dis A B C F ; totius igitur prifmatis A B C D E F, centrum 
grauitatis critK. ^od demonftrandum erat. 
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PROTOSIT 10 XXXIF. 

Omnis prirmacis badm plufquam trilateram 
habentis centrum grauitatis eft in medio axis. 

Sicpriima'ABCDEFGH, badm habens quadrila- 
ceram A B C D: axis autem K L, bifariam fedus in pun« 
fio M, Dico punfium M, efsc centrum;grauitatis prif» 
matis ABCDEFGH. lungantur enim refiac B D, F H, 
vt parallelogrammum fit B H , fefiumque totum prifina-» 
induo prifinata, quorum ba> 
fes fiint triangula , in qux fefia 
funt quadrilatcra A C, EG, 
fint autem axes duorum priiP. 
matum triangulas bafes ha* 
bentium NO, PQ^ Erunt 
igitur centra grauitatis O, tri- 
anguli A B D , & L, quadri- 
latcri AC, & Q». trianguli 
BCD, itemqueN, trianguli 
E F H, & K, quadrilatcri E G, 

& P, trianguli FGH: iun- 
fiae igitur O N P, per pun 
fia_>L, K, tranfibunt: cumque tres praedifij axes fint 
lateribus prifmatis, atque ideo inter fe quoque parallelh 
parallelogramma erunt OP, NL, LP. du^ igitur per 
punfiumM, ipfiOQ, vcl NP, parallela.. RS, erit vt 
NK, adKP, itaRM, adMS; &vtKM, adML, ita 
NR, adRO, &PS, adSC^fedKM, cft JcqualisML; 
igitur &KR, ipfiRO, &PS, ipfiSQ^ ajqualis eritifuni 
autem has fegmenta axium N O , P Qj punfium igitur 
R, eft centrum grauiuds prifinads ABDEFH: & per 

punfium 
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pundlum S, prifraatis BCDFGH. Quoniam igitur 
quadrilatcri E G, cll centrum grauitatisK, cuius duorum 
triangulorum centra grauitatis funt P, N; erit vt triangu- 
lum F G H, ad triangulum E F H, hoc eft vt prifina B C- 
DFGH, ad prifmaABDEFH, itaNK, adKP, hoc 
cftRM, ad MSj cum igitur llt R, centrum grauitatis 
prifmatis ABDEFH: ficut&S, prifmatis B C D F G H; 
totius prifmatis ABCDEFGH, cenmim grauitatis erit ' 
M . Quod li prifma bafim habeat quinquelateram ; ab- 
fciTso rurfus prifmatc vno triangulam bafim habente—», 
fumptifquc axibus prifmatum, quorum alterum habebit 
bafim quadrilatcram, eadem demonftrationc propofitum 
concluderemus , & fic deinceps in aliis . Manifeftum cft 
igitur propofitum. 

PROPOSITIO XXXV. 

% 

Omnis frufti pyramidis triangulam bafim 
habentis centrum grauitatis cft in axe, primum 
ita diuifo, vt fegraentum attingens minorem 
bafim fit ad reliquum, vt duplum vnius laterum 
maioris bafis vna cum latere homologo mino- 
ris, ad duplum pratdidli lateris minoris bafis ^ 
▼na cum latere homologo maioris. Deinde 
ii pun<fto fc<ftionis abicilsa quarta parte Teg- 
menti , quod maiorem bafim attingit, & apun- 
^o , in quo ad minorem bafim axis termina- 
tur fumpta item quarta parte totius axis j in 
eo pun(fto , in quo Tegmentum axis duabus po- 
fterioribus Tciftionibus finitum fic diuiditur , vt 

Tcg- 
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regmentum eius maiori bafi propinquius fit ad to- 
tum prjedidlum intericdum Tegmentum, vt tertia 
proportionalis minor ad duo latera homologa ba- 
iium oppofitarum,ad compofitam ex his tribus 
deinceps proportionalibus. 



Sit pyramidis fruftum, cuius bafes oppofira?,& parallela;^ 
maior triangulum ABC, mbor autem triangulum D E F, 
axis autem GH. triangulorum autem A B C, DEF,quae 
inter Te fimilia efse necefse eft , fint duo latera homologa.» 
B C,E F:& vt eft B C, ad E F, ita fit E F, ad X : vt autem eft 
duplum lateris B C, vna cum latere E F, ad duplum lateris 
E F, vna cum la 
tere B C, ita fit 
HN, ad NG, 

& N Ojpars quar 
ta ipfiusN G,& 

HS, pars quar- 
ta ipfius G H; ip 
fius autem SO, 
fitVO, ad OS, 
vt eft X,ad com- 
pofitam cx tri- 
bus B C,EF, X. 

Dico pundum V 
(quod cadet nc- 
cefsario infra.» 

pundum N, quanquam hoc ad demonftratlonem nihil rc- 
fen) efsc centrum grauitatis frufti A B C D E F. Duda.* 
enim reda A“G L; quoniam G H, eft axis finfti A B C D 
E F, & pundum G , centrum grauitatis trianguli ABC, 
erit pundum L, in medio bafis B C: fedo igitur etiam la-« 
tere E F, bifariam in pundo K, iungantur L K, /C H: & vt 

eft 
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vteftHN, adN'G, ita fiat KM, adML, &GM, iim- 
gaturr&vtcftGO, adON, ita fiat GP, adPM, &iuii 
ganturMN, OP, FG, GD, GE. C^oniam igitur re 
dia KL, fecat trapezij B C F E, latera parallela bifariam 
inpunftisK,L, &eftvtHN, adNG, hoc eft vt duplum 
lateris B C, vna cum latere E F, ad duplum lateris E F, vna 
cum latere BC, itaKM, adML; eritpundumM, cen- 
trum grauitatis trapezij B C F E, & pyramidis G B C F E, 
axis G M. Et quoniam vt G O, ad O N, ita eft G P, ad 
P M, atque ideo G P, tripla ipfius P M, erit pundlum P, 
centrum grauitatis pyramidis G B C F E , atque ideo in 
linea O P . Rurfus quoniam angulus A C B; jcqualis eft 
angulo D F K: & vt A C, ad C K, ita eft D F , ad F K: 
eft autem D F, parallela ipfi AC, & F K, ipfi C L ; erit 
reliqua DK, reliquas A L, parallela; vnum igitur planum 
eft, ADKL, in quo iacet triangulum G M N; cum igitur 
fit parallela KH, ipfi GL, vtque HN, adNG, ita_. 
XM, adML; eritMN, ipfiLG, parallela: fedOP, eft 
parallela ipfi M N ; fecant enim latera trianguli G M N, 
in eafdem rationes; igitur OP, eritLG, parallela. Simi- 
liter ex pundlo O, ad axes duarum pyramidum G A B E D, 
G A C F D, duae alixredlae linex ducerentnr , quas & cen- 
tra grauitatis pyramidum habere , & parallelas redlis G Q, 
GR, alteram dteri efse oftenderemus, ficut oftendim^ 
O P, habentem centrum grauitatis pyramidis G B C F E, 
ipfi G L, parallelam; fcd tres redlx G L, G G R, funt 
in eodem plano trianguli nimirum ABC; tres igitur prx- 
diax paraUelx,qux ex pundlo O, atque ideo trium prx- 
didlarum pyramidum centra grauitatis erunt in eodem pla- 
no, per pundhim O, & trianguli ABC, parallelo . Quo- 
niam igitur frufti ABC Dl^ centrum grauitatis eft in axe 
G H; (manifeftum hoc autem ex duobus centris grauitatis 
pyramidis, cuius eft prxdidlum fruftum,«Sc ablatx, qux 
centra gr-’uitatis funt in axe, cuius fegmentum eft axis 

G h; 
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Sit pyramidis quadrilaceram badm habentis fruflum 
A B C D E F G H, cuius axis K L, atque in ipfo centrum 
grauitatisO. DicoaximKL, fe^um efse in pundo O, 
vcpropofuiinus. DuiilisenimA C, EG, qufffimilium 
ie^ionum angulos xquales fubcendant B, F, qui late- 
ribus homologis continentur, fruAa erunt pyraniidun» 
triangulas bafes habentium A P Gj A G H: (it autem fru« 
' ili AFG, axis 
TP,&ineo eiuf 
dem frufti cen-'^ 
trum grauitatis 
M, & frufti A G 
H, axisVQ2.ac 
in eo centrum 
' grauitatis N, & 
iungantur TV, 

MN, PQjQuo 
niam igitur e(l 
pyramidis fru— 
ilum, quod pro- 
ponitur i omnia 
cius produ<aa latera concttfrcnt in vno punfto,qui efl pjTa- 
^ midis vertex ;frufta igitur, in qux diuiftim eft fniftum pro- 
{>o(itum earum funt pyramidum, qu® verticem habent 
communem cum pyramide , cuius eft fruftum propofitum: 
tres igiturtaliumlruftorum axes, vt pote fegmenta axium 
trium prxdidlarum pyramidum in communi illo veniet-/ 
concurrent; quilibet igitur duo trium fvxdicftorum axium 
KL, TP, VC^ erunt in eodem plano; TP, igitur, & 
V funt in eodem plano . Eadem autem ratione, qua 
Vtebamur de prifmate K , centrum grauitatis K , bafis 
E H, eft in linea T V, & L, bafis B D, centrum grauica- 
tis eft in linea P rcliqu* igitur K L, M N, eruntin eo- 
dem plano trapezi} P T Y Icquc mutuo fecabunt; eunt 

K igitut 
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igitur M, N, fint centra grauitatis propofiti prifmatis paf 
tium prifmatum A F G, A G H, atque ob id O, totius prif. 
matis A F G H, in linea M N, centrum grauitatisj per pun 
dum O, redaMN, tranfibit. Et quoniam planurrt tra- 
pezij P V, fecatur duobus planis parallelis, erunt T V,PQ^ 
lediones parallelx. His demonftratis , fiat rurfus vt A B, 
bis vna cum EF, adE F, bisvnacumAB, itaTY, ad 
Y P; & fumatur T pars quarta ipfius T P , & Y Z, pars 
quarta ipfius PY, & ad axim KL, ducantur ipfis TV* 
PQ^, parallelae 
®S, YR, ZX, 
quae redas TP, 

K L, fecabunt in 
cafde rationes: 
vt igitur T Y, ad 
T P , hoc eft vt 
A B,bis vna cum 
EF, ad EF bis 
vna cum A B,ita 
criticR,adRL, 
critque K S,pars 
quarta ipfius K 
L, qualis & R 
X, ipfius R L, Et quoniam M, eft centrum grauitatis fm« 
fti A FG; manifeftum eft ex tribus praedidis axis TP, fe- 
dionibus T, o> , Z, efse M Z, ad Z m, hoc eft O X, ad X S> 
vt eft 6 ad compolitam ex tribus deinceps proportionalibus ' 
AB, EF, 6iFrufti igitur ABC DEFGHjCentrumgra 
uitatis O, aximKL, ita diuulit,vtpropofuimus. Quod 
fifruftumpropofitumfit pyramidis baftm habentis quin- 
quclateram , & quotcumque plurium deinceps fuerit la- 
terum, eadem dcmonftrationc femper deincepSjVt inprif- 
mate monuimus, propoficum concluderemus» 
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FROPOS ITIO XXIVIL 

Dodccaedrl, & icofaedri idem cft centrum gra 
uitatis,& figura;. 

Nam huiufinodi figuras habere axes , qui omnes fc fe_j 
bifariam fecant;(tale autem fedtionis pun(^um centrum eft) 
conftat extalium corporum in fpha:ra inferiptione inde- 
cimotertio Euclidis Elemento; nec non omnem pyrami- 
dem , cuius vertex eft dodecaedri , vel Otftaedri centrum 
idem cum centro fphxra;,vtconftat ex ijfdcm Euclidis in- 
feriptionibus j bafis autem triangulum afquilaterum,vel 
pentagonum , vna ex bafibus corporum prasdiftomm , ha- 
bere pyramidem qppofitam fimilem ipfi, & a’qualem, cuius 
lacera eius lateribus homologis fune in direftum pofita_»> 
bafis autem triangulum , vel pentagonum , quale diximusj 
Eadem Igitur ratione , qua vft fumus ad demonftrandum 
centrum grauitacis,&parallelepipcdi,&o^edri, propo- 
ilcum concluderemus. 

PROTOSITIO XXXVIIL 

Data qualibet figura, cuius termini omnis 
cauitas fit interiorjfi certum in ea pun<ftum talis 
cius partis centrum grauitatis efse pofsir, qua; ab 
ca deficiat minori fpacio quantacumque magnitu 
dinepropo(ita3 totius figura; centrum 

grauitatis» 
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Efto figura A B, cuius termini omnis cauitas flt mtcrior 
& certum In ea punctum E , talis partis A B, figurae qua- 
lem diximus centrum grauitatis eisc poftit. Dico pun- 
ctum E, efsc figurae AB, centrum grauitatis. Si enim 
E, non eft, erit aliud, efto F: &iundbaEF producatur, 
& fumatur in illa extra figurae AB, terminum, quodlibct 
pun&iun G , & vt eft F £, ad £ G, ita iit alia magnitudo 

K, ad figuram AB, Sc 
cx vi hy pothefis fit pars 
quaedam C D , figurae 

AB, cuius centrum gra 
uiutis E , talis vt abla- 
ta relinquat A C, minus 
magnitudine K. Mi- 
nor igitur proportio erit 
A C, ad A B, quitin K, 
ad AB, hoc eft quan» 

FE, ad E G: fiat vc 

AC, ad AB, itaEF, 
ad F G Ht fed F, eft cen 
erum grauitatis totius 
AB, & E , vnius par- 
tis C D : rdiquae igitur 
partis A C, centrum grauitatis erit H, vitra punftum G:fe4 
G, cadit extra terminum figurae A Qmulto igitur magis H: 
Quod eft abfurdum. Non igitur aliud pundum a pun^lo 
Hi puniftum igitur E, figurae AB, erit centruiagrauiutis» 
(^od deisdoftraaduia wau 
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PROTOSiriO 'XXXIX./ ' 

, Omnis coni centrum graultatisaxim ita diui* 
ditivc Tegmentum ad verticem (it reliqui triplum. 

Sit conus ABC, cuius vertex B, axis autem BD, cu- 
ius B E, fit tripla ipfius E D. Dico pun^lum E, else co- 
ni A B C, centrum grauitatis. Si enim cono A B C,py ramis 
infcribatur,cuius bafis inferipta circulo A C, «quilatcra fit, 
&xquiangula, eius centrum grauitatis erit idem quod 
figurx centrUm, fed centrum 
tiis figurae circulo^infcriptx 
' idem eft , quod centrum cir- 
culi, vt colligitur ex demon- 
ftrationibus quarti Elemen- 
torumi inferiptae igitur pyra 
tnidis erit axis BD, & cen- 
trum grauitatis E, talis au- 
tem ea pyramis inferibi po- 
teft, vt a cono deficiat mino- 
ri fpacio 'quantacumque ma 
gnitudine propofita; igitur 
A B C, coni centrum graui- 
tatis qjt E. Quod dcnionflrandum erat. 

^PROPOSITIO xxxx: " 

Omnis frudi conici centrum grauitatis Idem 
cd in axe centro grauitatis frudi pyramidis bafim 
habentis xquilateram,6c xquiangulam inferiptx 
cono^abicilli eodem plano, quo coni frudum. 

- ■ Sit 
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Sitconifruftum AB C D, cuius axisEF, fhifto autem 
A B C D, iiUw*lIigatur inferiptum fruftum pyramidis inferi- 
prxeono AHD, a quo abfcifsum eft fruftum ABCD, 
bafim habentis «cquilateram , & aequiangulam inferiptam 
circulo A D; quare eius centrum grauitacis , & figura: erit 
punftum F, vt diximus in pr 2 cedenti,axis autem F H, fi- 
cut etiam pyramidis abfcifs* vna cum cono B H C, axis 
E H, quare & reliqui frufti pyramidis axis erit E F, igi- 
tur in E F, fit frufti inferipti frufto ABCD, centrum gra- 
uitatis G. Dico puniftum G, efseccntrumgrauiutisfim- 
fti A B C D. Ponatur enim 
F L, pars quarta ipfius F H, 
necnonEK, pars quarta ip- 
iius E H: pundbum igitur K, 
eft centrum grauitatis pyra- 
midis, &coniBHC, ficuc 
&pun6himL, pyramidis, & 
coni AHD. cum igitur fru 
fti pyramidis frufto ABCD, 
inferipti fit centrum grauita- 
tis G; erit vt G L, ad L K, 
ita pyramis B H C, ad pyra- 
midis fruftum frufto ABCD, 
inferiptum : fed vt pyramis 
B H C,ad pyramidis fruftum 
frufto ABCD, in feriptum, 
ita eft diuidendo, conus B H C, ad fruftum ABCD, pro-i 
pter eandem triplicatam communium conis, & pyramidi- 
bus fimilibus laterum homologorum proportionem j vt igi- 
tur C L, ad L K, ita erit conus B H G; ad fruftum ABCD: 
fed coni B H C, centrum grauitatis erat K, & coni AHD, 
centrum grauitatis L; frufti igitur ABCD, centrum gra* 
nitacis erit G. Quod demouftrandum erat . 


H 
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TROTOSITIQ XLI: 

Omnis cylindri centrum gr^uitatis axim bifa- 
riam diuidit. 


Sit cylindrus A B e D, cuius axisEF, & fit fedlus bi- 
£iriam in pun<Jlo G. Dico pundum (J, efse centrum 
grauitatis cylindri AB CD. Namficylindro A D, in- 
Icriptum intelligaturprifma»/, 
cuius bafes oppofitx aequilatc- 
rz fint,& zquiangulz i erun^ 
qua ratione fupra diximus, ea^^ 
rum centra figurz,& grauitatis 
E, F; axis igitur inferipti prif. 
matis erit E F; & centrum gra 
uitatisG. poteft autem ule_^ 
prifma lic inferibi cylindro 
A B C D , vt ab illo deficiat 
minori fpacio quantacumque 
magnitudine propofita; cylin- 
dri igitur A B C D, centrum 
grauitatis erit G. Quod demonflrandum erat . 



TROPOSIT IO XHL 

Sphatrac ,& fphacroidls idemeft centrum gra- 
Uitatis,& figurat . 

Sitlphzra,velfphzroidcs ABCDj cuius centrum E, 

Dico 
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Dico fphxrae,vcl fphsroidis A BCD, centrum graultatif 
cfse E. Sint enim bini axes Ipharrar , vel fph.eroicIis inter 
fe adrcdos angulos in fphxroide fit maior diameter 
B D, minor A C, per binos autem hos axes plana tran- 
fcuncia ad eos axes ere6la,fecent fphxram,vel fphxroidem. 
Qua ratione axes dimidij' erunt axes hemifphxrij , vel he* 
i^plueroidis : hemiTphxrium autem , & fphxroidis eft fi* 



gura circa axim in alteram partem deficiens, qualium oitiS 
pium figurarum centrum grauitatis eft in axej igitur hemi- 
fphxrijjvel hemifphxroidis A B C D , centrum grauitatis 
eft in axi B E, ficut & reliqui A D A , in axi E D; totius 
igitur fphxrx , vel fphxroid s A B C D centrum grauitatis 
eft in axi B D. Eadem ratione & in axi A Ci in communi 
igitur fc^onc centro E. Quod demonftrandum erac« 
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PROPOSITIO L 


Iduz magnitudines vnamaio 
rcs,vcl minores prima, & ter 
tia minori «xceiTu , vel ^defe- 
<£Iu quantacumq; magnicudi 
ne propofitaciufdem generis 
cum illa> ad quam refertur, 
eandem proportione habue- 
rint , maior vel minor prima ad fecundam, & vni 
maior, vel minor tertia ad quartamj erit vtprima 
ad fecundam, ita tertia ad quartam. 

A Sint 





Sint 
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Sint quatuor magnitudines A prima, B fecunda, C tet 
tia,& D quarta:quantacumque autem magnitudine propo 
fita , ex infinitis qus proponi poflTunt eiufdem generis cum 

A, C, velvnatantun^fi A C fint eiufdem generis: vel 
vna,& alterajfi vna vnius, altera fit alterius generisjfemper 
aliae duae magnitudines vna maiores , quam AC, minori 
excefsu magnitudine propofitajeandcm habeant proportio 
nem,maior quam A adB, & maior quam C ad D. Dico 
elscvt A ad B, itaC adD. Pofitaenim E ad D, vc 
A adB, &F maiori quamC vtcumque,fint aliae duaenaa- 
gnitudines,G maior quamA minori excefsu magnitudine 
eiufdem generis cum A, quam quis voluerit, & H maiof 
quam C minori excefsu quam 
quo F fuperat C, ideft,quae ma- 
ior fit quimC, & minor quam 
Fzfitautem vt' G adB, ita H 
adD. Quoniam igitur F maior 
eft,qH, maior crif proportio 
ipfius F quam H ad D, hoc cft 
quam G adB. Sed euG maior QAB CDEHP 
fit quam A,maior eft proportio 

G ad B, quam A ad B, multo igitur erit maior proportio P 
ad D, quam A ad B . Sed F ponitur maior quam C,vtcum 
que; nulla igitur magnitudo maior quam C cft ad D, vc 
A adB: led E adD, eftvt A ad B; non igitur cft E ma- 
ior quiim C; nec maior proportio E adD, hoc cft A ad 

B, quamC adD. Eadem autem ratione nec maior eric 
proportio C ad D quam A ad B, hoc eft non minor A 
ad B, quamC ad Di eadem igitur proponio A ad B, 
quae C ad D. 

Sed aliae dux magnitudincf vni minores quim A, C 
minori dcfedlu quantacumque magnitudine propofita» 
eandem habeant proportionem, minor quim A adB, de 
minor quam C, ad D* Dico cisc vc A ad B, ita C ad D« 
^ Pofita 
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PoHca enim rurfus EadDj vcA ad Bj&F minori quam 
C vtcuinque,(ic G minor quam A, minori defc^ magni 
cudine eiurdem generis cum A, quam quis voluerit, & H 
minor quamC,& maior quam F: fit autem vtG ad B, ita 
H ad D. Quoniam igitur F minor efi qu^ H» minor cric 
proportio i^us F qua H ad D, 
hoc efi q G ad B: fed cum G fit 
minor q A, minor efi propor- 
tio G ad B, quam A ad B; mul 
ro ergo n^nor proportio F ad 
D, quam A ad B : fed F poni 
tur minor quam C vtcumqucj gAB cdehf 
nulla igitur magnitudo minor 
quam C efiad D, vt A ad B: fed E efi ad D, vt A ad B{ 
non igitur efi E minor quam C, nec minor proponio E ad 
D,hoc efi A ad B, quam Cad D. eadem autem ratione 
non minor erit proportio C adD, quam AadB; hoc efi 
non maior A ad B, quam C adD; vt igitur A ad B^ ita 
efi C ad D. Quod demonfirandum erat. 

^ALITER, ; - ^ 

DicoefievtAadB, ita C ad ^ ^ 

D. Si enim fieri potefi, fit minor 
proportio A ad B^ quam C ad D. 
alia igitur aliqua magnitudo G 
maior quam A, eandem habebit 
proportionem ad B, quam C ad 
D. Sic autem F maior quam C 
minori excelsu magnitudine, qua 
quis voluerit, & E maior quam 
A, 6c minor quam G: vt autem 
£ ad B, ita F ad D. Quoniam igitur F maior efi quam 
C, maior erit proportio F adD, quam C ad D. Sed vt 
F adPt itaeftEadB.* &vcCadD, itaGadB; maior 

A a igitur 


'i 


G E AB C D F 
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igitur proportio E ad B, quam G ad B ; quamobrem E 
maior erit quam G minor maiori , quod fieri non poteft. 
Non igitur minor cft proportio A ad B quam C ad D. 
Eadem autem ratione non minor erit proportio C ad D, 
quam A ad B, hoc e(l non maior A adB, quamC adD» 
eadem igitur proponio A ad B, quas C ad D. 

In fecunda autem hypothefis parte, qua* pertinet ad mi- 
norem dcfcdlu,cfto fi neri poteft maior proportio A ad B, 
quam Cad D. erit igitur, & fit aliqua alia magnitudo G 
minor quam A ad B, vt C ad D. Sic auce F minor qu^ 
C minori defediu magnitudinem, 
quam quis voluerit , & E minor 
quam A, & maior quam G, vt au- 
tem E ad B ita F ad D. Quonuni 
igitur maior eft proportio C ad D» 
quimF ad D: fedvcC adD, ita 
cft G ad B: &vtF ad ita E ad 
B : maior erit proportio G ad B 
quim E ad B i quamobrem erit 
G maior quam E , minor maiori, 
quod fieri non poteftmon igkur ma 
tor eft proportio A ad B, quam C ad D. Eadem autem rai 
tione non maior erit proportio C ad D> quam A ad B^ioc 
eftnonminorA adB, qu^m C ad D. Eadem igitur erit 
proportio A ad B,qux C ad D. Qimd dcmonftradum erat» 

PROPOSITIO II. 

Si maior,vel minor prrma ad vni maiorciriyret 
minorem fecu ndayminori vtriufq j cxceff»i,vet dc» 
fedu quantacumq; magnitudine propofira hre* 
rit vt tertia ad quartam ; erit vt prima ad fccun* 

duinjita tertia ad quartam • 

Sint 


G £ A B G 1> F 


E AGCt 


FB DH 
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Sint quatuor magnitudines, A prima, B fecunda,C icr- 
tia,& D quarta; & aliz dux magnitudines E 
F vna maiores quam A, B minori excefsu 
quantacumque magnitudine propofita eiuf- 
dem generis cum ipfis A, B. Sit autem E 
maior quam A, ad F maiorem quam B, vt 
C ad D. Dico cfse A ad B', vt C ad 

D. Efto enim , quod fieri poteft , alia ma- 
gnitudo G ciufdcm generis cum E F ad 
aliam H, vt C ad D, vel E ad F. Quoniam 
igitur eft permutando vt E ad G, ita F ad H, 
dr Tunc E F vni maiores quam A B minori ex- 
cefsu quantacumque magnitudine propofl- 
ta; erit per antecedentem, vt Aadp, ita B 
ad H; & permutando A ad B, vt G ad H, 
hoc eft vt C ad D. Idem autem fimiliteroften 
deremus pofitis E F minoribus quam A B, & 
proponionalibus vt di^lu cft.Manifeftu eft igitur propofitii, 

%A L I T B R. 

Ijfdem pofitis , fi non eft A ad 
B, vt C ad D; vcl igitur ma- 
ior vcl minor erit proponio A 
ad B quam C ad D; fit autem 
maior: vt igitur A adB, ita erit 
eadem A ad alia maiorem ^ B. 

Eftbilla E. fintque alix dux ma 
gnitudines, G maior quam A 
minori excefsu magmtudinc eiufdem generis cum A, 
quam quis voluerit, dcF maiorquam B, & minor quam 

E. fit autem G adF vt C ad D. Quoniam igitur & vt 
C ad D, ita eft A ad Ej eritvt G ^ F, ita A ad Ej & 
yermutando vt G ad A, ita F ad E; fcd C eft maior 

quam 


gac bdef 
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<]uam A: ergo& F maior quam 
K, minor maiori, quod cft ab- 
furdiim . Non igitur maior eft 
proportio A ad B quam C ad 
D; eadem autem ratione non 
maior erit proportio B ad A qua 
D ad C, hoc cft non minor A 
ad B, quam C ad Di cft igitur d AC B D E F 

A ad 6, vt C ad D . 

Rurfus in fecunda parte hypothefis , qua? attinet ad mU 
noremdefcflum;finoneft A adB vtC ad D; efto,(i fie- 
ri potcft,minor proportio A adB quamC adD. igitur A 
ad aliam quam B 'minorem eandem habebit proportioni 
quamC adD, cfto illa E: fintque 
ali* du* magnitudines, G minor 
quam A minori defcdbu magnitudi* | 
ne eiuldem generis cum A, quam 
quis voluerit, & F minor quam B, 

& maior quam E: fit autem G ad 
F, VtC ad D, hoc cft vt A ad E. 

Quoniam igitur permutando eftvt QAC BDEl 
G ad A, ita F ad E, & G eft mi- 
nor quam A ; erit & F minor quam E , maior mino- 
ri, quod cft abfurdum } non igitur minor eft proportio 
A ad B quamC adD: eadem autem ratione non minor 
erit proportio B ad A, quam D ad C, hoc eft non maior 
A ad B, quam C ad D; cft igitur A ad B veC ad D. 
Quod demonftrj^ndum erat . 

P ROPOSITia III. 

Si maior, vel mitior prima ad vnamaiorem,vel 
ninorem fecunda } minori cxcciTu« vel defeda 

quanr 
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«juantacumque magnitudine propoHta > nomina- 
tam habuerit proportionem^ prima ad fecundam 
eandem nominatam habebit proportionem. 


Sint dux magnitudines A, B duarum autem aliarum 
E F vna maiorum, vcl minorum quam A B minori ex- 
cefsu vel defeftu quantacumque magnitudine propo- 
fiu, habrat E maior vel minor quam A ad F vna 
maiorem,vcl minorem quam B certam aliquam nomina- 
tam proponionem , verbi gratia , fefquiaJteram. Dico A 
ad B, eandem nominatam habere proportionem.* vt A 
ipHus B efse fefquialteram. Quoniam 
enim omnis proportio in aliquibus ma- 
gnitudinibus confiAiti (It magnitudo C 
ipfius D ferquialterarfed & E cAipfius 
F fefquialtera ; vt igitur C, tertia ad P 
quartam, ita erit E maior,vcl minor quim 
A prima, ad F vna maiorem,vel minorem 
fecunda, minori, vt ponitur, vtriufque ex- 
cefsu,veldefed^u magnitudine propofita 
eiuldem generis cum A, B, quxeumque 
ilia , & quantacumque fit i erit per prx- 
cedentem eadem proportio A ad B, 
qux C ad D : fed proportio quam ha- 
bet C ad D, eft fefquialtera ; ergo & A 
ipfius B erit lefquialtera. Similiter quo- 
cumque alio nomine notatam proportio- 
nem habeat E ad F, eandem habere A 
ad B, oftenderemus, vt duplam, fefquitertiam, alicuius du 
plicatam, vel triplicatam , & fic de fingulis . Manifefium 
c A igitur propofitum. 

Hxc autem propofitio in paucis exemplaribus, qux do- 
no quibufdom dedera,non excatipoAerius enim eam exco- 
gitant 


£E AC 


F F B D 
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gifiui,quo fecunda antecedes hic in iJIis tertia faciiiusfer- 
un ct ijsjin quibus certe proportionis nomen, tertiu & quar 
tum terminum fubobfcurc indicat, vt in fequenti XII iilud, 
tlupla.lllo autem Lemmate, quod prima propofi- 
tio infcribebatur,nunc ita non egeo,vt primam, & fecunda, 
quar Iecunda,&: tertia eranr,& facilius demonftrem , & ea- 
rum Iciifum paucioribus wmprehendam • priora creoies 
non improbo vt haec i)s anteponam, 

‘PROPOSITIO ////. 

Si Hnt tres magnitudines fefe atqualiterexce* 
dentes, minor critproportio minimae ad mediani 
qu^m mediat ad maximam. 

Sinttresraa|nitudinesina:qualcsA, BC, DE, qua- 
rum BC aeque excedat ipfam A, apDE ipfamBC " 

Djcommorcm efsc proportionem A, ad 
BC, quamBC, adDE. Namvteft „ ' 

A ad BC, ita fit BC ad LH, & au- ® 

feratur BF aequalis A, & DG, & L K 
«quales B C. Quoniam igitur cft vt A, 

fcoceftFB adBC, itaBC hoc cft KL E 

ad LHj erit diuidendo vt BF ad FC, 

ita L K ad K H: & componendo, ac per- ^ r v 

mutando vt BC ad LH, ita F C ad L 

KH. IcdBC eft minor quam L H; ergo 

& F C hoc eft E G erit minor quam K H. . 

Sed DE, L H, fuperaat B C excelsibus 

EG, KHj minor igitur erit DE quam 

LH, & minor proportio BCadLH, ABDL 

quam B C ad D E. Sed vt B C ad L H, 

ita cft A adBC; minor igitur proportio erit A adBC^ 

qu^ B C ad D £. Quod dcmonftranduin erat. 

“ PRO- 
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PROPOSITIO 


V. 



Si fit minor proportio primae ad fecundam, 
quam fecundae ad tertiam, ab ipfis autem sequales 
auferantur 5 erit minor proportio reliquae primae 
ad reliquam fecundae, quam rcliqux fecundae ad 
reliquam tertiae» 

Sit minor proportio AB, ad C D, quam C D, ad E F. 
Sitque A B, minima, ablatae autem jcqu;iles fint A Ci,C H, 
E K. Dico reliquarum minorem efse proportionem B G, 
ad D H, quam B H, ad F H, Ponatur enim C L, aequa- 
lis A B, & E M, aequalis C D . Quoniam igitur maior cft 
proportio D L ad L H, quam D L, ad L Ci 
erit componendo maior proportio DH ad 
HL, quam DC ad CL. hoc eft, maior 
proportio D H, ad B G, quain DC, 
ad AB: & conuertendo , minor proportio 
BG adDH, quam AB, ad CD; hoc eft 
maior proportio A B, ad C D, quam B G, 
ad D H. Rurfus , quoniam maior eft pro- 
portio C D, ad EF, quam AB, ad C D: 
hoc eft quam C L , ad E Mj erit permutan 
do, maior proponio C D, ad C L, quam 
FE^ ad E M: & diuidendo,tnaior DL, ad 
LC, quam FM, ad ME; & permutando, 
maior DL, ad FM, quam CL, ad E M: hoc eft quam 
AB, ad C D . Sed maior erat proportio A B, ad C D, 
quamB G ad D Hj multo igitur maior proportio erit D L, 
ad F M, quam B G, ad D H; hoc eft quam L H, ad M K: 
& permutando , maior proportio D L, ad L H, quam F M, 
ad M K: & componendo , maior D H, ad H L, quam F K, 

' B ad 


B 


L 


H 
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ftd K M: & permutando, maior D H ad F /T, quam L H,a<f 
M K‘. hoc cft , quam B G, ad D H: hoc eft minor propor- 
tio B G ad D H, quam D H, ad F K . Quod dcmoa- 
Arandum erat. 

PROPOSITIO FL 


Si fint tres magnitudines inaequales, & alia? il- 
lis multitudine£equalesbina:quc in duplicata pri 
marum propomone» Sit auicm minor proportio 
primarad fecundam, quam (ecundx ad tertiam in 
primis; erit minor proportio primse ad fecundam» 
quam fecundae ad tertiam in fecundis,^ 


Sint tres magnitudines A,B,C, & aliae illi» multitudine 
acqual.*s D, E, F.. quarum iplius D ad E proportio fit du- 
plicata eius, quae efi A ad Bi &E adF, duplicata eius» 
quae cft B ad C. fit autem mi- 
nor proportio A ad B, quam 
B adC^ Dico minorem efsc 
proportionem D ad E, quam 
E ad F» Sit enim vtC ad B, 
ita B ad G: & vt B ad A, ita 
A adH. Igitur G ad C dupli- 
cata erit proportio ipfius G ad 
B, hoc cft B ad C: fimiliter 
ericH ad B, duplicata propor- 
tio ipfius A ad B. Vt igitur 
eft H ad B, ita erit D ad E: & 
vtG ad Cjita E ad F. Rur- 
fus,quia minor eft proportio 
A ad B, quam B ad fcd vt A ad B, ita cft H ad A 

& vt 


HGABC D£P 
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& vt BadCjitaG ad B; erit ex aequali minor proportio 
H ad B, quam G ad C, fed vt H ad B, ita erat D, ad 
E: &vt G ad C, ita E adF; minor igitur proportio erit 
D ad E, quam E ad F. Quod demonftrandum erat. 

^ROTOS IT IO VII. 

Si (int odo magnitudines quaterna propor- 
tionales; tertiae autem vtriufque ordinis inter fe 
lint vrprimacjeritvt compofita exprimisad com 
pofitam ex fecundis , ita compolita ex tertiis ad 
«ompofitam ex quartis. 

Sint odio magnitudines quaternae fum- t 

ptae proportionales, vt A ad B, ita C ad 
D. & vt E ad F, ita G ad H. fit autem vt 
A ad E, ita C ad G. Dico efse vt A E, ad j 
A B F, iu C G, ad D H. Quoniam enim 
componendo eft vt A E, ad E, ita C G, j 
adG; fedvtE adF, ita eft G, adH; erit 1 
ex aequali , vt A E, ad F, ita C G, ad H. AB C D i 
Eadem ratione erit vt A E, ad B, itaCG, 
ad D ; & conuertendo , vt B ad A E, ita 
D ad C G. fed vt A E, ad F, ita erat 
C G ad H ; ex aequali igitur erit vt B 
ad F, itaD, ad H: & componendo, vt 
BF ad F, ita DH adH: & conuerten- 
do, vt F ad BF, ita H, ad DH. Sedvt 
A E, ad F, ita erat CG ad H; ex xqua E I? Q H 
li igitur erit vt A E ad B F, ita_. C G, 
ad D H. Quod demonftrandum erat. 


B a 


TRO- 
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FROTOSITIO VlIL 


Sidrittres magnitudines fcfe aequaliter exee* 
dentes j & ali£ eiufdem generis illis multitudine 
aequalcsjbinxque fumptz in duplicata primarum 
proportione j erit vtriuique ordinis minor pro- 
portiocompoiitx ex primis ad compofiiam ex fe- 
cundis , quam compofitx ex fecundis ad compofi- 
um ex terti js. 

Sint tres magnitudines A}B)C> quarum C m a^i^IM ^» 
jequefuperetB) atque 
B, ipfam A. & totidem, 
eiufdem generis D»E» 

Htque F ad E du^ 
plicata proportio ipltus 
C ad B: & E ad D» 
duplicata iplius B ad 
A. Dico AD, limul 
ad B E , flmul mino- 
rem efle proportionem 
quam BE, limul ad 
CF, limul. Eftoenim 
reda qujepiam G H , 
ad aliam redam libi in 
diredum politam H K, 
vt magnitudo A ad ip 
Ilus F duplam (hoc 
enim fleri potell) & 

luper balim G Kjconftiraatur triangulum GLK, atque 
ineo deferibatur parallelograounum GHMN; 
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r ad B, ita fiat H M, ad M Q^& vt B ad A, Ita Qhi, ad 
MP, &ipfi GK, parallcliB TPR, VQ^S, ducantur. 
Quoniam igitur eft vt C, ad duplam ipfius F, ita G H, ad 

HK} eritvtC ad F, itaeftfanllc!ogrammumG M, ad 
triangulum M H K: fcdvtC, ad B, itacftHM, adMQ»^ 
hoc eft parallelogrammum G M, ad paraliclogrammum 
MV: &vtF, ad E, ita triangulum MHK, ad triangu- 
lum MQS, ob duplicatam proportionem cius, qua: eft 
HM ad M hoc eft ipfius C adB; vt igitur traj. e imm 
N K, ad N S trapezium , ita erit,per procedentem, C F, 
fimidadBE fimul. Rurfus quoniam eft conucrtendo,vt 
parallelogrammum M V, ad parallelogrammum G M, ita 
B ad C. l'ed vt parallelogrammum G M, ad triangulum 
K H M, ita erat C, ad F; & vt triangulum K H M, ad 
triangulum QS M, ita F ad E; erit ex aequali , vt paral- 
lelogrammum M V, ad triangblum S QM, itaB, ad- E* 
Similiter ergo vt ante erit vt trapezium N S, adNR tra- 
pezium, ita E B, fimul ad A D, fimul. Rurfus,quoniam 
«que excedit ipfamLT, atque.-^L G, ipfamLV; 
minor erit proportio L T ad L V, quam L V, ad L G: eft 
autem trianguli L T R ad triangulum L V S, duplicata.^ 
proportio ipfius L T, ad L V, & trianguli L V S, ad trian- 
gulum L G K, duplicata ipfius L V, ad L G, propter fi- 
militudinem triangulorum; minor igitur proportio erit 
trianguli LTR, ad triangulum LVS, quam trianguli 
L V S , ad triangulum L G K; dempto igitur triangulo 
LNM, communi,minor erit proportio trapezij N R, ad 
trapezium N S, quam trapezij N S, ad trapezium N K. 
Sed vt trapezium NR, ad trapezium NS^ itaefteonuer- 
tendo A D fimul ad B E> fimul : & vt trapezium N S, ad 
trapezium N K, ita B E, fimul ad C F, fimul; minor igi- 
tur proportio erit A D, fimul adB E fimul , quam B E fi- 
inul ad C F, fimul. Quod demonftraadum erat. 


PRO- 
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TROPOsiria IX. 


Si rcdalinca vtcumque fejfla fuerit, cubus qui 
fit a tota squalis cft duobus folidis rcdangulis, 
qus ex partibus, & totius quadrato fiunt, 

Sitrcftalinca A B fedla in punfto C vtcumque. Dt* 
co cubum ex AB aequalem efse duobus folidis re<5tangn« 
lis, qux fiunt ex AC CB, & quadrato AB. Quonlani 

C 

Aj * 'B 

enim communi altitudine A B, eft vt reftangulum B A C 
ad quadratum A B, ita folidum ex AB, & reftangulo 
BAC ad cubum ex AB, eademque ratiorve vt reftangu- 
lum ABC, ad quadratum A B, ita folidum eft A B, dc 
rciStanguIo ABC ad cubum ex A B; erunt vt duo redlan- 
gula BAC, ABC ad quadratum AB, ita duo lolida.* 
cx AB, & redkangulis BAC, ABC ad cubum ex AB. 
SedduoreftangulaBAC, ABC funt aequalia quadrato 
A C;duo igitur folidaex AB,& rediangulis B A C.,C B A, 
aequalia funt cubo ex A B. Sed folidum cx A B &re6kan- 
guloB AC eft id quod fit ex AC, &AC & quadrato 
AB; duo igitur folida ex A C, CB, & quadrato AB fi- 
mul fumpta aequalia fua cubo ex AB. Si igitur refta linea 
vtcumque fc^a fuerit,&c. Quod demonftrandum cras« 
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TROTOSIT 10 X. 

Si rcdlalinca vtcumquefc(5la fuerit, cubus qui 
fit a tota atqualiscft cubis partium , & duobus fo- 
lidis redlangulis , qua: partium triplis , & carua* 
dem quadratis reciproce contineniurt 

Sit reda linea AB fe(aa vtciimquc in piin^ko C. Dico 
cubum ex A B jcqualem efse duobus cubis ex A C, C B, 
& duobus folidis redtangulis * quorum alterum fit ex tripla 

Al * ^ 

f 

^Cus AC, & quadrato BCj, alterum autem ex tripla ip^ 
fius B C, & quadrato AC* Quoniam enim quadratum 
ex AB aequale eft duobus quadratis ex AC, CB, & ei 
quod bis fit ex AC CB: & parallclepipcda ciufdem al- 
titudinis inter fc fune vtbafesieric rcdlangulorum folido- 
rmn id quod fit ex A C, & quadrato A B jcquale cubo ex 
A C, & ei, quod fit ex A C, & re(5iangulo A C B bis, 5c 
ci, quod ex AC, & quadrato B C. Eadem ratione erit 
quod fit ex B C, & quadrato A B a:quale cubo ex B C, & 
ei,quod fit ex B Cj & re<5langulo A C B, bis & ci,quod ex 
BC, & quadrato AC. Sed cubus ex AB aequalis eft 
duobus folidis ex A C CB. &.quadrato AB; cubus igi- 
tur ex A B aqualis eft duobus cubis ex A C C B, & lex 
folidis, quorum tres fiunt ex AC, & duobus redtangulis 
ex A C C B, & quadrato BC: tria vero ex B C, & duo- 
bus re^ianguJis ex A C C B, & quadrato A C. Sed quod 
fit ex A C, & re^iangulo A C B, eft quod fit cx B C, 6c 

qua- 
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quadrato AC: & quod fit ex B C , & refbangulo A C B, 
eft quod fit ex A C , & quadrato B C; cubus igitur ex 
A B oequalis eft duobus cubis ex A C C B, vna cum fex 
folidis, quorum tria fiunt ex A C, & B C quadrato , tria 
autem ex B C, & quadrato A C, hoc eft duobus folidis, 
quorum alterum fit ex tripla ipfius A C, & quadrato B C, 
alterum ex tripla ipfius B C & quadrato AC. Quod dc^ 
inonftrandum erat. 

PROPOSITIO XL 

Si rccfta linea vtcumqucfc<9a fuerit , cubus qui 
fit a tota aequalis eft cubis partium vna cumfbli* 
do rccftangulo, quod totius tripla \ & partibus 
continetur. 

Sit re^a linea AB fedba in pundbo C vtcumque. Dl- 
eo cubum ex A B squalem efse duobus cubis ex AC^ 
C B, vna cum folido re^angulo ex A C C B, & tripla.* 
ipfius A B. Quoniam enim quod fit ex A Q & redan- 
gulo A C B, eft id quod fit ex B C, & quadrato A C: & 
quod fit ex BC> & reftangulo A C B, eft id, quod fit ex 


Ai > 

A C & quadrato B C. fed duo folida ex A C C B, & re-* 
^tangulo A C B funt id, quod fit ex compofita vtriufque 
altitudine A B, et redtangulo A C B ; duo igitur prsdi- 
dka folida , qus ex A C C B, & earum quadratis recipro- 
ce fiunt squalia funt folido ex A B B C C A, & triplum 
triplo, videlicet duo folida, quxfiimt reciproce ex triplis 

ipfarum 
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ip/arum AC,CB, & quadratis cxAC CB,xqualia fi- 
ni ul ei, quod ter fit ex AB, BC, CA, hoc cftei, quod 
p arcibus AC C B, & totius A B tripla continetur.additis 
igitur communibus duobus cubis ex A C,CB,eric id, quod 
fit ex A C C B, & tripla ipfius A B, & duo cubi ex A C 
C B, aequalia duobus folidis , qu* fiunt reciproce ex triplis 
tpfarum AC, CB, &earundemAC, CB, quadratis ,& 
duobus cubis ex A C, C B, hoc eft cubo ex A C. Si igi- 
tur reda linea vteumque feda fiicrit,5cc. Quod demon- 
llrandum erat. _ 

PROTOSITIO XIL 

Hcmirphacrium dtiplum eft coni j cylindri au- 
tem fubfefiquialterum eandem ipfi bafim , & ean- 
dem altitudinem habentium « 

Efto hemifphxrium 5 cuius axis B D, bafis circulus, cu- 
ius diameter A C, fiiper quem cylindrus A E, & conu* 



ABC, quorum communis axis fit B D , ac proptcrea_i 
etiam eadena altitudo . Dico hemilphjerium ABC, co- 
ni A B C efse duplum: cylindri autem A E fiibfefquiaiteru, 
iuper bafim enim circulum RE, vertice D deferibatur 

C conus 
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conus E D R. Se<5boque axe B D primo bifariam, deinde 
fingulis eius partibus rurfus bifariam , tranieant per pun- 
€tz fedlionum plana bafi hemifphserij A C atquidiftantia, 
qucK fecent hemifphajrium , conum , & cylindrum. Se- 
ftus igitur erit A E cylindrus in cylindros xqualium alti- 
tudinum ; fuper fedliones autem coni j atque hemifphatrij 
nempe circulos,quorum centra in axe BD exiftunt cy- 
lindri conftituti intelligantur binis quibufque proximis 
aequidiftantibus planis interie(iH, quorum axes omnes 
xqualcs in B D. Erit igitur cono £ D R infcripta,& ABC 



hemifphaerio circumfcripta figura quaedam ex cylindris 
aequalium altitudinum. Sint autem hae figurae ea. ratione 
haec circumfcripta illa infcripta,vt circumfcripta excedat 
hcmifphaerium, minori excefsu, infcripta vero deficiat i 
cono minori dcfedlu quam fit magnitudo propofita,quan- 
tacumque illa fit . His conftitutis , manifeftum eft, reliquo 
cylindri A E dempto hemifphaerio infcriptam efse figu- 
ram ex refiduis cylindrorum , in quos cylindrus A E fe- 
ftus fuerit , dempas cylindris hemifphaerio circumferiptis, 
deficientem a reliquo cylindri A E dempto hemifphaerio 
minori defe(51u magnitudine propofita , eodem Icilice^ 
quo figura hemifphaerio circumfcripta excedit hemifphae- 
rium, excepto refiduo cylindri infimi AS, dempta hc- 
tnifphaerij portione , quam comprehendit . Sit autem om- 
nium 
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nium prasdi^lorum tylindri A E cylindrorum fupremus 
FE, cuius axis BH, & communis fediio plani per pun- 
dkum H tranfeuntis bafi hemifphaerij cum plano per axim 
B D, fit reda F G K H M N L . C^oniam igitur redan- 
gulum D H B bis vna cum duobus quadratis D H, B H, 
a?quale_^ eft B D quadrato : & redangulum D H B bis 
vna cum quadrato B H, eft redangulum ex B D D H tan- 
quam yna^dc BHs redangulum exBD, DH tanquam 
vna &BH, vna cum quadrato DH sequaleerit quadra- 
to BD, hoc eft quadrato F H: quorum quadratum KH 
aequale eft redangulo ex B D, D H, tanquam vna,& B Hj 
reliquum igitur quadrati F H dempto quadrato K H 2- 
quale erit reliquo quadrato D H, hoc eft quadi*ato G H: 
Sc quadruplum quadruplo reliquum quadrati F L dempto 
quadrato M K toti G N quadrato^hoc eft reliquum circu 
li, F L dempto circulo M K, aequale circulo G N. Qua- 
re & G P, cylindrus reliquo cylindri F E dempto QJC, 
cylindro aequalis erit , propter «qualitatem altitudinum. 
Similiter oftenderemus fingula reliqua cylindrorum eiut 
dem altitudinis 5 in quos totus cylindrus A E fedus fuit, 
demptis cylindris hemiiphaerio circumferiptis «qualia ef- 
fc fingulis cylindris cono E D R inferiptis , qu« inter ea- 
dem plana interi jciuntur • Tota igitur figura ex pr«didis 
cylindrorum refiduis reliquo cylindri A E , dempto he- 
miiph«rio inferipta «qualis erit figur« cono E D R in- 
fcript« : deficit autem vtraque harum figurarum h«c a co- 
no A D Rjilla a refiduo cylindri A E dempto hcmifph«- 
rio minori excefsu magnitudine vtcumque propofita j re- 
liquum igitur cylindri A E dempto hemifph«rio «quale.^ 
eft cono E D R,{cd conus E D R^hoc eft conus ABC cy lin 
dri AE eft pars tertiajreliquum igitur cylindri A E dem- 
pto hemifph«rio,cylindri A E eft pars tertia, hoc eft cylin- 
drus A E triplus diitl refidui: quamobre A E cylindrus fef- 
quialtcrhcinilphsrij AB C; & couertendojhemifphxriura 

C a ' cylin- 
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cy lindri A E fubfefquialterum;coni igitur ABC duplunfc 
Manifeftum cft igitur propofitura. 

PROPOSITIO XllK 


Omnis minor fphatrac portio, ad cylindrum^ 
CUIUS bafis aequalis cft circulo maximo, altitudo 
autem eadem portioni, eanvhabcc proportionem, 
quam cxceflus,quo tripla femidiametri fphxrx 
excedit tres deinceps proportionalcsi quarum ma 
xima eftlphjerac femidiameter,. media vero quat 
inter centra rphacrae& bafts portionis interi jci« 
turj.ad femidiametri iphac-rs triplam ► 



Sitfphaeraf jcuius centrum D, (emidiameter B D, mf- 
nor portio ABC, cuius axis B G fegmentum femidiame- 
tri BD, bafis autenacirculusjcuius diameter AC. Sicque 
E FjCyKndrus, cu- 
ius axis, fiue alti- 
tudo eadem B G; 
bafis autem aequa- 
lis circulo maxi- 
mo,cuius femidia- 
meter B D. Dico 
portionem ABC, 
ad cylindrum E F 
cam habere pro- 
portionem, quam cxcefius , quo tripla ipfius BD, fiipo» 
rattres BD, DGs & minorem extremam adipfas,quae 
fit Mi ad ipfius BD triplam. vertiCe enim D, bafi cylin- 
dri E F, cuius diameter F H deferibatur conus F DH, ci>- 
iusutclligaturfiuftum F H K L abicUsum plano, quod ab- 

fcidlc 
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fcidit portionem ABC, plano circuli FH parallelum. 
Quoniam igitur fruftuin F H JSC L airqualc dl cylindri EF 
r^duOjdempta ABC portione, quod ex prxccdcnti theo 
remate perfpicuum efse debet : erit portio A B C aequalis 
ci, quod relinquitur cyUndri EF, fi frudum auferatur 
F H K L: fed hoc reliquum eft ad cylindrum E F, vt cxcef- 
fus, quo tripla lineae F H, fuperat u es deinceps proportio- 
nales F H, K L, & minorem extrema, ad triplam line* F H: 
&vtFH,adKL, itaefiBD adDG, & E) G, ad vt igi- 
tur cxcefius,quo tripla ipfiusBD, fuperattresBD, DG, 
&M, fimul, ad lineae BD triplam,itaeritportio ABC ad 
cylindrum E F. Quod demonfirandum erat. 

PROTOSITIO XIV. 

Omnis portio fphaera; abfeifia duobus planis 
parallelis altero per centrum ado ad cylindrum, 
cuius bafis eft eadem bafi portionis , fiue circu- 
lo maximo )& eadem altitudo, eam habet pro- 
portionem, quam exce(rus,quo maior extrema ad 
Iphacrae femidiametrum ,& axim portionis exce- 
dit tertiam partem axisportionis^ad maiorem ex- 
tremam antedii^am. 

Sit portio AB 


CD, lphzrae,cu 

H B C 

c 

ic 

ius centrum F , 
abfcifla duobus 
planis parallelis 
altero per centru 
F tranfeunt<L-»; 



>< 



axis autem por- ^ ^ o ^ 

donis fit FG: & 


maior 


Tca 
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maior bafisjcirculus maximusjcuius diameter A D, minor 
autem, cuius diameter B C: & cylindrus A E, cuius bafis 
circulus A D, axis F Gj & vt F G ad F A, ita fit F A, ad' 
M N, a qua abfeindatur N O, pars tertia ipfius F G. Dico 
A B C D portione ad cylindrum A E efTe vt O M ad M N. 
Pofira enim G 
H, sequali ipfi 
F G, deferiba-. 
tur cii;ca axim 
F G, cylindrus 
LX", & conus 
H F K.Quoniam 
igitur duo cy lin 
dri AE, LK, 
funt eiufdem al- 
titudinis , erunt inter fe vt bafes , AD, KH. hoceftcy- 
Endrus AE ad cylindnim L K, duplicatam habebit pro- 
portionem’diametri A D, ad diametrum K H, hoc eft cius, 
quae eft femidiametri A F ad femidiametrum G H. hoc eft 
eam,quae eft M N ad G H, fiue F G. Sed vt F G ad tertiam 
fui partem N O, ita eft cylindrus KL, ad conum KFH; 
cx aequali igitur, erit vtMN ad NO, ita cylindrus A E 
ad conum /C F H, hoc eft ad reliquum cylindri A E dem 
pta A B C D portione : & per conuerfionem rationis , vt 
NM, adMO, ita cylindrus A E ad portionem A B C D: 
& conuertertdo , vt M 6 ad M N, ita portio A B C D ad' 
cylindrum A E. Quod eft propofitum. 



TROP,OSITIO XV. 

Omnis portio fphacrac abfcilTa duobus planis 
parallelis neutro per centrum, nec centrum inter- 
cipientibus ad cylindrum > cuius bafis aequalis eft 

circulo 
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circulo maximo , altitudo autem eadem portioni, 
eam proportione habet)qu’am cxcelTus, quo maior 
extrema ad triplas femidiametri iphatrXy&eius 
quacinter centru ipha:rae,& minoris bafis portio- 
nis interijeitur, fuperat tres deinceps ' 

proportionales, quarum maxima eft 
qus inter centra fphsrz , & minoris 
baHs,media autem) qua; inter cen- 
erae fphaerae ,& maioris bafis portio- 
nis interijeitur; ad maiorem extre-. 
mam'antcdi(^am. 


Sit portio A B C D fphjcra?, cuius centrum 
E, abfcifsa duobus planis parallelis , neutro 
per E tranfeunte,nec E intercipictibus, cuius 
maior bafis fit circulus , cui diameter A D. 
minor autem cuius diameter B Q axis G H. 
circa quem cylindrus OS, confiftat, cuius 
bafis fit circulus circa S R xqualis circulo 
maximo.-fphserx autem femidiater fit E H C. 
Itvt G£ ad£H, itafit H£ adV: &po« 





i i 1 

I XT Z 

fita T triplaipfius £ F, & X itidem tripla ipfius E G, vi X 

ad 


/ 
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ad T, ita fiat T ad Z Y, cuius Z tribus G E, E H, V 
fiiuul fit a;qualis . Dico A B C D portio- 
nem ad cylindrum SO efsevt»r adrZ. „ 

Abfcifsa enim G K ipfi E G arquali , cylin- ^ 

drus P N circa axim G H, & conus K E N 
conflituanturvtinprascedcnti. planum igi- 
tur abfcindcns portionem facit fruftum coni 
K E N, quod ut K L M N, cuius minor ba- 
iis circulus , cui diameter L Mj maior autem 
cui diameter K N. EtvteftGE adEF,hoc t _ 
eftGK adSH, ita fit E F, vel SH, ad L 
vagitur in prxcedcnti , oftenderemus cylin- 
drum S O ad cylindrum P N cfse vt I ad 
G K fiue ad E G. Quoniam igitur funt ter 
nx deinceps proportionales G E, EF, I, & 

X, T, Z Y, eftque vtF E ad E G ita T ad X; 
erit vt I ad E G, hoc eft vt cylindrus S O.ad 
P N cylindru ita Z Y ad X.Et quoniam eA vt -r 
CEadEHjitaE Had V:hoceA,vt GK ad • 

L H. ita L H ad ^ & ponitur X tripla ipfius 



I XT z 


EG, hoc cA ipfius GK, vt autem eAtrip’a.’pfiusGK ad 
tres deinceps proportionales G K, LH, V, ita eA cylin- 
drus P N ad fru Aum L K N M; erit vt X ad tres G E, E H, 
V fimul hoc eA ad lineam «Z, ita cylindrus PN adfh». 

Aum 
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(!um KLMN. ScdvtZY adX, ita erat cylindrus SO 
ad PN cylindrum; ex atquali igitur erit vt Z Y ad Z&’, 
ita cylindrus S O ad fruftum K L M N: hoc eft , ad reli- 
quum cylindri S O dempta A B C D portione, & per con- 
uerfionem rat onis, vt Z Y, ad Y », ita cy lindrus S O ad 
portione ABC D; & conuertendo vt <u Y ad Y Z, ita por- 
tio ABC D ad SO cylindmm.Quoddemordlranduerat. 

PROPOS /T/0 xvr. 

Omnis maior fphxr* portio ad cylindrum, cu- 
ius baHsxqualiscftcircuIo maximo, alcicudoau- 
tem eadem portioni eam habet proportionem, 
quam ad axim portionis habet excelTus, quo Teg- 
mentum axis portionis inter fphxrx centrum, &C 
balim portionis interiedum fuperat tertiam par- 
tem minorisextremx maiori pofitaprxdicioaxis 
Tegmento in proportione fcmidiamctri Iphxr* 
ad prxdiduin 
fegmentu, vna 
cum fubleTqui 
altera reliqui 
axis Tegmenti. 

Sic Iphxrx, cu 
{uscentruGjdia 
meter DG E ma 
ior portio A B C, 
axis autem por- 
tionis B G F,coin 
munis cylindro 
K H , cuius balis aqualis fit circulo maximo ; bafis autem 

D por- 
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portionis circulus, cuius diameter A C, & vt E G ad G F, 
ita fit GF ad S, &S adFM, cuius fit pars tertia F N,& 
ponatur ipfius B G, fubfcfquialtera G L. Dico portio- 
nem ABC ad cylindrum K H cfscvtLN adBF. Nam 
vtFG adGE, liuead BG, ita fit EG ad PQ, aqua 
abfeindatur O R , pars tertia ipfius F G. Et plano per G 
tranfeunte bafibus cj lindri K H , & ABC portionis pa- 
rallelo Fecentur vna cylindrus K H in duos cylindros D 
E K: & portio ABC, in portionem ECAD, & DBE 
hemifphaTium. Quoniam igitur cft conuertendo, vt P Q^ 
ad EG, itaEG 
adGF, &eft ip- 
fius G F pars ter 
tiaQR, eritpor- 
^ tio DACE ad 
cylindrum EK, 
vt PR ad PQ^ 

Rurfus, quia eft 
vt E G ad G Ft 
hoc eft vt P Qjid 
EG, itaGF ad 
S, & vt E G ad 
GF, itaefiS ad 
F M;erit exaequa 
li,vt P Q^ad G F, ita G F ad F M. Sed vt G F ad R 
ita eft MF adFN, tertiajn ipfius M F partem,ex aequaii 
igitur erit vtPQ^ ad QR, itaGF adFN, &pcrconuer- 
iionem rationis,& conuertendo, vt P R ad P Q^ita N G ad 
(V F, Sed vt P R ad P ita erat ponio ECAD ad cy- 
lindrum EK; vt igitur NG adGF, ita erit portio EC 
AD ad cylindrum E K» SedvtGF adFB, ita eft cy- 
lindrus E K ad cylindrum K H : ex aquali igitur vt N G 
ad B I-, ira portio ECAD, ad cylindrum K H. Similiter 
oftcnducmusciseaVcGL adBF, ita DBE hemifphx- 

riuia 
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rium ad cylindrum K H, cum vt L G ad G B, ita fit hc- 
mifphxrium DBE ad cylindrum DH. vt igitur prima_^ 
cum quinta ad fecundam, ita tertia cum fexta ad quartam; 
vidclicetjVt tota L N adBF, ita portio ABC ad cylin- 
drum K H. Quod erat dcmonftranduin. 

CROTOS IT 10 XVII, 


Omnis portio (phxra: abfcifiTa duobus planis 
parallelis centrum intercipientibus ad cylin- 
drum, eiufdem altitudinis, cuius baHs squalis efl: 
circulo maximo, eam habetproportionem, quam 
ad axim portionis habet exceflus, quo axis portio- 
nis fuperat tertiam partem compofits ex duabus 
minoribus extremis, maioribus pofitis duobus 
axis fegmentis ,qusfiunti centro Cphxrx in ra- 
tionibus, femidiametri fphsrs adprsdida Teg- 
menta. 


K 


Sit portio AB 
CD, fphxrxjcu- 
ius centrum G, 
abfcifsa.. duobus 
planis parallelis 
centrum G inter- 
cipientibus, quod 
erit in axe portio- 
nis, quHIt HK. 

Sedliones autem 

fadbc a prxdiflis planis Hnt circuli , quorum diametri A D, 
B C, qui cifculi erunt bafes oppofitx portionis. Seflaque 
perpunftumG, portione AB CD plano ad axim eredo, 

Da atque 
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atque ideo & portionis bafibus parallelo ; fuper fcifHonem,' 
c]u* erit circulus maximus, cuius diameter LM, duo cylin- 
dri defcripti intelligantur,ad oppofita portionis bafiuin pia 
ra terminati ex illis autem totus cylindrus compofitusE F, 
cuius bafis aqua- 
lis circulo maxi- 
mo L M. Deinde 
in Tegmento G H 
fumpta O H, ter- 
tia parte minoris 
extrema maiori 
CH in proportio 
ne,qua eft L G ad 
G H;& in Tegmen 
to GK, Tumatur 
N K, tertia pars minoris extrema maiori G K, in propon» 
tione, qua efl: L G ad G K ^ Dico portionem A B C D 
ad cylindrum E F, cTsc vt NO ad KH. Sumptis cnin» 
ijTdem,quain pracedentis Tumpfimus,demon(irationeni 
fimiliter oftendercmus tam portionem L B C M ad cy- 
lindrum E F, eTsc vt O G ad /C H, quam portionem L A 
D M ad eundem E F cylindrum, vt N G ad eundem axin» 
K H; vt igitur prima cum quinta ad Tecundam , ita tertia 
cum lexta ad quartam ; videlicet, vtN O ad K H, ita por 
lioABCD ad£F cylindrum. QuoddemonlEanduia 
erat. 



fPROTOSITlO XFIir. 

Omne conoides parabolicum dimidium e(l 
cylindri, coni autem Tefquialtcrum eandem ipli 
i)allm , & eandem altitudinem habentium. 


Sk 
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Sit conoiJes paraboHcum ABC, & cylindrus A E, & 
conus ABC, quorum omnium fit eadem bafis circulus,- 
cuius diameter A C, axis autem B D, ac proinde vna om- • 
Ilium altitudo. Dico concidis A B C else cylindri A E 
dimidium, coni autem ABC fefquialterum , 5c6to enim 
axe B D in tot partes xquales , quarum infima ad bafim fit 
M D, vt figura ex cy lindris xqualium altitudinum conoi-. 
di A B C circumlcripta , inferiptam fuperet minori fpacio 
quantacu.nque magnitudine propofita , & fit hoc fadlum. 
Et quoniam quibus planis parallelis tranficuntibus per prx« 



didbis fediones axis B D fecatur concides ABC, ijfdetn 
fecatur triangulum per axim ABC, eruntque fediones 
parallelx : fit triangulo ABC circumferipta’ figura ex pa» 
fallelogrammis xqualium altitudinum, quz triangulum & 
ipfa excedat minori Ipacio quantacumque magnitudine.^ 
propofita. Cylindrorum autem qui funt circa conoides, & 
parallelogrammorum multitudine *qualium,qux funt cir- 
ca triangulum A B Q duo proximi bafi A C cylindri fint 
A F, H L, & totidem parallelogramma illis reljxindentia 
plana parallela fine A Fj G K. Quoniam igi- 

(ur 



t 
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tur in parabola ABC re<flis ad diametrum ordinatim ap- 
plicatis cft vt B M a d B D longitudine , ita M H ad A D 
potentia: hoc eft, ita circulus , cuius diameter H M N, ad 
circulum, cuius diameter A D C, hoc eft ita cylindrus H L, 
ad cylindrum A F propter aequalitatem altitudinum : fed 
vtB M ad B D, ita eft G M ad A D, propter fimilitudineni 
triangulorum, hoc eft ita parallelogramum G K ad A F,pa- 
rallelogrammumjergo vt parallelogrammum G K ad paral 
lelogramum A F, ita eft cylindrus H L ad cylindrum A F. 
Similiter oftenderemus reliqua parallelogramma,quK ftinc 



circa triagulum ABC cfse cum rcliquis'cylindris,qui fiinf 
circa conoides ABC bina fumpta prout inter fe rcfpon- 
dentm eadem proportione ; femper igitur componendo, & 
cx aquali erit vt tota figura triangulo ABC circumferipta 
ad parallelogrammum A F, ita figura conoidi circumferi- 
pta ad A F cylindrum ; fed vt parallelogrammum A F, ad 
parallelogrammum A E, ita eft cylindrus A F ad cylindrum 
A E, propter aqualitatem omnifariam fumptarum altitu- 
dinum ; ex xquali igitur erit vt figura triangulo ABC cir- 
cumferipta ad paraflelogrammum A E, ita figura conoidi 

ABC 
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ABC circumfcripta ad A E cylindrum; vtraque autem 
circumferiptarum figurarum excedit fibi inferiptam mino- 
ri fpacio quantacumque magnitudine propofita,vt igitur 
triangulum A B C, ad parallelogrammum A E, ita erit co- 
ncides A B e, ad cylindrum A H. Sed triangulum ABC 
cft psrallelogrammi A E dimidiunnigitur conoides ABC 
eft cylindro A E dimidium : fed cylindrus A E cft coni 
ABC, triplum ; igitur conoides A B C, erit coni ABC 
ferquiakerum , Quod deraonllrandum erat, 

TROPOSIT/0 XIX. 

Omnis prifmatis triangulam badm habentis 
centrum grauitatis rec^ain lineam, qu<ecuiuQibec 
trium laterum bipartiti fe<^ionem,6c oppodei pa» 
rallelogrammi centrum iungit, ita diuiiit, vt 
pars,quac attingi t latus fit dupla reliquat. 

Sit prifma, quale diximus A B 
C D E F, fedloque vno ipfius la- 
tere B F in pundio G, bifariam 
parallelogrammi oppofiti fit cen 
trum H, & iundta_, G H, cuius 
pars G K fit dupla reliquae K H. 
t)ico prifinatis A B C D E F, cen 
trum grauitatis efle K. Per pun 
dium enim H ducatur NOip- 
fi A E, vel C D parallela , quae 
ipfas A C, E D, 1'ecabit bifaria; 
iundkisque B N, F O, ducatur per 
pundluin /C, ipfi F B, vel N O 
parallela L M. Quoniam igitur eft vt H K ad K G, it.i_* 
N L ad L B, dc O M adM F, erit N L, ipfiui L B, & O M 

iplius 


'iOl 
. ..f- 
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ipfius M F dimidia : fed & refta: B N, F O, triangulorum 
baies AC, ED, bilariam l'c- 
canc; erunt igitur punfta L, M, 
tentra grauitatis triangulorum 
ABC, D E F , oppofitorum. 

Prilmatis igitur A B D F F 
axis erit L M : quare in eius bi- 
paniti 1'cdsone prifmatis A h C 
D E F centrum grauitatisrfedus 
autem eft axis L M bifariam in 
pundto K; nam ob parallelogram 
ina eft vt N H ad H O, ira L K 
ad K Mi prifmatis igitur ABC 
D E F, centrum grauitatis erit K, 

Quod demonftrandum erat. 

FROPOSITIO XX. 

Omnis prifinatis hafim habentia trapezium, c!I« 
jus duo latera interii* fint parallela centrum gra- 
uitatis redam lineam , quae atque inter fediftan- 
tium parallelogrammorum centra iungit , ita di« 
uiditjvt pars,qus didorum parallelogrammorum 
minus attingit fit ad reliquam, vt duorum bafis la 
terum parallelorum dupla maioris vna cum mino 
ri ad duplam minoris vna cum maiori. 

Sit prifma_. A B C D E F G H , cuius bafis trapezium 
ABCD, habens duo latera AD, BC, inter fc paralle- 
la , fitque eorum A D maius; parallela igitur erunt inter fc 
duo parallclogramma B G, A H.Sit parallelogrammi A H 
centrum K, & B G parallelogrammi c.ncruin L, iunda- 

que 
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qucLK, fiatvt dupla ipfius AD vnaaim BC ad du- 
plam ipfiusBC vnacumAD, itaLR ad R K . Dico 
prifmatisAG centrum grauitatis efsc R. Ducantur enim 
per punfta L, K lateribus prifmacis , atque ideo inter 
parallel* M N, O P, qu* 
obcentra_»K, L, fecabunt 
oppofita parallelogranimo- 
rum latera bifariam , eas 
feiliones conne^lant MO, 

N P , ipfique.^ M N , vel 
OP, parallela ducatur 
RS. Quoniam igitur eft 
vt L R ad R /C, hoc eft vt 
dupla ipftus A D vna cum 
B C ad duplam ipftus B C 
vna cum A D, ita O Q^ad 
QM, & rc61i_.MO bifa- 
riam (ecat A C trapezij latera parallela, pundlum Qj_ A C 
trapezij centrum grauitatisifimiiiter & pun^lum S erit E G, 
trapezij centrum grauitatis ; prifmatis igitur A G axis erit 
QS,_ & centrum grauitatis R, quod eft in medio axis. 
Omnis igitur prifmatis baftm habentis trapezium, &c. 
Quod demonftrandum erat. 
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PROPOSIT IO XXI. 

Si ^ quolibet praedido prifmatc duo prirmata 
bafes habentia triangulas lint ita abrciflay vt pa- 
rallelcpipcdum relinquant bafiju habens minus 
parallclogrammorum inter fe parallelorum pro- 
didi pri(matis) maioris autem partes xqualiapa- 
rallelogramma ipfum parallelepipedum relin- 

£ quat, 


^4- Centro grauitjolid, 

quat , centrum grauitatis vtriufquc abfcifsi pri(^ 
matis tamquam vnius magnitudinis rc(^am line- 
lam, quae prardiifii prifmatisparallclorum paral 
Iclogrammorum centra iungit, ita diuidit, ve 
pars> quae minus parallelogrammuin attingit de 
dupla reliquae. 

r 

Sit prifina ABCDEFGH> cuius bafes oppofTta» tra* 
pezia ADHE, BCGF. Sint autem AD, E Hy paral* 
Iclx , quarum maior E H. Oppofita igitur parallclograra- 
maAC, EG, inter fe erunt parall€la,quorum maius E G. 
At per reftas AB, C D, fedlum fit prifma_. A B C D E F 
G H,. ita vt abfeifla prifmata ABSFER, CDVHGT» 
relinquant parallelepipcdum A T, ipfum autem A T, re- 
linquat duo parallelogranuna xqu^aES, TH. Polleo 
autem centro K 
parallelogrammi 
A C, & L, paral 
lelogrammi E Ci» 
iundtaque K L> 
ponatur K M, du 
plaipfius ML. 

Dico duoru pril^ 
matum B E R » 

C V Hjfimul cen 
trum grauitatis 
efse M. Seftisenim AB, CD, bifariam inpundEsP,^ 
fumptifquc parallelogrammorum E S, VG, centris N,0» 
iungantur P N, QO> & pofita P X dupla ipfius X N,& 
dupla ipfius ZO, iungantur rcfta? PKC^ XZ, NO. 
Quoniam igitur in quadrilateroPQO N, feftaXZ, pa* 
rallelacftvtrilibctipfarumPQ^ NO, fecat ijs parallelis 
interceptas in cafdem rationes j rc^la igitur X T per pun* 

^um 
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^um M tranfibit. Sed quia P K cft aqualis K Q^& N L 
ipfi L O, etiam X M aequalis erit ipfi M Z ob parallelas; 
cum igitur prifmatumB E R, C V H centra grauitatis fine 
X, Z; erit vtriufqueprifmatispraedidUfimul centrum gra- 
iptatisM. Quodeftpropofitum. 

PROPOSITIO XXII. 

Si fint duae pyramides acqualcSj& aeque altae> 
bafts habentes in eodem plano y quarum vertices 
redlalineaconne( 3 :enscumea,quaB bafium centra 
grauitatis iungit fit in eodem plano 5 carum cen- 
trum grauitatistamquam vniusmagnitudinisre- 
lineam, quae inter vertices , & centra bafiu m 
intcrici^as bifariam fecat,itadiuidit jVtparsfu- 
perior fit inferioris tripla. 

Sint duae 
pyramides ae- 
quales 5 Sc ae- 
que altae,qua- 
rum bales in 
eodem plano 
A C, D B, ver 
tices autem 
G, H, & ba- 
fium cetra E, 
iundiaeque 
EFjGHjquas 

bifariam fecet re^ta K L, huius autem pars quarta fit L M. 
Dico vtriufque pyramidis G A C, HDB, fimul centrum 
grauitatis efleM. Iungis enim G £, HF, fumantur ea- 

£ 1 rum 
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quarta: partes E N, FO, &iungaturNO. Quoniam 
igitur propter aequalitatem altitudinum, & quia E F, G H, 
funtineodem pJanOjfuntEF, G H, inter fe paralleli, & 
vtGN adNE, itaeftHO adOFi eritNO ipliEFiVcl 
GH, paralle- 
la, quas K L 
bifariam fecat: 
igitur &ipfam 
N O fccabit bi 
fariam , iungit 
autem reda_. 

N O centra^, 
grauitatis py- 
ramidu xqua- 
lium G A C, 

H D B, vtriuf- 

que ergo pyramidis fimul centrum grauitatis erit in com» 
muni fedtione duarum linearum K L, N O, fed redta N O, 
fecans fimiiiteripfasG E, K L, HF, ipfam KL, fecabit 
in pundto M; pundlum igitur M, erit praedidlarum py rami» 
dum centrum grauitatis. Quod dcmciiArandum erat. 

TROPOSIT 10 XXIIL 

Omnis frufti pyramidis bafim habentis para!- 
lelogrammum centrum grauitatis maiori bad cft 
propinquius, quam pundum illud, in quo axis (ic 
diuiditur,vt pars minorem badm attingens fit ad 
reliquam vt dupla cuiufuis laterum maioris hads 
vnacumlatercminoris (Ibi rdpondente,ad dupla 
didi lateris minoris bads vna cum maioris fibi 
reipondente. 

Sit 
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Sit pjTamidis , cuius bafis parallelogrammum E F G K, 
fruflum A B C D E F (j H,ciufq; axis K L,quo ftdo in pun 
dko a ita vt K a ad a L, fit vt laterum homologorum A I> 
EH, dupla ipfius EH vna cum AD ad duplam ipfius 
AD vna cum E H, & frufti A B C D E F G H fit centrum 
grau itatis I nempe in axe K L. Dico pundum », cadere 
infra punftuin a. A punftis enim A, B, C, D, ducantur 


p C 



'ad maiorem bafim axi K L, parallelae A N, B O, C R, D S, 
&parallclepipedum ABCDNORS compleatur, «Sc 
produdlis bafis N O lateribus , deferiptz fint quatuor py- 
ramides A E M N Z, BOPFY, CGXRCt, DHVS T, 
quarum bafes erunt parallelogramma circa diametrum 
aequalia, atque fimilia : & quatuor prifinata trhmgulas ba- 
fes habentia, quorum binorum ex aduerfo inter fe refpon- 

dentium 
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dentium parallelogramma in plano E G exiftentia erunt 
inter fe cequalia, atque Emilia, fcilicct MS ipfiOQ^ & 
ZO, ipfisRV; fitqueaxisKL pars tertia L;0, quarta_« 
autem L «T , Quoniam igitur ex fupra demonftratis prif» 
matis ABCDTMPQ^eft centrum grauitatis ai duo- 
rum autem prifmatum oppofitorum ABYONZ, CDS 
RXV> centrum grauitatis /T, erit reliqui ex fruflo AB 



C D E F G H demptis 
a$ centrum grauitatis 
bro conftat pundum a cadere fupra punflajm 0, fi com- 
pleatur trapezium A C G ^ cuius diameter erit KL. Sed 
carum quatuor pyramidum eft centrum grauitatis «T. Si 
enim bafium , quibus bina? oppofit* pyramides infiftunt 
centra grauitatis , i bini oppofiti vertices fingqlis redis Ii- 


quatuor prardidis pyramidibus ia rr 
, quod fit y. Nam ex primo Ii- 
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ncis connc£lantur,cruncbinx conneftentcs parallelx , & 
jib axe K L bifariam fecabuntur , vt figurae dcfcripcio ina- 
nifcftat. Totius igitur firufti ABCDEFGH, centrum 
grauitatis « in linea yS cadet; fed pundlum y cadit infra 
pundum <», multo ergo infcriusj&bafi E G propinquius 
pundfum iquampun^um a. Quod demonfrrandum erat. 

PROPOSITIO XXIV. 

Omnis frufti conici centrum grauitatis pro- 
pinquius efr maiori bali quam pundlum illud , in 
quo axis fic diuiditur , vt pars minorem bafim 
attingens Ht ad reliquam, vt dupla diametri ma- 
iorisbafisvna cum minoris diametro ad duplam 
diametri minoris balis vna cum diametro ma- 
ioris. 

Hoc eadem ratione deducetur ex antecedenti, qUa cen- 
trum grauitatis frufti conici in extremo primo libro demon 
ftrauimus,quandoquidemfimiliter vt ibi fecimus, omnis 
pyramidis centro grauitatis idem probaremus accedere.* 
quod prxdi(ftx pyramidis in antecedente.^. 

PROPOSIT IO XXV. 

Si Hnt quotcumque magnitudines, & aliat illis 
multitudine xquales,binatque fumptat in eadem 
proportione, qux commune habeanteentrum gra 
uitatis , centra autem grauitatis omnium fint in 
eadem ie<fta linea i primx Sc fecundae tanquam 

du2 
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dua: magnitudines commune habebunt centrum 
grauitatis. 

Sit rcdla Iinca_. A B , & quotcumque magnirudinct 
FGH, & totidem KLM, binx in eadem p:opjrtione_-»: 
nimirum vt F ad G ita K ad L; & vt G ad H ita L ad 
M. in reda autem AB, fint communia centra grauitatis, 
C duarum F K,& D duarum G L:& E duarum H M. Om- 
nium autem primarum tamquam vnius magnitudinis fic 
centrum grauitatis O. Dico & omnium fecundarum fi- 
mui centrum grauitatis eise O. Duarum enim F G fi- 



y 

mul fit centrum grauitatis N. Vt igitur eft F ad G, ho« 
eftjVtK adL, ita erit DN, ad NC. pundum igitur N 
cft centrum grauitatis duarum magnitudinum K L fimul. 
Rurfus, quia componendo, & exxquali,cft vt FG fimul 
ad H, ita K L fimul ad M : cft autem tam duarum FG, 
quam duarum KL fimul centrum grauitatis N, fimiliter 
vt ante oftenderemus duarum magnitudinum FGH, 
KLM centrum grauitatis efse O. (^od cftpropoficura* 

PROTOSITIO XXVL 

SI fint quotcumque magnitudines, &a!ix ip- 
fis multitudine £qualesprimarum,ex quibus ceu 
tra grauitqtis in eadem reda linea difpofita fine 
alternatim ad centra grauitatis fecundarum, qua- 
rum 
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rum magnitudinum binae codcmordine , qui fu* 
mitur ab eodem praedi«5lae lineae termino vna In 
primis , & altera in fecundis inter fe fintjequales; 
omnium primarum (Imul ,ex quibus primae cen- 
trum grauitatis propinquius efl; praedido lineae 
termino quam primae fecundarum , propinquius 
erit praedi<5o lineae termino quim omnium fccun 
darum fimul centrum grauitatis • 

Sint quotcumque magnitudines ABC primae, & toti- 
dem fecundae DEF, quarum centra grauitatis inrcdla_» 
linea T V, primarum quidem G ipfius A proximum om- 


nium termino T, a quo fumitur ordo. Deinde H ipfius B, 
& K, ipfius C, difpofica fint alternarim ad centra fccun- 
darumjvidelicct vt centrum grauitatis L, ipfius D cadat 
inter centra G,H,&M ipfius E inter centra H, K: & N 
inter pundla K, V: fint autem aequales binse AD, BE, 
C F:& omnium ABC fimul centrum grauitatis P, & om- 
oium DEF fimul centrum grauitatis O. Dico punftum 
P propinquius efle tennino T, qu*^m pundlum O. 
Duarum enim A,B fit centrum grauitatis R: & S, dua- 
rum DB, &Q^ duarum DE. Quoniam igitur Q^eft 
centrum grauitatis duarum magnitudinum D E fimuljerit 
Vt D ad E, hoc eft ad B, ita M Q^ ad QL; hoc cft H S, 
adSL. & componendo, vt ML, ad L Q, ita H L, ad 
L S; & permutando , vt M L ad L H, ita L ad L S: 
fed M L eft maior quam L H ; ergo & L erit maior 
quamLS* Eadem ratione quoniam S eft centrum gra- 


T 




uitatis 
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iiitatis duarum D B; & R duarum AB: & A D funt a^- 
qualesicric R H maior quam S H: fed quia L Querar ma- 
ior quam L S, cft & S H maior qiiam QH ; multo igitur 
maior R H erit quam Q^H : atque ideo punctum R pro- 
pinquius termino T, quam punilum Rurfus quo- 
niam tota magnitudo A B eft «qualis toti DE, & C «- 
qualis F j erunt duje prima: AB, & C, & totidem fecuii- 
dae D E, & F, qiurum vnius pofteriorum D E cei>- 
trum grauitatis (3 cadit inter R, K centra grauitatis 
duarum priorum AB, & C, &reliqu« priorum C cen- 
tnjin grauitatis K cadit inter N,. duarum pofterio- 
rum DE, & F centra grauitatis ; erunt vt antea quatuor 
inagnitudiacs bina: proximx «quales , fcilicec A B , ip& 


+■ 
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X 

D 
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H 

B 


M 

E 
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K 

C 


N 


DE: & C ipft F, centra grauitatis habentes dirpoftta_i 
akernatim in eadem reda T V* Cum igitur prima? prio- 
rum A B, centrum grauitatis R fit termino T propin- 
quius quam centrum grauitatis prima? pofteriorum ,, 
qu« eft tota D E j fimiliter vt ante totius magnitudinis 
ABC centrum grauitatis P erit termino T propinquius 
quam totius DBF centrum grauitatis Q. Non aliter 
oftenderemus , quotcumque plures magnitudines , quales 
& quemadmodum diximus ad redam T V,. difpofitac 
proponerentur, femper centrum grauitatis omnium prio- 
rum fimul termino T propinquius cadere, quam omnium 
pofteriorum fimul centrum grauitatis. Manifeftum eft 
igitur propofituin. 
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•PROPOSITIO XXVII. 

Si fint quotcumque magnitudines, & alia* illis 
multitudine aequales, quae bina: commune habe- 
ant in eadem re^a centrum grauitatisj fumpto au 
tem ordine ab vno cius linea: termino , maior fit 
proportio primae ad fecundam in primis, qu^m 
primae ad fecundam in fecundis: & fecundae ad 
tertiam in primis maior quim fecundae ad ter- 
tiam in (ccundis,& fic deinceps vfque ad vltimas; 
critomniumprimarumfimul centrum grauitatis 
propinquius pracdi<fto lineae termino, 4 quo fumi- 
tur ordo, quam omnium fecundarum. 

Sint quotcumque magnitudines G H I , & totidem 
L M N. Sitque maior proportio G ad H, quam L ad M; & 
H ad I, maior quam M ad N: in redta autem A B fint 
communia centra grauitatis, C duarum magnitudinum 
GL, & D duarum HM, & £ duarum I N. omnium 

A 


autem primarum G HI iimul fit centrum grauitatis K: at 
fecundarum omnium L M N centrum grauitatis R. Di- 
co centrum K cadere termino A propinquius quam cen 
trum R. Fiat enim vt G ad H, ita D P ad P C: & vt L 
ad M, ita DQjid QC. Maior igitur proportio erit DP 

F a ad 


-H- 

c 

G 

L 




X 


D 

H 

M 




f 

N 
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ad P C, quam D Q_ad QC: & componendo, maior D C 
ad C P, quam D C ad C minor igitur C P erit quam 
'C quare D P maior quam D Qj_ & communi addita_> 
ED, erit E P maior quam E Q. Et quoniam IC cft cen- 
trum grauitatis omnium Ci H I lTmul,& ipfius G H eft cco 
mim grauitatis P, & reliqua magnitudinis I, centrum 
grauitatis E; erit vt G H ad I , ita E K ad K P . eadem 
ratione vtvtraque LM adN, ita erit E K. adR Q^Rur» 


G 

L 




fts, quia maior eft proportio G adH, quamL ad M, ertt 
componendo, maior proportio GH ad H, quam LM ad 
M; fed maior eft proportio H aAK, quam M ad N; ex 
aequali igitur, maior erit proportio G H ad I, quam L M 
ad N, hoc eft E K ad K P, quam ER ad R Q. Multo 
ergo maior proportio E K ad K P, quam E R ^ R P; & 
componendo maior proportio E P ad P K quam E P ad 
PR; minor igitur PK erit quam PR, atque ideo centrum 
K propinquius termino A quam centrum R . Q^d dc*» 
monftrandum erat» 


PROPOSITIO XXPIII. 

Si fint quotcumque magnitudines, & alia» iplr» 
multitudine aequales, quarum omnium centra 
grauitatis fint in eadem reda linea, & centra pri- 
marum ad centra fecundarum difpofita fint alcer- 
Aacim:fic autem maior proportio prims ad fecun- 
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dam in primis quam primae ad fecundam in fecun 
dis : & fecundae ad tertiam in primis, maior quam 
fecunda: ad tertiam in fecundis, & fic deinceps vf- 
queadvltimasjerit omniumprimarum fimiil cen 
trum grauitatis propinquius pra:di»5laE lineae ter- 
mino a quo fumitur ordo omnium fecundarum 
centrum grauitatis. 

Sit quotcumque magnitudines G H I,& totidem L M N 
primarum aurem fint centra grauitatis C D E cum fCcim 
darum centris O P Q^in eadem re«5la AB difpofita altcr-v, 
natinijVt O cadat inter punfta CD, & P inter punda_> 
DE, & E interpuncta PQ^fitque maior proportio G 
ad H, quam L ad M, & H ad I maior quam M ad N, 
omnium autem primarum G H I fimul fit centrum gra- 
uitatis Ti at omnium fecundarum L M N, Emul , cen» 


G 

F 


O 

-I- 


x> 

-I— 


L H 
K 


V p 

~r — I — 


E 

— V— 


M I 
X 


N 
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erum grauitatis V. Dico punCtum T effe termino A 
propinquius quam punCtum V. Eflo enim F arqualis 
L, & K xqualis M, & X aequalis N, fit autem cen- 
trum grauitatis ipfius F inpundo C, &ipfius K in pun- 
Cko D, & ipfius X in punCto E. In reCta igitur A B om- 
nium F K X, fimul centrum grauitatis erit termino A, pro- 
pinquius quam omnium LMN fimul centnim grauitatis. 
Sed & omnium G H I, fimul centrum grauitatis in eadem 
reCU_. A B propinquius eft termino A quam omnium 
F K X, fimul centrum grauitatis ; multo igitur termino A 
propinquius erit omnium GHI Emul quam omnium 

LMN, * 
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LM.N, fimul centrum grauitatis. Quod demonAran* 
dum erae. 


Pofito enim R centro grauitatis duarum magnitudinfi C^ 
H, & S duaru L,M,vel punftum V cadit in pundo E, vel in 
linea E B, vel in linea A E, fi in punclo E vel in linea E B, 
cum igitur T fit centru grauitatis trium magnitudinu G,H,I 
fimul, & E ipfius I, erit punitum T propinquius termino 
A quam punitum V. Sed punitum V in linea A E cadat. 
Vel igitur S centrum grauitatis duarum magnitudinum L, 
M, fimul cadit in punito D, fiue in linea D B, vel in li- 
nea AD. fi in punito D, vel in linea D Bi centrum gra- 
uitatis 11 duarum magnitudinum G H erit termino A 
propinquius quam ipfum S, & reita E R maior quam E S. 


Sed cadat punitum S In linea AD. Quoniam igitur ma- 
ior eft proportio G adH, quam L ad M; &vt G adH, 
ita eft D R ad R G, & vr L ad M,ita P S ad SO, ma- 
ior erit proportio D R ad R C, quam P S ad S O ; mul- 
to ergo maior D R ad R C, quam D S ad S O, & multo 
maior quam D S ad S C, & componendo maior propor- 
tio DC adCR, quiimDC adCS; erit igitur CR mi- 
nor quam CS, atque adeo RD maior DS, addita igitur 
E D communi, erit E R maior quam E S . Rurfus quia 
componendo , & ex aequali maior eft proportio totius G H 
ad I quam totius LM ad N, hoc eft maior longitudinis 
ET ad T R, quam Q_V ad V S, & multo maior quam 


,/i L r T E R, 



B 


EV 


.» ii 
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E V ad V S , erit componendo , maior proportio E R ad 
R T quam Ei> ad S V; & per conucrfionem rationis mi- 
nor proportio E K ad E T i quam E S ad E V, & permu- 
tando minor proportio ER ad ES quam ET adEV: fcd 
t R maior erat quam E S, ergo E T maior erit quam E V; 
& pundlum T propinquius tun inino A, quam punctum V. 
Quod demonftrandum erat. 

TROPOSITIO X XJX. 

Datar figurje circa diametrum, vcl axim in alte 
ram partem deficienti, fuper balim redam Itneain 
vel circulum, vcl ellipfim ; cuius figurae bafis , Sc 
fedionesomnesparallelae Tegmenta aequalia dia- 
metri vel axis intercipientes ita Te habeant, vt 
quarumlibet trium proximarum minor proportio 
fit minimae ad mediam, quam mediae ad maxi- 
mam; figura quaedam ex cylindris, vel cylindri 
portionibus , vcl parallelogrammis aequalium al- 
titudinum circumfcribipocefi, cuius cerrum gra- 
uitatis fit propinquius bafi quam cuiuHibet datae 
figurae, qualem diximus quse praedidae figurae cir 
ca diamctrum,vel axim circumfcripta fit. 

Sit figura circa diametrum, vel axim in alteram parte de- 
ficiens qualem diximus, cuius bafis circulus, vcl cilipfis vcl 
recta linea A C, axis autem vel diameter b D. Et data figu- 
ra ipfi ABC figurx circumfcriptacompofita ex C) lindris, 
vel cylindri portionibus, vel parallelogrammis aqualium 
altitudinum E F, G H, A K. Dico figurse ABC alteram 
figuram, qualem diximus pofie circumllribi, cuius centrum 

graui- 
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grauitatis , nempe in linea B D, fit propinquius bafi A O 
line termino D, quam prxdiila; data; figurat circumfeript* 
centrum grauitatis. Omnium enim cylindrorum, vel cy- 
lindri portionum,vel parallelogrammorum, ex quibus con- 
fiat praedida data figura circumferipta fint axes , vel quae 
oppofita latera coniungunt reftae B L, L M , M D, qui- 
bus feffis bifariam in pundlis N, O, P, ac planis per ea 
fiue redlis tranfeuntibus bafi A C parallelis , focantibus- 
que didtos cylindros , vel cylindri portiones vel pa- 
rallelogramma , compleatur & figurae ABC circumferi» 
batur altera figura_. 
vt prior, quae ob fe- 
ftiones fiufias com- 
ponetur ex duplis 
multitudine^^ cylin- Q' 
drisjvel cylindri por- 
tionibus, vtl parallc- 
logrammis ^qualium 
ahimdinum, eorum 
cx - i**bi.s confiat da 
ta figura circumlcri- 
pta;fi.it autem hi cy- 
lindri, aut reliqua-, 
qux d ximus Q^R, 

ES, TV, GX, ZI, AY. Quoniam igitur cylindro- 
rum, vel cylindri portionum,vcl parallelogrammorum quae 
iunt circa figuram ABC, minor efi proportio QR ad E S, 
quam ES, ad TV, propter fedlioncs circulos, vel fimiles 
clliprcs,vel redas lineas,& xqualitate altitudinu , & figurae 
propofitae natura. Sed cade ratione minor efi proportio E S 
ad T \^,quam T V,ad G X;multo ergo minor proportio erit 
QR ad ES, quam TV ad GX: & componendo, minor 
proportio QR, E S, fimul ad E S, quam T V, G X, fimul 
adGX. fedvcGXadGH,itaefi ES ad EFi ex aequa- 
li igitur 
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n igitur minor frit proportio QR, ES fimul ad EF, 
quam TV. GX fimul ad GH. Oc permutando, mmot 
proportioQR. ES fimuladTV.GX fimul quam E F 
ad GH. & conucrrcndo, maior proportio GA, i v ii- 
mul ad ES, QR fimul, quam G H ad HF. 
oftendercmusto ZI, AY, fimul ad TV, GX, fimul, 
maiorem habere proportionem, quam AK ad rcftarum 

GH. Rurfus quoniam puntfta N, O, inmedioIiL, LM, 
funtdpforumEF, G H, centra grauitatis iduorum autcin 
Q R, E S fimul centrum grauitatis cft m linea N L, pr^ 
ptcica quod ES maius cR quam QR, &xqudes BN, 
ML, quas centra grauitatis ipforum QJ<» ES bitariani 
diuidunt, cadet ipforum QR, E S, fimul centrum grauita- 
lis propius termino D,quam ipflus E F centrum grauitatis, 
& duobus centris N, O, intcrijcictur. Eademque ratio- 
ne duorum TV, CiX, fimul centrum grauitatis termin3 
D erit propinquius quam ipfius GH centrum grauitatis, 
& duobus centris O, P, duorum CiH, AK interijcietur. 
Et duorum ZI, A Y funul-centium grauitatis propin- 
quius erit D termino , quam 'P ipfius A K, Quoniam 
i®itur omnia primarum magnitudinum, ex quibus condat 
feura fecundo circumferipta centra grauitatis in eadem rc 
linea B D, difpofita funt altcrnatim ad centra grauita- 
tis fecundarum primis multitudine aequalium, ex quibus 
data figura condat ipfi ABC figur* circumferipta, funt 
termino D propinquiora, quam centra grauitatis lecunda- 
rum,fi bina, prout inter fc relpondent comparentur : maior 
nutem proportio odenfa ed pi ima: ad fecundam in primis, 
quam prinue ad fecundam in fecundis : & fteundx ad ter- 
tiam in primis, quam fecundae ad tertiam in fecundis, 
fumpto ordine a termino D, erit centrum grauitatis cm- 
tiuin primanim fimul , ided figuras iplf ABC figurae 
fecundo circumferiptas termino D propinquius, quam 
dauc fisura: eidem ABC fig^urae primo circumferiptas cen- 

® G «rum 
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tnun grauitatis . Quod dcmon^acdutn erat. r 

TROTOS IT IO JCXX. 

Omnis prardi«5ljc figurae centrum grauitatit 
efl propinquius bafi,qudm cuiudibec figur.e c% 
cylindris>vcl cylindri porciombus> vel parallelo* 
grammis arqualium altitudinum ipfi circumferi* 
fix» 

Sic pra?di(5b figura A B C, cuius axis vel diameter B D, 
&daca Litelligatur figura ex quotcumque cylindris,vd cy* 
lindri portionibus , vel parallelograuamis aequalium altitu- 
dinum figura; ABC circumfcripca » cuius fit cenu um groi* 
lutatis ^ nempe in axe vel 
diametro B D. Dico cen- 
trum grauitatis figiua; ABC 
propinquius eOe pun^ D» 
quam pundlum E. Si enim 
neri poteft, centrum grauita- 
cis figurx ABC, quod fit 
F, non cadat infra pundlum 
E, fcd vel fupra , vel con- 
gruat piindo E; figurx ita- 

2 ue A B C circumicribatur 
gura quxdam ex cylindris, 
vel cylindri portionibus, vel 
paralielograinmis ^qualium 
altitudinum , cuius centrum 
grauitatis, quod fit G, fit propinquius D pundlo,quJni 
pundlumE, ac proptcrca propinquius, quam pun^um F, 
centrum grauitatis figurx primo circumferiptx . Rurfu» 
laulcipiicatis cylindri^ vel cylindri portionibus, vcl paral* 

Uio- 


B 
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lelogrammis circumfcribatur figurse ABC, altera tertia fi- 
gura, quemadmodum diximus in prascedcnti , cuius cen- 
trum grau itatis H, inIinea_*GD cadat & fit minor pro- 
portio refidui huius tertia? figur;e circumfcripta? ipfi ABC, 
ad figuram ABC, quamFG adGD. Multo ergo mi- 
tior proportio erit didi refidui ad figuram ABC quam F 
Had HD, fiat igitur vt proedidum refiduum ad figuram 
ABC, ita ex contraria parte F H ad H D K; pra'didi igi- 
tur refidui centrum grauitatis erit K, extra ipfius terminos, 
quod fieri non poteit: Non igitur F centrum grauitatis fi- 
gura ABC cadit in puntflo E, nec fupra; ergo infra pun 
Sum E; & ponitur E centrum grauitatis cuiuslibet figur» 
cx cylindris, vel cylindri portionibus, vel parallelogrammis 
aequalium altitudinum quomodo diximusipfi ABC cir* 
oimfcripta:. Manifefium efi igitur propofitum. 

• • A 

PROPOS /T/0 XXXI. 

Omni pra?didar figura: figura quatiam cx cylin 
driSjVcl cylindri poriionibiis> vclparallelogranw 
inis atqualiumaltirudi i 

num circumferibipo- 
icft, cuius centri graui 
tatis difiantia a pratdi* 

^atfigurJC centro gra- 
uicatis fit minor quan- 
tacunque longitudine 
propofiia. 

Sit figura A B C in altera 
partem deficies fupradidta, 

cuius centrum grauitatis F, propofita autem quantacuque 
logitudine minor fit F G ipfius B F.Dico figurar ABC figu 

G ^ ram 
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tam ex cylindris vel cylindri portionibus, yel parallelogra* 
mis xqualium altitudinu circumfcribi poflc>cuius centrum 
grauitatis fit propinquius pundbo F, quam puncluin G: figu 
rx eni.n A B C figura, qualem diximus circumfcribatur,cu^ 
iusrefiJuumdemixa figura ABC, ad figuram ABC mi- 
norem habeat proportionem,quam F G, ad G B, fit autem 
figiii x circuinfcriptx centrum grauitatis K, nempe in axQ^ 
vel di i metro B D. Dico 
lineam F K minorem elie 
quam F G, atque adeo Ion 
gitudine propolica. Quo- 
niam enim F cft centrum 
grauitatis ffgurx ABC, 
erit centrum grauitatis K, 
figurx circumferiptx ipfi 
ABC propinquius termi- 
no B, quam pun^um F, 
fcd centrum grauitat‘s fi-- 
gurx ABC qu6dcftF,& 
tigurx circum (criptx,quod 
cit K &eius refidui dem- 
pta figura ABC funt in communi axe, vcF diametro B 
erit igitur di<5H relidui in linea B K , centrum grauitatis^ 
quod fit H. Minor autem proportio cft prxdi^i refidui 
ad figuram ABC, hoc eft ipfius F K ad K quam F G 
ad CiB, & multo minor , quam F G ad G Hj &compo- 
nendo minor proportio F H adHK, quamFH adH<^ 
ergo ICH maior erit,quain G H; reliqua igitur F K mi- 
nor, quam F G atque adeo longitudine prupofita- fieri 
ergo po£eft,quod proponebauu; » 


rao» 
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7R0T0SITI0 XX XfJ. 

Si duarum prardidarum figurarum circa com- 
munem axim^vel diametrum, vel alrcriusdiam^* 
irum alterius aximjbafcs , & quotcumque fecbo- 
i'cs quales djximus, binx in eodem plano fue- 
lint proportionales j idem pundumin diametro, 
%cl axe erit viriufque centrum grauitaiis. 

Sint du*pradidae figura: ABC, DBE, circa eandem 
dianaetrum, vel axim B F . figurae autem ABC fit cen- 
trum grauitatis G, nempe iu linea B F . Dico G 
centrum grauitatis 
figurae DBE. fi 
enim non eft,fica- 
liud pundum H, 
quod cadat primo 
lupra pundum G. 

Figurx igitur AB 
C, figura circum- 
Tcribatur qualem 
diximus ex cylin- 
dris, vel cylindri 
portionibus, vel pa 
lallelogrammis ae- 
qualium altitudinu 
cuius centri graui- 
tatis K difiantia a 
centro G,figurae A B C fit minor quilm reda G H: & ffgtt 
rxDBE, figura circumfcribaturexcylindris,vclc)lindti 
portionibus vcl parallclogrammis aequalium altitudinun^ 

multitudine acQualium ijs, ex quibus confiat ipfi A B C, 
— - - figura 
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figura circumfcripta,qui cum praedidis circa figuram A B 
C erunt bina fumpto ordine a pundo B, in eadem propor» 
tione inter eadem plana parallela, vel redtas parallelas cofi- 
ftentia, propter fediones,ideft bales, & aquales altitudines: 
binorum autem quorumque homologorum idem erit in li- 
nea BF, centrum grauitatis ; pundum igitur K, centrum 
grauitatis figurxipli ABC circumferiptae, idem eritfi- 
gurx ipli D B E , circumfcripca; centrum grauitatis; codil 
autc infra centrum 
grauitatis H fiau- 
rx D B E, quodeft 
abfurdum . Non 
igitur centrum gra- 
\utatis figurx D B 
E, cadit lbf*ra pun 
dum Ci. Sed ca- 
dat infra, vt in pun- 
do L. Rurfus igi 
turfigurxDBE fi- 
gura, qualem dixi- 
mus tircumferipta, 
cuius centrum gra- 
uitatis M, fit pro- 
pinquius centro. L, 

S uam pundum G, figurx ABC altera qualem diximtrt 
gura circumferibatur , cuius centrum grauitatis fit idem 
pundum M, quod fieri polfe confiat ex fuperioribus. Sed 
G ponitur centrum grauitatis figurx A B C; ergo centrum 
grauitatis figurx ipfi A B C,circumfcriptx erit propinquius 
bafi & pundo F, quam figurx A B C centrum grauitatis, 
quod fieri non potcfi.Non igitur figurx D B E centrum gra 
uitatis cadit infra pundum G. Sed neque fuprajpundum 
igitur G erit commune duarum figurarum ABC, D B E, 
centrum grauicaus. Quod demonfirandum erat. 

CO- 
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COROLLARIVM, 

Manlfcftum cft autem omnia proximis qua- 
tuor propofitionibus oftefa de figura circaaxim, 
\cl diametrum in alteram panem dcficienri , ea- 
dem i jfdem rarionibusoftenfa remanere dccom- 
poiiio ex duabus figuris circa communem axim 
vel diametrum in alteram partem deficientibus» 
lam per fe confiderato , quam ad alteram figuram 
circa eundem axim, vel diametrum cum przdi- 
^ocompofitOf in alteram partem deficiens ^ ac (i 
cirentdux tantummodo didae figura , quales in 
pra-cedenti proxima inter fe comparauimusj ma- 
nente femper illa conditione , quam de fcdioni- 
bus in vigefima huius diximus. Tantumaducr- 
tcndumcftjvt pro fcdion ibus, dicamus compofita 
cxbiaisfe^ionibus(quac fcilicet fiunt ab coJem 
plano, vel eadem recla linca)cuni de prardido com 
pofito fit fermo : & in demonftrationc , procylin- 
driSjVel cylindri portionibus, vel parallclogram- 
misjcompofita ex binis cylindris, vel cylindri por 
lionibus,vel parallclogrammis(qujc fcilicet funt 
inter eadem plana parallela, vel lineas parallelas» 
tc circa eundem axim, vel diametrum totius vel 
diametri, vel axispartem)ficut & pro figura com- 
pofirum ex duabus di(Jlis figurisipro refiduo,com 
pofitum ex refiduis. Nam ciun vtriufquc refidui 


yf De Centro grauh. folid, 

figurarum duobus prsdidis figuris vnum quid 
componentibus, & circa eundem axim, vel diamc 
trum exillcniibus , qua rarionc diximus, circum» 
feriptarum, centra grauitatis fint in diameiro^vcl 
axej etiam compofiti ex ijs duobus rcfiduis(vtin 
priori libro generaliter dcmonftrauimus , cen- 
trum erauitatiscrit in eadem diametro, vel axe; 
vnde vim habent proximae quatuor anteceden- 
tes demonfirationes, exemplum eric in demon* 
ftratione trigefimx quartae huius, 

FROFOSITIO XXXIlt. 

Hemifpharrij centrum grauitatis cfl puniSunl 
illud in quo axis fic diuidiiur,vt pars, quae ad ver* 
ticem fitadreliquam vtquinqueadtria. 

Efto hemifphacrium ABC cuius vertex B, axis BIX 
fit autem B D fe^us in G pundo, ita vt pars B G adGl> 
fit vt quinque ad tria. Dico G cfsc centrum grauitatis 
hemifphaErij ABC. Abfeindatur enim B K ipfius B D 
pars quarta ; & fuper bafim eandem hemifphafrij eundem- 
que axim BD cylindrus AF confiftat,& conus intelli- 
gatur E D F, cuius vertex D, bafis autem circulus circu- 
lo A C oppofitus , cuius diameter E B F . Se<ftoquc axe 
BD bifariam in pundo H, & fingulis eius paitibus rur- 
fus bifariam, quoad BD fcfta fit in partes arquales cu- 
iufcumque libuerit numeri paris , tranlcant per pun(51a fe- 
^Honum plana quatdam bafi AC parallela,& fecantia_, 
hemifphxrium , conum , & cylindrum , quorum omnes fe- 
<Uones erunt circuli , terni in eodem plano ad aliam atque 

^am 
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tHam trium harum figurarum pertinente* . Quod fi prx- 
terca fadbx fetffiones hemifphxrij A B C a eviindri A F 
fedionibus , circuli a circulis concentricis auferri intclli- 
gantur ; reliquar totidem erunt fecfUones reliqua; figurar fo- 
lidar, dempto ABC hemifpharrio ex toto A F cylin- 
dro, circuli deficientes circulis concentricis , hoc eft praedi- 
olis ABC hemifphxrij feOlionibus prout inter ferefpon- 
dent. Nunc fuper feOtiones hemilpharrij A B C, & co- 
ni E D F cylindris conftitutis circa axes , quar funt Teg- 
menta arqualia axis B D, intelligantur dua’ figurar cx cy- 
lindris aequalium altitudinum, altera inferipta hemilphat- 



rio A B C , altera cono E D F circumferipta^ . Si igitur 
a toto AF cylindro auferatur figura, qua: inferipta eft 
hemifphaerio ABC, relinqueturfigura quaedam cx cylin- 
dris circa prxdiftos axes, vt funt BK, K H, HL, LD, 
deficientibus ijs cylindris, ex quibus confiat figura inferi- 
pta hemifpharrio A B C, & vno integro fupremo XF 
cylindro, ci«:umfcripta refiduo AF cylindri dempto A 
B C hemifphxrio , circumferiptione interna : talis autem 
fi^ae circumferiptar centrum grauitatis , per ea , quae in 
primo libro, erit in axe B D, quemadmodum & aliarum 
duarum figurarum ex cylindris, quarum altera inferipta 
cfi hemifphzrio ABC, altera cono E D F circumferipta* 

H Quo- 
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Quoniam igitur quo excefsu hcmifphxrium ABC fu- 
pcrat cx cylindris figuram fibi infcriptam , eodem figura 
circumferipta reliquo cylindri A F , dempto ABC hc- 
milpharriojfiipcrat ipfum refiduum ; figura autem inferipta 
. hemilphsrio ABC poteft eflfe eiufmodi , qu3e ab hemi- 
Iphxrio deficiat minori defe^ku quantacumque magnitu-* 
dine propofita; poterit figura, quar prardidko refiduo cir- 
cumferipta eftcllc talis, qur iplfen refiduum fuperet mi- 
nori excefsu quantacumque magnitudine propofita-. . 
Rurfus,quia quemadmodum cylindrus AN infimus de- 
ficiens cylindro S R, a;qualis eU cylindro T P, ex fupe- 



rioribns ,’ita vnufquilquc aliorum cylindrorum defilcien*' 
tium cylindris, qui funt in hemilphicrio, ex quibus cylin- 
dris deficientibus confiat didko refiduo figtua circumferi- 
pta, azqualis efi cylindrorum circa conum E DF, ei, qui 
cum ipfo efi inter eadem plena parallela , & circa eundem 
axem ; erunt omnes cylindri circa conum E D F , in ea- 
dem proportione cum praediftis cylindris deficientibus, 
circa prxdi(fium refid«um,fi bini fumantur inter eadem 
plana parallela, & circa eundem axem . Quemadmodum 
igitur omnium cylindrorum , qui circa conum E D F mi- 
nor efi proportio primi ad verticem D, ad fecundum, 
quam fecundi ad cercium , & fecundi ad cenium,quam ter- 
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dj ad quartum , & fic fempcr deinceps vfque ad vltimum 
XF (duplicatae enim funt talium cylindrorum rationes 
carum, quas inter fc habent diametri aequalibus excelsibus 
dihferentes circulorum, qui funt fe<5biones coni,& bafes cy- 
lindrorum , ex quibus conftat figura cono E D F circum- 
fcripta,rumpta progreffione proportionum eodem ordine 
gradatim a minima diametro vfque ad maximam E F) ita 
erit cylindrorum deficientium, ex quibus conftat figura_» 
circumferipta reliquo cylindri A F, dempto ABC hemi- 
iphzrio , minimi, cuius axis D L ad fecundum minor pro- 
portio , quam fecundi ad tertium , 5c fic deinceps, vfque ad 
maximu X F, communiter ad conum E D F,& przdiduin 
reflduum pertinentem, ficut & eorum bafes circuli deficien 
tes, quz funt di(fti refidui feftiones. Cum igitur tam maxi- 
mi cylindri X F communis,quam binorum quorumque reli 

S uorum cylindrorum circa conum E D F,&przdi(ftum refi 
uum inter eadem plana parallela confiftentium , quorum 
axis communis in B D,commune centrum grauitatisin axe 
B D exiftat, erit ex antecedenti pundlum K , quod pono 
centrumgrauitatisconi EDF, idem refidui ex cylindro 
AF, dempto ABC, hemifphzrio centrum grauitatis. 
Quoniam igitur quarum partium eft oifto axis B D talium 
cft B G quinque,& B K duarum (ponimus enim nunc K 
coni EDF centrum grauitatis) qualium eft B D 0 (fto , ta- 
lium erit G K trium : fed K H eft zqualis B K; qualium 
igiturpartiumeftG K trium, talium erit K H duarum,ta- 
lifquevnaGHj dupla igitur KH ipftus GH; fed ABC 
hemifphzrium duplum eft przdidi refidui, cum fit cylin- 
dri A F, fubfcfquialtcruihivt igitur cfthemifphxriu ABC, 
ad przdiftum refiduum,itaex contraria parte erit logitudo 
KH, adlongitudinemCiH; fcdH cft centrum grauitatis 
totius cvlindri A F & K, praedidi refidui dempto ABC 
hemifphzrio;ergo ABC hcmifphzrij centrum grauitatis 
cric G. Quod demonftrandum erat. 

H 2 
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PROTOSITIO XJCXIF. 

Omnis minoris portionis rphjern: centrum gra 
uitatis eftinaxe primum bifariam fedlo : deinde 
fecundum centrum grauitatis frufti circa eun- 
dem axim ,abfciffi k cono verticem habente cen- 
trum fphsrae ; in eo pundo^ in quo dimidius axis 
portionis bafim attingens fic diu iditur , vt pars 
duabus prardidis fediionibus intercepta fit ad 
cam,quiE inter fecundam, & tertiam fedionem 
interijeitur , vt excefliis , quo tripla femidiametri 
fphaera: jcuius eft praedida portio, fuperat tres de- 
inceps proportionales , quarum maxima eft fphae- 
Tx femidiameter, media autem , qu^ inter cent ra 
fphaeraj, & bafis portionis interijeitur j ad femi» 
diametri /phasrae triplam. 

Sic minor portio ABC, fphaerx , cuius centrum D, 
femidiameter B D, in qua axis portionis fic B G , bafis 
autem circulus , cuius diameter AC: & circa axim BD 
deferiptus efto conus H D F , cuius bafis circulus F H 
tangens portionem in B pundo fic xqualis circulo ma- 
ximo , & fruftum coni H D F abfeifium vna cum portio- 
ne ABC fit KHFL, &vt BD adDG, itafiat DG 
ad P : fedoque axe B G bifariam in pundo N, fiat vt 
exceflus , quo tripla ipfius B D fuperat tres B D, D G, 
P, tanquam vnam , ita N M, ad M N O. Dico portio- 
nis ABC centrum grauitatis efse O. Nam circa axim 
BG, fuper bafim F H ftet cylindrus EF, cuius cen- 

uum 
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trum grauitatis erit N, reliqui autem eius dempta_» 
ABC portione centrum grauitatis M commune frufto 
K L F H, vt colligitur ex demonflratione antecedentis. 
Quoniam igitur eft vt excefsus,quo tripla ipfius B D fu- 
perat tres B D, D G, P tanquam vnam , ad iplius B D 



triplam, hoc eft vt N M ad MO, ita portio ABC ad 
E F cylindrum , & diuidendo vt M N ad N O , ita por- 
tio ABC ad reliquum cylindri E F; & N eft cylindri 
E F, & M pra:di(fti refidui centrum grauitatis ; erit reli- 
qua? portionis ABC centrum grauitatis O. Quod de- 
monftrandum erat. 

PROPOSITIO 2XXV. 

Omnis portionis fphxrx ablciftx duobus pla- 
nis parallelis, altero per centrum a<fto, centrum 
grauitatis eft in axe primum bifariam rc(fto;dein- 
de fumpta ad minorem bafim quarta parte axis 
porrionisj in copundlo, in quo dimidius axis mi- 
norem bafim attingens ficdiuiditur,vtpars dua- 
bus prxdi(ftis fc^ionibus intercepta fit ad eam, 

qux 
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quae intcr(ecundam , & vltimam fedlioncm inter- 
ijcitufjVt exceflus , quo maior extrema ad fphserac 
femidiametrum, & axim portionis fuperat ter- 
tiam partem axis portionis ^ ad maiorem extre- 
mam antcdidlam. 

Sit portio A B C D fphacriK , cuius centrum F: axis au- 
tem portionis fit E F abfcifsar duobus planis parallelis, 
quorum alterum tranfiens per pundum F faciat fefbio- 
num circulum maximum , cuius diameter A D, reliquam 
autem fedlionem minorem circulum , qu* minor bafis di- 
citur, cuius di- 
ameter B C: 

&vt eft EF 
ad A D, ita_» 
fiat A D ad 
OP, cuius P 
R, fit xqua- 

lis tertia? parti , , 

axis E F. Et 5 
fedka E F bi- 
fariam in punAo M , & pofita E N ipfius E F quarta 
parte,fiatvt RO adOP, itaMN adNL. Dicol.cfic 
centrum grauitatis portionis A B C D. Nam circa axiin 
E F fuper circulum maximum A D deferibatur cylindrus 
A G, cuius centrum grauitatis erit M: reliqui autem ex 
cylindro A G dempta A B C D portione centrum graui- 
tatis N. Quoniam igitur eft vt R O ad O P, hoc eft vt 
MN adNL, ita portio A B C D ad reliquum cylindri 
A G, & diuidendo vt N M ad M L, ita portio A B C D ad 
reliquum cylindri G: & cylindri A G eft N, praedifti au- 
tem refidui centrum grauiratis Mj erit reliqux portionis 
A B C D centrum grauitatis L. Quod demonftrandu erat. 

PRO- 
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PROPOSITIO XXXVi: 

Omnis portionis fphaerae abfciltx duobus pla- 
nis parallelis neutro per centrum a<Slo j neccen- 
" trum intercipientibus , centrum grauitatis eft in 
axe primum bifariam fedlo: deinde fecundum 
centrum grauitatis frufti circa eundem axim» 
abfeifli^ cono verticem habente centrum fphae- 
r^e^ineo pundlo in quo dimidius axis maiorem 
bafim attingens fic diuiditur, vipars duabusprx- 
di(Siis fe^ion ibus finita fit ad eam , quae inter 
eundam, & vltimam fedlioncm interijeitur, yt 
cxceflus,quo maior extrema ad triplas & femidia 
metri lphacrae,& eius quas inter centra fphaeraei 
& minorem bafim portionis interijeitur , fuperat 
tres deinceps proportionales, quarum maxima 
cft, quae inter centra fphaerx, & minoris bafis, 
media autem, quae inter centra fphaerac,& maio- 
ris bafis portionis interi jcitur j ad maiorem extre- 
mam antedidam. 

Sit portio A B C D , fphxrae , cuius centrum E, ab- 
fcifsa duobus planis parallelis , neutro per E tranfeun- 
tc , nec E intercipientibus : axis aurem portionis fit G H, 
maior bafis circulus, cuius diameter AD, minor cuius 
diameter B C : produfta autem G H vfque in E intcl- 
ligatur coni KEN redanguli, cuius axis EG, frufium 

KLMN 
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K L M N abfciffum ijfHem planis , quibus por- 
tio,& fph*ra: femidiameter fit E H G S: & po- 
fita T tripla ipfius E S, & V ipfius E G tri- 
pla, eftovt V ad T ita T ad XZ; &vt GE 
ad E H ita E H ad «, &fit ZY, ipfius X Z, 
aequalis tribus GE, EH, «, vt fit exceflus 
X Y; & fedto axe G H bifariam in punfto I, in 
linea G I, fumatur O, centrum grauitatis fru- 
Ai KLMN; Et vt rX ad XZ, ita fiat I O 
adOIP. Dico portionis A B C D centrum 
grauitatis effe P . Nam circa axim G H pla- 
nis bafium portionis interceptus Aet cylin- 
drus. QJl, cuius bafis fit aequalis circulo ma- 
ximo . C^oniam igitur eA vt Y X ad X Z, 
hoc eA vt I O ad O P, ita portio A B C D 
ad cylindrum QJl, & diuidendo vt O I ad 
I P, ita portio A B C D ad reliquum cylindri 
QR: & I eA cylindri C^R, & O praedidli 
r^dui centrum grauitatis i erit reliquae por- 


z 






X 


tlonis ABCD centrum grauitatis P Quod demon- 
Arandum erat. 

LEM- 


Lihtr Seemdta. f j 

LEMMA. 

Sit data rtSta P 0, dr* in ea punlium D, & punCtum quoddam 
R inipfa DO, ita vtV D ipjius P D, ad DT ipjius DO, Jit 
vt PTi ad DO: Jit autem maior proportio PS ad SO» quam 
VR ad'R, T, Dico O S, minorem ejje qudm O 

Fiat enim vc PS, ad SO, ita VZ ad ZT; maior 
igitur erit proportio VZ ad ZT, quam VR, ad RT: 
a componendo maior proportio VT, ad TZ, quam 



VT ad TR; minor igitur TZ quam TR, idcft maior 
D Z quim D R . Rurfus quia componendo eft vt PO 
ad O S , ita V T ad T Z : (ed vt DO ad O P, ita eft 
D T ad T V i erit ex xquali, vt D O .ad O S, ita D T ad 
TZ; & per conuerfionem rationis, vt OD ad DS, ita 
TD adDZ: & permutando,vtDO adDT, itaDS ad 
D Z; fed D O, eft maior quam D T, ergo & D S, erit ma- 
ior quam D Z: fed D Z maior erat quam D R ; multo er- 
go D S maior quam D R, vnde minor erit O S quam O R« 
Quoddemonftrandum erat. 

PROPOSITIO XXXVII. 

Si datar maiori {pharrar portioni cylindrus cir« 
cumfcribatur circa eundem axim portionis ^ cen- 
trum grauitaiis reliquat figur;c ex cylindro circu- 
fcripto ablata portione, propinquius erit vertici 
portionis, qu4m centrum grauitatis portionis. 

1 Sit 



quam pundlum Per centrum enim D tranfiens planunt 
ad axim BE erectum fecet cylindrum X H, & ponionem 
ABC in duos cylindros KH, XL, & hemifpha:fium 
KBL, & portionem AKLC, fedtio autem circulus ma- 
ximus efto ille cuius diameter K L : & duo coni reitan- 

f uli circa axes BD, DE, vertice D communi deferi- 
antur G D H, M D N, quorum altet ius bafis G H com- 
munis erit cylindro XH: alterius autem MDN, minor 
qudm ciufdem cylindri X H, balls G H. Denique feda 
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Sit fphaerx cuius centrum D maior portio ABC, cu- 
ius axis BE, bafis circulus cuius diameter AC, & por- 
tioni ABC, cylindro XH circa axim B E circumlcripto 
vt fupra fecimus : quoniam tam portionis ABC, quam 
cylindri X H, centrum grauitatis eft in axe B E; erit reli- 
qui ex cylindro X H, in axe BE centrum grauitatis, fint 
in axe B E centra grauitatis Q^ponionis A B C, & S pra;- 
dii^irefidui. Dicocllepun^umS vertici B propinquius 
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B H bifariam in punfto R, feccntur B D, in pundlo T, & 
DE, in pundo V bifariam; & fumatur BO ipfius BD 
pars quarta, nccnon E P pars quarta ipfius D E, primum 
itaque quoniam E R eft maior quam E D, erit pur.(flum 
K, in fegmento B D. Quoniam igitur cx fupra olteniis U 
eft centrum grauitatis commune cono D Ci H, & reliquo 
cylindti KH dempto ABC hcmifphxrio:&: eadem ra- 
tione puniftum P, cum fit centrum grauitatis coni M D N, 
erit idem centrum grauitatisrcliquiexcjlindro XL dem- 
pta A KLC portione: eft autem reliquum cylindri K H 
dempto KBL hemirpha:rio,a:qualc cono DG H: qia_» 
ratione & reliquum cjlindri XL, dempta A KLC por- 
tione , cpquale eft cono M D N; cum igitur S fit centrum 
grauitatis totius reliqui ex toto c} lindro X H, dempta»* 
ABC portione , erit idem S, centrumgrauitatiscompo- 
fiti ex conis G D H, MDL: funt autem horum conorum 
centra grauitatis O, P; vt igitur conus G D H, ad conum 
M D N, ita erit P S, ad S O; fed coni G D H ad fimilem 
ipfi conum MDN triplicata eft proportio axis BD, ad 
axim B E, hoc eft cylindri K H ad c) lindrum X L; maior 
igitur projKirtio erit PS ad SO, quam cylindri K H ad 
cylindrum X L: fed vt cylindrus K H, ad cy lindrum X 
ita eft VR adHT, ob centra grauitatis V, R, T, maior 
igitur proportio erit PS ad SO, quam VR ad RT: fed 
ciufdem PO eft vt PD ad D O, ita V D ad DT, ob 
fc(ftiones axium proportionales; punctum igitur S propin- 
quius eft punfto O, quampundlum R, per Lemma.Quare 
& S termino B propinquius quam pundum R ; fed R 
eft centrum grauitatis totius cylindri X H : & S reliqui cx 
C) lindro X H dempta ABC portione ; igitur Q^rcli- 
quje portionis ABC, centrum grauitatis erit in linca_» 
E R, atque ideoapundlo B remotius quam punftum S. 
Quod eft propofitum . 
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COROLLARIVM. 

Man ifeftum cft aurem ex demon ft ratione theo. 
remaris, omnis refidui ex cylindro datae mjiiori 
fpharrjc portioni circumscripto circa eundem 
axim portionis, cuius bafis aequalis circulo ma« 
ximo, centrum grauitatis clTc in axe, abfeiSTapri* 
mum quarta parte ad verticem portionis termina 
ta Tegmenti axis portionis, quod centro Sphaerx, 
tt. vertice portionis, & quarta parte eius quod cen 
troSphxrx, & baSi portionis terminatur ad ba« 
(im terminata^in eopundlo^ in quo fegmetum axis 
portionis duabus prxdi<^is (cdionibus finitum 
(ic diuiditur , vt fegmentum propinquius ba(i fic 
ad reliquum, vc cubus Tegmenti axis portionis 
centro Tphxrx,& vertice portionistcrminati,ad 
cubum reliqui^quod portionis baHm attingit: Ti- 
quidem cubi triplicatam inter Te habent laterum 
proportionem. Simul illud manifeftum cft, hoc 
idem eadem ratione pofle demonftrari de centro 
grauitatis reliqui ex cylindro dempta Tphxrxpor 
tione abTcifTa duobus planis parallelis centrum 
fphxrx intercipientibus, ita vt axis portionis i 
centroTphxrx in partes inxquales diuidatur, cu- 
ius cylindri circumferipti Tit idem axis, qui & por 
tionis, bafis autem xqualis circulo maximo. Si- 
iniliccr cnioadclcriptis duobus conis redangulit 

' verticem 


i 
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ircrticcm habentibus communem centrum fphx* 
ra: , bafes autem minores bafibus oppolltis cylin* 
dri circumferipti arqualibus circulo maximo, fu- 
mentes pro vertice minorem bafim , probafi , ma* 
iorem bafim portionis immotis reliquis propoli* 
cum olicndercmus. 

PROTOSITIO XXXVllL 

Omnis maioris portionis fphacrae centrum gra- 
vitatis cft in axe primum bifariam fedo : deinde 
fumpraad verticem quarta parte Tegmenti axis, 
quod centro fpharrac, & portionis vertice finitur: 
itemque ad bafim quarta parte reliqui Tegmenti 
inter centrum fpharrar, & bafim portionis interie- 
Cti. Deinde Tegmento axis, inter eas quartas par- 
tes interiedo, ita diuilu, vt pars propinquior bafi 
fit ad reliquam vt cubus iegmenci axis , quod 
cerroTpharrx , & vertice portionis^ad cubum eius 
quod centris Tpharra; , & bafis portionis termina- 
tur ; in copundo, in quo Tegmentum axis centro 
fpharrar , & Tedione pcnultima finitum Tic diuidi- 
tur , vtpars prima& penultima Tedione termina* 
ta fit ad totam vltima & penultima Tedione termi 
natam, vt exi. cTus, quo Tegmentum axisportionis 
inter centrum , & bafim portionis intericdum Tu- 
pcr.at tertiam partem minoris extremae maiori po- 
fiu dido axis Tegmento in proportione Tcmidia- 
. • ~ mcai 
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metri fphxrae ad prardidum Tegmentum, vn3 cum( 
iubicT^uialtera reliqui Icgmciiti, ad axim por« 
tionis. 


Sit maior portio A B e Tphxrr, cuius centrum D, dia» 
meter K H, axis autem portionis fit BF, rbafis circulus, 
cuius diameter AC', & fit axis BE primum bifariam ie- 
dusinpundo G: fumptaque ipfius BD, quarta parte_^ 
B P, itemque ipfius DE quarta parte EN, iccctur inrcr- 
ijda P N, ita iu pundo F, vt N F, ad F P, /it vt cubus ex 
BD ad cubum ex D£i pundum igitur F, ex prarccdcuci 



eorollariocrif rerrmmmuiniMs reliqui ey cylindro LM 
portioni ABC, vrin anrecedenti circumferipro . C^uo- 
rimigitur& praedidi refidu i, ex anrecedenti, A' cylindri 
LM centra grauitatis funrin axe BE, crir & portionis 
ABC in axe B E centrum grauitatis, quod fit S: manife- 
ftnm efiigiturpundum S, cadere fupra centrum D in li- 
nea B D , minori ablata iphxrz portione, cuius bafis cif« 
^ culus 


V 
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culus AC; centrum autem F propinquius e (Te punfto B, 
quam centrum S, couftat cx praecedenti; quare centru.a 
, G, totius cylindri LM inter pun(fla F, S cadet. Dico 
GF ad FS efle vtexcefruSjquorc(ftaD E fuperat tertiam 
partem minoris extrem^r maiori pofita ipfa DE in propor- 
tione continua ipfius D H ad DE vna cumfubfdquial- 
tera ipfius B D, ad axim BE, ita GF ad FS. C^oniain 
Ciim portio ABC ad cylindrum LM eftvt prxdidusex- 
cefliis vna cum fubrefquialtera ipfius BD adaxim BE; 
& vt portio ABC ad L M cylindrum, ita cft G F ad F S, 
ob centra grauitatis F, G; erit vt praedi«5lus exceflus vna 
cum fubidquialtera ipfius BD adaximBE, ita GF ad 
F S. Quod demonftrandum erat. 

PROPOSITIO XXXTX. 

Omtiis portionis fphj^rar abreiffe duobuspla- 
nis.parallcliscentrum intercipientibus a cen- 
tro aequaliter diftantibus, centrum grauitatis cft 
Jn medio axis^vel idcm,quod centrum fpliarrae. 

Sit portio A B C D fphaerae , cuius centrum G, abcifTa 
duobus planis paiallelis 
centrum G intercipien- 
tibus, & aqueabeo di- 
fiantibusifeftiones erunt 
circuJ i niinores, quorum 
diametri fint A D, B C 
centra autem F, E, qui- 
bus axis portionis termi- 
nabit ur , eritque ad pla- 
na vtriufque circuli per- 
, pcndicularis traufiensper centrum G: & quia illa plana 

acea- 
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a centro G, 3cquediftant,crit E G, xqualisGF. Dico 
portionis A B C D centrum grauitatis cfle G. Dcfcripta 
enim figura, vt fupra fecimus , intelligantur duo conire- 
' ttanguli G N O , G P vertice G communi , axibus 
autem eorum E G, GF< & cylindrus LM, portioni cir« 
cumlcriptus circa eun- 
dem axim £ F, cuius ba- 
(is xqualis eil circulo 
maximo;& fumatur E H 
ipfiusE G, pars quar- 
ta , itemque F K , pars 
quarta ipfius F G. Quo- 
niam igitur conorum G 
NO, ?GO, axesFG, 

G H, funtzquales,rc- 
Jiquae K G, G H, xqua- 

les erunticentra autem grauitatis conorum funtKjH; pui» > 
Aum igitur G eft centrum grauitatis compofiti ex duobus 
conis ajqualibus G N O, G P hoc eft reliqui ex cylin- 
dro L M, dempta A B C D portione, ex ante demonftra- 
tisrfcdidem G eft centrum grauitatis totius cylindri LMj 
reliquat igitur A BCD, portionis centrum grauitatis erit 
G. Quod demonftranduin erat • 



PROTOSIT IO XL. 


Omnis portionis fphacrae abrciflTae duobus pla- 
nis paralleliscencrum intercipientibus , & i cen- 
tro non aequaliter diftantibus centrum grauitatis 
eft in axe primum bifariam fedo: Deinde fumpta 
ad minorem bafim portionis quarta parte Tegmen- 
ti axiijquod minorem bafim attingit : & ad maio- 
rem 
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rem bafim quarta parte reliqui Tegmenti axis co^ 
rum , qu.T! a centro fphajrje fiunt : Deinde redla 
inter has quartas partes interie»5la ita diuifa>vt 
pars maiori bafi propinquior fit ad reliquam vc 
cubus Tegmenti axis inter fphxrx centrum, mi- 
norem bafim, ad cubum eius, quod inter Tphacrac 
centrum ,& maiorem bafim portionis interijci- 
tur; ineopundiojinquo Tegmentum axis centro 
fpha:r.T,& pcnultima Te<5lionc terminatum fic di- 
uiditur,vtparsqua: penultima, & prima Tedione 
terminatur fit ad toram vltima,& pcnultima (e- 
dionc terminatam, vtadaxim portionis eftcxccf 
fus, quo idem axispo/tionis Tuperat tertia partem 
compofit.^ ex duabus minorlbuscxtrcmis , maio- 
ribus pofitis duobus axis Tegmentis, qux fiunt d 
centro Tphsratin rationibus lemidiametri Tphae- 
IX ad prxdida Tegmenta. 
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Sit portio ABC D Tpharraf, cuius centrum G, abTcifia 
duobus planis parallelis centrum G intercipientibus, & 

K ^beo 
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ab eo non «qualiter diftantibus : & axis portionis fit E F, 
qui per centrum G tranfibitjVtpotc parallelorum circu- 
lorum centra iungens ; cumque eorum vtrumque fit a cen- 
tro non «qualiter diftantium perpendicularis, erunt cius 
fegmenta E G, G F, iniqualia. Efto E G, maiuszfe^loque 
axe E F bifariam in pundo P , fumptisque ipfarum E G» 
G F, quartis partibus E H, F K, fecetur interieda K H, 
in punfto ita vt K ad QH , fit vt cubus ex E G, 
ad cubum ex GF, &portionis AB CD, fit centrum gra 
uitatis K : quod quidem cum pun^s P , efife in axc 



EF: & cylindro LM, fuperbafim «qualem circulo ma- 
ximo circa axim EF, portioni circumfcripto,reliquieius 
dempta A B C D, portione centrum grauitatis efsc & 

propinquius E pundo, quam centrum grauitatis R por- 
tionis A B C D , manifeftum eft ax fupra demonftratis de 
maioris portionis fphxrar centro grauitatis.-portionis autem 
ABCD centrum grauitatis R efse in fegmento EG fe- 
quitur ex antecedente. DicoPQ^adQR efse vt ad axim 
E F cxccfsus, quo axis E F fuperat tertiam pajjtem com- 
pofits ex duabus minoribus extremis altera refpondente 
maiori extremae EG in proportione continua ipfiusNG 

adGE 
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ad GE, altera maiori extremae FG in proportione con- 
tinua ipllus N G ad G F. Quoniam enim ob centra gra 
uitatis QP R eft vt QP ad P R, ita portio A B C D ad 
reliquum cylindri LM, erit componendo , & perconuer- 
Conem rationis, &conuertcndo,vtPQ^ad Q^, ita por- 
tio ABC D ad LM cylindrum : fcd jwrtio ABCD ad 
L M cylindrum eft vc prxdi(ftus exceflus ad axim E F ; 
vt igitur praedidlus exceflus ad axim E F, ita eft P Qjsid 
QR. C^oddemonftrandumcrat. 

TROFOSIT IO XLL 

Omnis conoidis parabolici centrum grauita- 
lis eft pundum illud, in quoaxis fic diuiditur vi 
pars, quae eft ad verticem fit dupla reliqua . 

Sit conoides parabolicum A B Q cuius vertex B, axis 
autem B D ferius in pundo E ita vt E B fit ipfius E D 
dupla. Dico E efse centrum grauitatis conoidis ABC» 
Nam in fedlione per 
axim parabola ABC, 
cuius diameter erit B 
D, deferibaturtrian- 
gulum ABC; fum- 
ptisque ipfius B D ae- 
qualibus DH, HO, 
perpundba H, O, fe- 
centur vna parabola 
& triangulum ABC 
duabus reiftis F G H 
K L, MNOPQi & per eas reflas fccerur conoi- 
des ABC planis bafi parallelis, faflx autem fe- 
CUones cnmt circuli circa F L, M Q> & in parabola»» 

K a ABC 


£ 
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ABC tres ad diametrum ordinarim applicata? AD, 
FH, MO. Quoniam igitur tres rcdtae UB, BH, BD 
fcfc qualiter excedunt, quarum minima_. B O, maxi- 
ma ell B D , minor erit proportio B O ad B H , quam 
B H ad B Di Jioc cft N P ad G K, quam G Kad AC. 
fcd vt OB ad B H hoc cft NO ad GH, vd NP ad 
G K ita cft quadra- 
tum M O ad quadra- 
tum FH, hoc cft co- 
no dis fcdionum cir- 
culus MQ^adcircu- 
•lum F L : eadem que 
ratione vt G K ad 
A C ita circulus FL 
ad tircuIumACi mi 
nor igitur proponio 
erit circuli MQ^ad 
circulum F L quam 
circuli FL ad circulum A C. Similiter autem oftende- 
remus ternas quaslibet alias ita fadas fediones trianguli, 
&parabolx ABC inter fe & bafi parallelas proportio- 
nales efse,& minorem proportionem vtrobique minimae 
ad mediam, quam medix ad maximam. Sed E cft cen- 
trum grauitatis trianguli ABC, igitur per vigefimamter- 
tiam huius centrum grauitatis conoidis AB C cric idcui&v 
Quod dcmonftrandum erat, 

• 

PROTOSI^IO XLIL \ 

Omnis frufti conoidis parabolici centrum gr^ 
uitatis axim ita diuidit, vt pars, quae minorem 
baiim attingit llt ad rdiquamjvt duplum maioris 

baiis 
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bafisvni cum minori, ad duplum minoris, vni 
cum maiori. 

Sitconoidisparabolici AB C, cuius axis BD frudum 
A E F C,eius maior bafis circulus, cuius diameter A C, mi- 
nor, cuius diameter E F: in eadem parabola per axem, axis 
autc D G, in quo frudi A E F C fit centrum grauitatis H. 
Dico cfle vt duplum circuli A C, vna cum circulo E F, ad 
duplum circuli E F vna cum circulo A C,ita G H, ad H D. 
lungatur enim re 
AacAKB, BLC. 

Quoniam igitur 
qua ratione oden 
dimus conoides, 

& triangulum A 
BC, commune.^ 
habere in Jinea_» 

B D centrum gra 
uitatis, eade pror- 
fus remanet de- 
' mondratum, frudi 

A E F Ccentru grauitatis H, idem efse quod trapezij A K 
FC; erit duarum parallelarum A (1, KL vt dupla ipfius 
A C, vna cum K L, ad duplam ipfius K L, vna cum A C 
ita G H ad H D: fecat enim D G ipfas AC, K L bifa- 
riam. Sed vt A C ad /C L ita ed circulus A C ad circu- 
lum E F, ex demOndratione antecedentis , hoc cd vt dupla 
ipfius AC vna cum KL ad duplam ipfius KL vndeum 
AC, ita duplum circuli AC vna cum circulo KL ad du- 
plum circuli K L vna cum circulo A C; vt igitur cd du- 
plum circuli AC, vna cum circulo E F, ad duplum circu- 
li EF, vna cum circulo ACs ita erit GH ad HD. 
Quod demondrandum crar. 

PRO- 


.r 
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PROPOSITIO XLIII. 

r 

Omnisconoidis hypcrbollci centrum grauita- 
tis eft pundum illud, in quo duodecima pars axis 
ordine quarta ab ea , qua: bafim attingit, fic diui- 
ditur, vtpars bafi propinquior fit ad reliquam, vt‘ 
icrquialtcra tranfuerfi lateris hyperboles, qua: 
conoides defcribic ad axim conoidis. 

Sit conoides hyperbolicum ABC, cuius vertex B, axiS 
autem B D, qui etiam erit diameter hyperboles ; qu* co- 
noides defcripfit,ad quam rc(5la: ordinatim applicantur: 
ciufdem autem hyperboles tranfuerfum latus fit EB, cu- 
ius fit fefquialtera BEI, &fumpta DQ^quarta parte»-^ 
axis BD, & DG, ciufdem tertia, qua ratione erit FG 
duodecima pars axis B D, & ordine quarta ab ea cuius 
terminus D, fiat vt I B, ad B D, ita QJi, ad H G . 
Dico conoidis ABC, centrum grauitatis clfe H. Sumpto 
enim in linca_» AD quolibet pun(5ko M, vt eft EB ad 
BD longitudine, ita fiat MD, ad DK ipfius AD po- 
tentia : & abreindatur D N, a;qualis D M, & D L aequa- 
lis D K ; fiue autem fit D K minor, quam D M, fiue ma-* 
ior, fiue eadem illi j omnibus cafibus communis erit demon 
ftracio . At per punda M, N, vertice B, circa diametrum 
B D, deferibatur parabola M B N, & triangulum K B L. 
Manente igitur B D , & circiimdudis figuris M B N, 
KBL, deferibantur conoides parabolicum MBN, & 
conus KBL, quorum communis axis erit BD, bafes 
autem circuli, quorum diametri K L, M N, in eodem 
plano cum bafe conoidis AB p. Rurfusfedio axe BD 
bifariam , & fingulis eius partibus femper bifariam in qua- 
. cnmquc- 
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cumque multiplicatione > fint duaj partes squales proximas 
bafi DF, FQr &pcrpun6taF Q^duo plana balium pla- 
no parallela tres prsdiftas figuras Iblidas fecarc intclli- 
gantur ; fecabunt autem & tres figuras per axim , eruntque 
ieddones rci^linex ad diametrum figurarum ordinatin» 
applicats propter 
plana fecantiapa 
rallela ; trium au- 
tem folidprum fc 
Odones & bafes 
omnes circuli, ter 
ni in lingulis pla- 
nis: ac primi qui- 
dem ordinis nnt 
ij, quorum diame- 
tri funt bafes triu 
figuraru per axim, 
trianguli fcilicet, 
parabols , & hy- 
perboles,qus pras 
di(^as figuras fbli 
das deicribunt, re 
dis lines AC, 

MN, KL. Se- 
cundi vero reten- 
to eodem ordine 
figuraru tres « ^ 

^ y cT. Tcrtij 
denique ordinis 
SZ, TV, V X. 

Quoniam igitur eftvtEB, adBD, ita quadratum MD, 
ad quadratum D K, ideft conus M B N, lidefcribaturco- 
dem vertice B, ad conum K B L. EtvtIB, adBE, itaeft 
ponoidcsMBN, adconumMBN, in proportione fcili- 
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cetfcrquialrerajcxxqnalieritvt IB, ad B D, iticonoi-» 
des M B N ad conu-.n K B L : Sed vt 1 B, ad B D, ita 
ponitur QH ad HC*; vt igitur conoides MBN, a Ico- 
num KBL, itacfte;^! adHG. Sed Q^cft centrum, 
grauitatis coni KBL, & G conoidis MBN; compofi» 



ti Igitur ex conoi- 
dc M B N, &: co- 
no KBL centru 
grauitatis erit H. 
Kurius quoniam 
tres re<5la lincar B 
D, BF, BQ^ ar- 
qualibus excedi- 
bus inter fe diffe- 
runt ) minor erit 
proportio B Q^ad 
B F , quam B F, 
ad BD, hoc eft 
redlanguli E B Qj^ 
ad re^angulum 
EBF, quam re- 
ftanguliEB F,ad 
reftangulum EB 
D. Sed quadrati 
BQ^ ad quadra- 
tum BF, dupli- 
cata eft proportio 
lateris B Qjid 1;- 
tus BF; hoc e(t 


rcdkanguli EBQ^ 

ad re<ilangulum EBF; & quadrati BF, ad quadratum 
BD duplicata eius,qucBcftrcdlangull EBF, ad rciian- 
gulumEBD; compofitis igitur primis cum fecuidis, mi- 
nor erit proportio rc^bnguli B QE, ad rcaangu'u n B F E, 

quam 
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^uam redtaoguli B F E, ad redangulum B D E . Sed vt 
reftanguIumB QE adreflanguIumBFE, ita eft quadra- 
tum S ad quadratum aF : & vt rc<ilangulum B F E 
ad rcifiangulum BDE, ita quadratum « F, ad quadra- 
tam A Di minor igitur proportio erit quadrati S Qji, ad 
quadratum ecF, quam quadrati «F ad quadratum A D. 

Sed vt quadratum SQ_ad quadratum aF, ira cft qua- 
dratum SZ ad quadratum a^: & vt quadratum «F ad 
quadratum A D ita quadratum ^ acf quadratum 
A C; minor igitur proportio erit quadrati S Z ad quadra- 
tum a. quam quadrati « f, ad quadratum A C, hoc cft 

circuli S Z ad circulum a quam circuli a ad cir- 
culum A C ; qui circuli funt fedbiones conoidis ABC 
politi vt in propolltionibus lemmaticis dicebamus. Rurfus 
quoniam funt quatitor prima: proportionales ; vt reftangu- 
lum D B E ad rciftangulum F B E , ita M D quadratum 
ad quadratum /SF: & totidem fecundae, vt quadratum 
BD, ad quadratum B F, ita quadratum D K, ad quadra- 
tum F), oblimilium triangulorum latera proportionalia: 
(edvt EB, ad BD, hoc cft redtangulum DBE prima in 
primis ad quadratum BD primam in fecundis, ita eft 
quadratum M D tertia in primis ad quadratum D K ter- 
tiam in fecundis i vt igitur compofita ex primis adeom- 
poUtam ex fecundis, ita erit compofita ex tenijs ad com- 
polltam ex quartis; videlicet vt reiftangulum DBE ^ 
vna cum quadrato B D , hoc eft rcdlangulum B D E 
ad re£langulum BFE, hoc cft vt quadratum A D,. ad 
quadrarum aF, itacompofitum ex quadratis MD, DK, 
ad compofitum ex quadratis jS F, F 7: & quadrupla vtro- 
rumque, vt quadratum A C, ad quadratum a ^ ita com- 
pofitum ex quadratis M N, K L, ad compofitum cx qua- 
dratis i^i, ySi hocefteorumcirculorum,quifimtlcctio- 
nes folidorum,vt circulus A C, ad circulum a ita com- 
pofitum ex circulis MN, KL, ad compofitum cxcircu* 

. L lis 
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]is/S«, T-tT. Eadem ratione erit vt circulus AC, adcir^ 
culum SZ, ita compofirum ex circulis MN, K L, ad 
compofitum ex circulis TY, VX: & conuertendo , & ex 
a;quali,vt circulus SZ, ad circulum ita compofitum 
ex circulis T Y, V X, ad compofitum ex circulis «, yi"i 
&vt circulus 
ad circulum AC, 
ita cojX)fiturij ex 
circulis /8«, •j.iT, 
ad copofitum ex 
circulis MN, /C 
L. Sunt igitur tria 
compofitaex bi- 
nis fedionibus cir 
culis , & totidem 
alij circuli, quos 
diximus in eade 
proportione, fi bi- 
na fumatur in fin 
gulis planis fecan 
tibus: eorum au- 
tem minor erat 
proportio circuli 
SZ ad circulum 
quam circuli 
ad circulum 
A C;minor igitur 
proportio erit c6- 
pofiti ex circulis 
Tr, VX, ad co- 
pofitum ex circu- 
lis^!, ’7«r, quam compofiti ex circulis /8 1, 7*^, adcom 
politum ex circulis M N,K L. Hac eadem ratione ad verti- 
cem deinceps progredienti manifellum erit, omnium com-- 
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poncoruffl ex binis fe^lionibus nempe circulis, quorum al- 
cer ad conum K B L pertinet, alter ad conoides M B N, in 
eodem plano fccante praedirorum inter fc parallelorum 
exiftentibus , minorem effe proportionem incipienti ab eo, 
quod cft proximum vertici, primi ad fecundum, quam fe- 
cundi ad tertium , & fecundi ad tertium , quam tertij ad 
quartum , & fic iemper deinceps vfque ad maximum & vl- 
timum compofitum ex circulis M N, KL: & eandem di- 
das feriones compofitas ex coni, & conoidis parabolici 
ferionibus inter fe habere proportionem, quam habent in- 
ter fe circuli fedUones conoidis ABC, pro vt illis in 
jjfdcm planis fecantibus,& aequalia axis BD fegmenta 
intercipientibus reipondent : Igitur per trigefimam fecun- 
dam huius, & fcquens eam Corollarium, conoides ABC, 
& compofitum ex conoide M B N, & cono B K L, com- 
mune habebunt in axe BD centrum grauitatis. Sed H 
erat huius compofiti centrum grauitatis-; Igitur conoidis 
ABC centrum grauitatis erit ideinH. Quod demon- 
ftrandum erat. 


Eadem dcmonftrationc condat H praedida tria 
/olida ita vt diximus dilpofita fecentur plano ba- 
fibus parallelo ; fruftum conoidis hypcrbolici , & 
compofitum ex frudis coni, & conoidis paraboli- 
ci , commune baberc in communi axe centrum 
grauitatis • 


COROLLARIVM. 


L a 


PRO- 


'I 
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PROPOSIT 10 XLIV. 

Si conus Si conoidcs parabolicum circa cun^ 
dem axim (cccntur plano bafi parallelo ^ frufti cd- 
nici abfcifli maiori bafi propinquius erit quam 

parabolici centrum grauitatis. j 

• 

. Sint conus A B C> &conoides parabolicum E B E» 
quorum communis 
axis B D, cuius per 
quoduis punduin M> 
planum fccanscacor 
pora plano bafium, 
quarum diametri A 
e, E F, parallelo ab- 
icindat fruAa A K L 
e, cuius centrum gra 
uitatis N , & j E G H 
F, cuius centrum gra 
uitatis O, quorum vtrumque erit in communi axe D M* 
Dico punflum N, propinquius efse ipfi D quainpundum 
O. Quoniam enim eft parabolici frufti E G H F centrum 
grauitatis O; erit vt duplum maioris bafis , ideft circuli 
E F vna cura minori circulo G H ,ad duplum circuli G H 
• vna cum circulo E F, hec eft vt duplum quadrati E D vna 
cum quadrato E D ica M O ad O D. Sed vt quadratum 
£ D ad quadratum G M in parabola qux conoides de» 
feribit , cuius diameter B D, ita eft D B ad B M, hoc eft 
A e ad K L ; vt igitur eft dupla ipfius A C vna cum K L 
ad duplam ipfius K L vna cum A C ita erit M O ad O D: 
fcd N eft frufti conoici A K L C, centrum grauitatisj pun- 
ctum igitur N, erit maiori bafi A C propinquius quam 

pun- 
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punaum O; eft autem O, frufti E G HF centrum graui- 
tatis. Si igitur conus,& conoides parabolicum circa cun* 
dem axim,&c. Quod demonftrandum erat. 

PRO^OSIT IO XLV, 

Omnis frufti conoidis hypcrbolici centrum 
grauitatis eft in axe primum fedo fecundum cen- 
trum graukatis cuiufuis frufti conici circa axem 
conoidis communi vertice, abfeifli vna cumfru- 
fto conoidis deinde ita vt pars minorem bafim 
attingens fitad rcliquam j vt dupla axis conoidis 
vna cum reliqua dempto* axe frufti , ad duplam 
ciufdem reliquse vna cum axe conoidis : dein- 
de pofitis quatuor re6lis lineis binis, propor- 
tionalibus) potentia primis, fecundis longitu- 
dine, in proportione, qux eft inter axem conoi- 
dis, & reliquam dempto axe frufti ;ita vt ma- 
ior primarum fit media proportionalis inter axem 
conoidis, & tranfuerfum larus hyperboles,qux fi- 
guram deferibit, minoris autem potentia fcfqui- 
altera minor fecundarum j in eo pundo, in quo 
. (egmentumaxis frufti didis duabus fedionibus 
terminatum fic diuiditur,vt pars minori bafi pro- 
pinquior fit ad reliquam vt cubus, qui fit ab axe 
frufti vna cum folido redangulo, quod axe co- 
noidis, & reliqua dempto axe frufti, & tripla 
axis conoidis continetur, ad folidum redangu- 
lum ex eadem reliqua parte conoidis , & co, quo 

L 3 plus 


I 




Centro grautijolid. 

plus poteft quadrato maior qu^m minor dida- * 
rum fecundarum. 

Sit conoidis hyperbolici A BC, cuius axis BD; & 
tranfuerfum latus hypcrbolcs^qua^figuram dcfaibit EB^ 
ftuflum A L M C abkiilum vna cum axe F D : cuius 


fcafes oppofitj«,malor circulus circa A Cjminor circa L M? 
fedlo autem axe F D primum fecundum G centrum gra- 
uitatis frufU abfeiffi vnk cum frufto A L M C a quouis co 
no ) 'cuius axis BD, & vertex B^ deinde in pun^o H ita 
vt FH ad HD Et vt dupla ipEus BD vnacumBF ad 
duplam ipfius B F, vna cum B D, quo fafto cadet G 
pun^w in£ra pun^um H, ponantur vc D B ad BF^ 


N O B 
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ita N ad O potentia , & ad P longitudine : lir au- 
tem N media proportionalis inter E B, BD, at P ipfius 
O potentia rcfquialccra; quo aurem C^pJus poteft quam 
P Et quadratum ex R: & vt cubus ex F D vna cum (oli- 
do reftangulo ex BF, FD, & tripla ipfius B D , adfoli- 
dum rcdkangulum ex B F, & quadrato’ R, ita fit H K ad 
KG. Dico frufti ALMC centrum grauitatis cfie K. 
Produda enim qua opus eft diametro AC ipfi B D xqua- 
les abfeindantur D S, D V; nccnon ipfi N aquales 
D T, D X , vt Iit T D ad D S potentia , vt E B , ad 
B D longitudine-^ , & delcribantur conoides paraboli- 
cum TBX, & conus S B V, quorum vertex commu- 
nis B, axis B D: fedis autem his tribus folidis plano 
peraxim, fintfe^Hones hyperbole-^ ABC, &parabo- 
ia_f TBX, & triangulum SB V, qua figuras deferibunt; 
* quas planum bafis frufti propofiti circa L M fecans vna 
cum tribus folidis faciat cum parabola TBX redam 1 7, 
& cum triangulo S B V redam T Z: conoidis autem TBX, 
& coni S B V fediones circulos circa I 7, Y Z bafibus, 
circa S V, T X parallelos; vt fint conoidis TBX fru- 
ftum TI7 X, & coni SBV ffuftum SYZV. Rur- 
fus produdk L M , ponatur ^ F , aqualis Q, & ab- 
feindatur F J', potentia fefquialtera ipfius I F, iundis- 
que I B, B <T, B delcribantur tres coni ^ B 5 , 
/ B I, I B 7, quorum omnium bafes nempe circuli 
erunt in dido plano fecante tria folida per pundum F . 
Quoniam igitur circuli inter fefunt vt qua fiunt a diame- 
tris, vel a femidiametris quadrata , coni autem ciuidem al- 
titudinis inter fe vt bafes ; erit vt <T F ad F I jxjtentia , ita 
conus cT B I ad conum I B 7 ; fefquialter igitur conus 
/ B I coni I B 7 : fed & conoides parabolicum I B 7 fefqui- 
alterumeft coni IB7; aqualis igitur eft conus J^Bt co- 
noidi IB7. Et quoniam in parabola TBX ordinatim 
ad dioi^cr^ applicatanun D T eft ad F 1 hoc eft N 

.ad 
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ad O potentia, vt DB ad BF longitudine ; fcd TD 
xquahs N 5 ergo & I F arqualis erit O: cum igitur 
P ipfiusO, &/F ipfiusFI fit potentia fefquialtWm 
F ^edF^ cftcrqualisiprio/ vtigitureft 

C^ad P, hoceft DB adBF, kaerit^F ^F<Ti dupfi- 
cata Igitur proportio erit quadrati ex F ^ ad quadratum ex 
E / cius,quareftDB ad B F: fed vt quadratum ex F ^ ad 



N o P 


quadratuincx F<T, itaeft circulus circa H ad circulum 
arca J' t, hoc cft conus ^B « ad conum cTBi; coni igitur 

DR ‘^“Pi*^«"^ftFoportiocius,qu*eft 

DB adBF; fed&conoidisTBX ad conoides IB-v du- 
plicata eft pro^rtio eius, qu« eft D B ad BF, vt mon- 
Itrant ahj ; eadem igitur proporrio cfteoni B ^ ad co- 
num quar conoidis T B X adeonoides IB,.; fed 

conus 


««•i 
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conus<TBi squalis eft conoid i IBy, vtpote infcripti co- 
ni ID fefquialtcro , cuius itidem rcfquialtcr erat conus 
^ B *i reliquum igitur coni 6 dempto cono «T B « squa* 

ie erit conoidis TBX frufto TI‘)^X. Rurfus qiuaeftvt 
cubus ex B D <id cubum ex B I ita conus S B V ad fui (i- 
inilcm conum Y B Z, in triplicata fcilicet proportione la- 
terum, fiuc axium D B, B F: fcd quia Y F eft xqualis B F, 
propter fimilitudinem triangulorum,cft vt cubus ex B F ad 
folidum ex B F & quadrato ex F J^jita quadratum exF Y 
ad quadratum ex F hoc eft circulus circa Y Z ad circulu 

circa <T», hocefteonus YBZ ad conum <TBi ex xquali 
igitur erit vt cubus ex B D ad folidum ex B F, & quadra- 
to F<T, itaconusSBV ad coqum «l^B*: fedvt folidum 
cx B F, & quadrato F <T, ad folidum ex B F & quadrato 
F ita eft fimiliter vt ante conus cT B t ad conum ^B5i ex 

xquali igitur erit vt cubus cx B D ad folidum ex B F, & 
quadrato F^, itaconusSBV, ad conum ^B fedeon- 
uertendo , & per conuerfionem rationis, eft vt folidum ex 
B F, & quadrato F ad folidum ex B F, & quadrato, 
quo plus poteft F^ quam F «l', itaconusSBV ad fui reli- 
quum dempto cono B t ; cx xquali igitur , vt cubus cx 
BD ad folidum ex BF & quadrato, quo plus poteft F^» 
quam F <T, hoc eft, quo plus poteft Coquam P quadrato 
ex R, ita erit conus SBV, ad reliquum coni ^B V dem- 
pto cono «T B f, hoc eft ad fruftum T I y X. Rurfus,quo- 
niam duo cubi ex B F, F D, & folidum ex B F, F D, & 
tripla ipflus BD, funt xqualia cubo ex BD; erit id quo 
, plus poteft cubice rc^lal« B D quam B F, cubus ex 
FD, & folidum cx BF, FD, & tripla ipfius BD: cum 
igitur flc vt cubus cx B D ad cubum cx B F, ita conus 
SBV ad conum YBZ; erit per conuerfionem rationis, & 
conuertendo, vt cubus ex F D vna cura folido cx B F, 
F D, & tripla ipfius BD ad cubum cx BD, ita fruftum 
S YZV, ad conum SBV: fcd cubus ex BD, ad fuli* 

dum 





centrum graultatis H: totius igitur compofiti ex hii 
duobus fruftis centrum grauiratis erit K: commune autem 
cft centrum grauiratis compofiti ex duobus frufUs S Y Z V 
&TI^X, fruftoALMC per antepenultimae huius co- 
rollarium; riufti igitur A L M Q centrum grauitaris erit K« 
Quod demonihrandum erat. 
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dum ex BF & quadrato R, ita eratconusSBV adrin«> 
ftumTI>X; ex aequali igitur, erit vt cubus ex FD vna 
cum folido ex B F, F D, & tripla ipfius B D, ad Iblidum 
exBF, & quadrato R, hoc cft vt H/C ad KG, ia e* 
contraria parte fruftum S Y Z V, ad fruftum T I y X: nam 
frulH S Y Z V cft centrum grauitaris G; 
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# 

Ex omnibus dcmonftrationibuseorumjqu^ m 
hoc fecundo libro propofuimus ^ manifeftum eft 
omnium liipra didlorum corporum centra grauita 
tisinuenircrquarcumque enim in modum theore- 
matis propofuimus, eadem ranquam problcma- 
taproponi,6^ ijfdem demonltrationibus abfolui 
poflunt. 

Idem dico de ijs,quae in primo , & tertio fequenti libro 
demonftrauimiis. Porro autem multa lemmata inftituto 
' prxeipuo neceflaria, & alia* addita inuentio fatis iucun- 
da centri grauicatis conoidis,& portionis concidis parabo- 
lici, & hyperholici,& frufti vtriurquc ne fecundus hic liber 
nimis longus confufus exiflcret, tertium requirebant. 
Quem quidem meorum (ludiorum autumnalium fru^lum 
Anni a partu Virginis IVIDCIII. cum SS. Clementis 
Pont. Max. au(5loritate ,& Petri eius Nepotis Cardinalis 
ampliflimi Aldobrandini iiiflli bene de me merentium Ma- 
thematicam fcientiam , & Philofophiam ciuilem in almo 
Vrbis Gymnafio profiterer, in eorum gratiam compofui, 
qui me centra grauitatis portionum fphaeroidis imperfe- 
Ai operis crimine condemnandum omittere nolebant ; cu- 
ius prouincix iuuante Deo, &mii*a Mathematicae ftudio- 
fis latisfaciendi voluntate , multas dillkultates ita fupe- 
raui,vtvno menfe| 0(flobri plus praeftiterim , quam a me 
requififlent . fiquidem quae defphaerae portionibus in hoc 
libro proprijs eius figurae rationibus , eadem in fequen- 
li aliis communibus cuilibet portioni fphaerae,&fpha:roi- 
dis tum lati ,tum oblongi abfcifTae vno , vel duobus planis 
«que inter fc diftantibus , & vtcumque in figuram inciden- 
tibus 
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dbus demonflraui>& temporis brcuitatem magna animi in«> 
tentionc coinpenfaui, quod facere non potiiifsem nifi iUij 
quos fupra nominaui meos patronos tranquillun\ otium 
mihi fua benignitate peperiflent > ego autem quoldam ad- 
'Uerlbs flatus vehementes in meam vtilitatem verte** 

. . re didiciisem , cuius rei monumentum flammz ^ 
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operis pofui, vt meus qualif. 
cumque hic labor vel ab 
inultis in me coUati 
bencHcij memo* 




riam pratfe- 
ferret. 
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DE CENTRO 

G'R A V I T A T I S 

SOLIDORVM 

LIBER T E R T I F S- 

TROPOSITfO r. 

I rcdta linea fe^Sa fuerit bifa- 
riam, & non bifanamj redan 
gulum partibus inaequalibus 
contentum aequale e(l redan 
gulo, quod bis Ht ex dimidiae 
fedac Tegmentis , vna cum 
quadrato non interraedij eo- 
rundem fegmentorum . 

A Sit 




DI 
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Sit rcdka linea A B fedla in pundlo C bifariam , & non 
bifariam in punfto D. Dico rc(aangulum A D B afqua- 
le eUc redbangulo B D C bis vna cum quadrato B D. 
Quoniam enim rcAangulum A D B, xquaJe eft duobm 
r^angulis^& cx BD» DC, &cx AC, BD, hoc eft c* 


C B, B D : fcd rc(5hingulum ex C B, B D, eft redlangu- 
lum ex B D, D C, vna cum quadrato B D; re(ftangulum 
igitur ex AD, DB, xquale eft duobus redangulis ex 
BD, DC, vna cum quadrato B D. Si igitur refta linea 
fedta fuerit bifariam , & non bifariam, &c, Q^od demon«» 
ftrandum erat. 

PROPOSITIO IL 

Si circulum) vel ellipHin dux rc<ftx linextati* 
gentes in terminis coniugatarum diametrorum, 
conueniant:& puntftum in quo conueniunt) 5e 
centrum 6gurx iungantur reda linea jquxcun* 
que hanc vn4 cum prxdidx figurx termino al- 
terutri diametrorum parallela fecuerit reda li- 
nea) ita ipfa fecabitur in duobus pundiS)Vtre- 
dangulum bis contentum fegmentis, quorum al- 
terum inter diametrum, & terminum figurx , al- 
terum inter figurx terminum & contingentem 
interijeitur ) vna cum huius quadrato» fitxquale 
quadrato reliqui Tegmenti inter diametrum, 6c 

" " cam 
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ctm quse tangentium concurfum,& centrum fi- 
gurxiungit intericda . 

Sit circulus, vel cllipfis ABCD, cuius diametri con- 
iugatae AC, B E D, & figuram tangentes B F, G F, con 
ueniant inpundo*F; (parallela: enim erunt vtraque alteri 
coniugatorum diametrorum:) & reda F E iungatur , & ex 
quolibet pundo G, in reda B E ducatur ipfi A C paral- 
* lelaGLKH, Dico redangulum GKH bis vna cum 
quadrato KH a:quale efle quadrato G L. Quoniam 
enim redangulum B G D xquale eft redangulo B G £ 


bis vna cum quadrato BG; & redangulum BED, eft 
auadratum B E , erit vt redangulum BED, ad re- 
«angulum B G D , ita quadratum B E , ad redangu- 
lum B G E bis, vna cum quadrato B G ; fed vt redangu- 
lum B E D, ad redangulum B G D, ita eft quadratum E C, 
hoc eft quadratum G H ad quadratum G K, ex primo 
conicorum, vt igitur eft quadratum BE ad redangulum 
BGE bis, vna cum quadrato BG, ita erit quadratum 
GH ad quadratum GK. Rurfusquiaeft vtBEadEG, 
itaBF adGL, propterfimiJitudinem triangulorum; erit 
vt quadratum B E ad quadratum E G, ita quadratum 



A 2 


BF 
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BF hoc cft quadratum GH ad quadratum Gh: & per 
conuerfionem rationis, vt quadratum BE ad re^langu- 
lum BGE bis,vnacum quadrato BG, ira quadratum 
GH adredtanguIumGLH bis, vna cum quadrato L H: 
fcd vt quadratum B E ad redangulum E Ci B bis , vna 
cum quadrato BG, ita erat quadratum’G H ad quadra- 
tum GK; vt igitur quadratum GH ad quadratum GK, 



ita erit idem quadratum G H ad re<JkanguIum G L H bis, 
vna cum quadrato L H : quadratum igitur G K arquale_j 
erit reiiangulo G L H bis, vna cum quadrato L HjJemptis 
igitur ab eodem quadrato GH a:qualibus quadrato G K, 
& rc(flangulo G L H bis , vna cum quadrato L H , erit 
rc^langulum G K H, bis vna cum quadrato K H xqualc 
quadrato GL. Quod demonllranduin erat, 

{ 

TROTOSITIO II/. 

Per data duo puncta in duabus redtis lineis da- 
tum angulum continentibus , in carum plano pa- 
rabola tranfibit > cuius vertex fit aflignatum pra?- 
dicloruni pun^orum > in quo altera linea parabo- 
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Jam contingat) alicra inaltero fccct diametro a:- 
quidiilanS . 

Sint data duo puniJla A, C, in duabus reftis lincirda- 
tum angulum ABC continentibus , fic autem aflignatum 
pundumC. Dico per punda A, C, parabolam tranfi- 
rc,itavt ipfam linea AC contingat in C pundto , altera 
autem AB feca in pundo A, diametro parabolx tequi- 
dillans. Completo enim parallelogrammo B D, ad rc- 
ftam C D applicetur re^kangulum aequale quadrato A D , 
faciens latitudinem E . Quoniam igitur in plano B D 
parabola inucniri poteft,cu- 
ius fit vertex C, diameter 
G D, ita vt qua;dam ex fc-. 
ftione ad diametrum C D 
applicata in dato angulo A ’ 

BC, ideft ADC, qualis 
eft redta A D, pollit redtan- 
gulum ex CD> & E, ex 
primo conicorum elemcn» 
to i fit ea fedtio parabola_> 

AC; aflTignatum eft autem pundtum C; per pundla igi- 
tur A, C parabola A C tranfibit, cuius vertex eft alll- 
gnatum pundium C. Et quoniam qua? ex vertice redla 
CB eft applicata? D A parallela, fedlionem A C inpun- 
dio C continget; eft autem AB diametro CD a?q*uidi- 
diftans, ac proinde parabolam fccabit in pundto A . Ma- 
nifcftuin eft igitur propofitum, 

5 : rPROFOSIT 10 /K 

Si redla linea parabolam contingat, omnes r<s 
(Saline* ex fcClionead contingentem applicat* 

diamc- 



% 
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diametro fe(^ionis parallela: inter fc funt longi- 
tudine, vt inter applicatas & conta(ftum , vel ver- 
ticem interiedac inter fe potentia. ProducUsau- 
tem didis applicatiS) erunt inter fedionem & ba- 
iim interiedx inter fe longitudine > vt in circulo, 
Tcl cllipfe ad diametrum ordinatim applicata:, fe- 
cantesque illam in eafdem rationes , in quas alia: 
pra:dida:applicatsfecant bailm parabolx', inter 
iepotentia. 


Sit fedio parabola ABC, cuius vertex B , diameter 
B D: &reda quadam B E fcdionem contingente in pun- 
do B, fint quotcumque redx linea: ex fedione ordinatim 
ad B E contingentem applicata diametro B D fedionis 
paraUelae F G, K H, qi^us produdis iint ad^ baiim fe- 


dionis applicata: G N, K O. Et expofito primum circu- 
lOjPQ^RS, cuius diametri ad redos inter fe angulos fine 
Q^, PRj feda autem QT in pundis V, X, ineat- 
dem rationes, in quas feda A D in pundis N, O, 

fumpto ordine a pundis D, T , vt fit DO ad ON, 

vteft 
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vtcftTV adVX: &vtON ad NA, ita VX ad XQ^ 
applicentur ad fcmidiametrumQT rcftseZV, XY dia- 
metro PR .xquidi/lantes. Dico ellc HK ad F C lon- 
gitudine, vt F B ad B H potentia;& K O ad G N longi- 
tudine,vtZY adYX potentia. lungantur enim K L, 
G M, bafi A C paralleJx . Qnoniam igitur eft vt M B 
ad B L longitudine , ita Ci M ad K L potentia ; fed M B 
cftjequalisipfi F G, &BL ipli K H, & BF ipfi GM, & 
B H ipfi K L in parallelogranimis B G , B K ; vt igitur 
F G ad K H longitudine , ita erit B H ad B F potentia; 
fimiliter quotcumque plures eflentapplicatjeidemoften- 
deremus. Rurfus,quoniam eft vt E A, hoc eft F N ad F G, 
ita quadratum E B ad B F quadratum , hoc eft quadra- 
tum 'A D ad quadratum D N, hoc eft ita quadratum QT, 
hoc eft quadratum TY, hoc eft duo quadrata TX, XY, 
ad quadratum T X; erit per conuerfionem rationis,vt F N, 
hoc eft B D ad GN, ita duo quadrata TX, X T fimul, 
hoc eft quadratum T Y, hoc eft quadratum TP, ad qua- 
dratum X Y , Similiter oftenderemus efle vt B D ad 
OK, ita quadratum PT ad quadratum VZ, Conuer- 
tendo igitur erit vt O K ad B D, ita quadratum X Y ad 
P T quadratum ; & cx aequali vt O K ad G N, ita qua-, 
dratum VZ ad quadratum XY. Sunt igitur tres reCtx 
lineae BD, OK, GN, inter fe longitudine , vt in circu- 
lo PQSR totidem PT, ZV, XY inter fe potentia-. , 
prout inter fe relpondent , Idem autem fimiliter often- 
deremus de quotcumque aliis in circulo , & feiHone para- 
bola vt praedidkae applicatis multitudine aequalibus . In 
cUipfe autem, du6tis diametris quibufuis coniugatis, 8c 
totidem quot in circulo ad vnam femidiametrum re<ftis li- 
neis ordinarim applicatis fecundum pundla fc^iionum eiuf» 
dem diametri in cafdem pr*di(ftas rationes , eodemque or- 
dine; quoniam ex xxi primi conicorum ftathn apparet re- 
flanuD linearum ita vt diximus in circulo, & cllipfe appli- 
catarum 
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catarum quadrata efle inter fe in eadem proportione>erunt 
pra:di(flj: inter fc(5lionem parabolam, & baiim interiediae 
inter fe longitudine, vt in cllipfc ad diametrum fimiliter 
vt d:ximus applicatas inter fe potentia. Manifefluni elt 
igitur propofitum. 

PROPOSITIO F. 

Omnis figurae circa axim in alteram partem 
deficientis , cuius fupcrficies , excepta bafe fit tor 
ta interius concaua bafim habentis circulum > vel 
ellipfim; quaelibet tres fetSiones bafi parallelae 
aequalia axis fegmenta intercipientes, ita fe ha- 
bent, vt minor fit proportio minimae ad mediam, 
quam mediae ad maximam . 

Sit figura ABC circa axem B D in alteram partem de- 
ficiens , qualem diximus : & pofitis in axe B D tribus qui- 
buslibet pun^Hs 
F, E, L, xqualia 
axis fegmenta in- 
tercipientibus, m 
celligatur folidu 
ABC fc(flum per 
ca pundla planis 
buiDufda bafi cir 
culo, vel ellipfi, 
circa.# A C pa- ^ 
rallelis; quare fe- 
^iones erunt cir- 
culi, vel ellipfes fimiles bafi,per definitionem,quarum dia- 
metri eiufdem rationis in eodem plano per axim fint IK. 

GH, 
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G H, M N, Dico folidi ABC fcAionum, minorem eflc 
proportionem , ipfius I K ad G H, quam G H ad M N. 
lundtis enim M R S , K S N ; quoniam tres te6kx I K, 
RS, MN, fefc aequaliter excedunt in trapezio KM; mi- 
nor erit proportio I K ad R S, quam R S ad M N: fed cir 
culi , & fimiles ellipfes duplicatam habent inter fe propor- 
tionem diametrorum ciufdem rationis ; trium igitur prae- 
dirarum folidi ABC fer ionum minor erit proportio I K 
ad RS quamRS ad MN; fed maior eft proportio circu- 
li) vel ellipfls G H ad circulum) vel ellipfim MN) quam 
circuli) vel ellipfis RS) ad circulum) vel ellipfim MNj 
inulto ergo minor proportio erit circuli) vel ellipfis IK ad 
circulum)Vel ellipfim R S)quam circuli)Vel ellipfis G H ad 
circulum) vel eliipfim MN: fed minor eft proportio cir- 
culi vel ellipfis iK ad circulum) vel ellipfim GH) quam 
ciufdem circuli) vel ellipfis IK ad circulum) vel ellipfim 
RSj multo ergo minor proportio erit circuli, vel ellipfis 
I K ad circulum , vel ellipfim G H quam circuli, vel cllip- 
fis G H ad circulum , vel ellipfim M N . Quod deraoiw 
ftrandum erat. 

TROPOSITIO VI, " 

Sifphaeroidcs fecetur plano vtcumque praeter 
qudm ad axem» circa quem (phaeroides delcribi- 
tur eredlo nam tunc circulus fit.fedio ellipfis erit: 
fimilis autem ipfi alia quacumque feclio fphac- 
toidis eidem parallela tearumque omnes diame- 
tri quae eiufdem funt rationis erunt in eodem pla- 
no per axem. 

Exeant haec demonftrata ab Archimede in fuo de fphx- 
roidibuS)dc conoidibus. 


B 


PRO. 
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PROPOSITIO VI L • 

Si conoides parabolicym 9 vel hyperboHcum 
fccetur plano vtcumque ad axim inclinato^dlio 
ellipHs eritrlimilis autem ipH alia qua^cumque 
fc(^io conoidis eidem parallela :eruntque earum 
omnes diametri, quae eiufdemfunt rationis in eo- 
dem planoper axem. 

Manifella funt hxc ex ijs,qux Federicus Cotnmandinui 
demon ftrauit de fedlionibus horum folldorum>in fuis com- 
mentariis in eundem Archimedis librum de fphjcroidibu^ 
& conoidibus : quemadmodum & (phxroidis , & conoi- 
dis vcriurquefe^oncmfadbjn a plano ad aximeredtoef* 
fe circulum. 

PROPOSITIO VIII. 

Super datam elliplim» circa datam re(^am line- 
am ab cius centro elcuatam tanquam axem, coni, 
& cylindri portionem inucnirc . Datoque Iphae- 
roidi, & conoidi, vel conoidis j Iphaeroidifvc por-' 
tioni circa datum axem (pha:roidis,vel cuiuslibet 
di(ftarum portionum , cylindrus vel cylindri por« 
tiocircumfcriptacfle poteft;vel comprehendere 
inter eadem plana parallel a , ita vt eius bafis fit fi- 
milis bafi, vel bafibuscomprchcnratportionisjVcK 
frulH, fi de conoidibus fit Termo: & diamctri>quae 
ciufdem funt rationis i cenuo ^fariam fini 

in eadem rc^a linea. 

Maal* 
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Manifcfta Item funt hatc omnia, ex ijs, quje in eodem li- 
bro de fphsroidibus^ & conoidibus demonllrac Archi- 
aaedes * 

. • 

PROPOSITIO IX. 

Omnis frufti pyramidis triangulam bafim ha- 
bentis ad prittina , cuius bafis cft maior bafis fru- 
fti ) tc eadem altitudo, cam habet proportionem, 
quamrcdangulum contentum duobus lateribus 
homologis bafium oppofitarum ,vni cum tertia 
parte quadrati differentiae dirorum laterum, ad 
maioris lateris quadratum. Ad pyramidem autem, 
cuius bafis eft maior bafis frufti , & eadem altitu- 
do ,vtpracdi<ftum re(ftangulum,vnacumprxdi(fti 
quadrati tertia partc,ad tertiam partem quadrati 
maioris lateris. 

Sit pyramidis triangulam bafim habentis ihiftum A B 
CD EF: laterum autem homo- 
logorum A B, D E, triangulorum 
iimilium oppofitorum A B C, D 
E F, fit difierentia D G: & eiuf« 
dem altitudinis fruftofit prifma_* 

DEFCHK: & pyramis intelli- 
gatur ADEF. Dico fruftum 
' B D F ad prifma H K F, effe vt 
re^kangulum D E G vna cum ter- 
tia parte quadrati D G. Ad qua- 
dratum DE: ad pyramidem au- 
tem ADEF, vt pracdi(ftu redan- 
gulum D E G, vni cum tertia parte quadrati D G, ad tcr- 

B % tiam 
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tiam partem quadrati DE, AbfcifsiscnimafqualibusEL 
ipfi B C, & F M ipfi A C,& E G, ipfi A B, conftituantur 
prifmataABCLEG, AGMFCL, ANHDGM, & 
j^ramis A D G M, & iungatur M L. Quoniam igitur ob pa- 
rallelas E F, G M, & D F, G L, fimilia inter fc funt trian- 
gula DE F,DGM, EGL, duplicatam inter fe habebunt 
laterum homologorum DE, DG, GE, proportioneni» 
hoc eft eandem,quae totidem eft quadratorum ex ipfis D E, 
D G, G E, prout inter fe relpondent : vt igitur D G qua- 
dratum ad quadratum D E , ita cll triangulum D G M 
ad triangulum DEF: eademque ratione vc quadratum 
GE ad DE quadratum,ita trian 
gulum £ G L ad triangulum D 
E F; & vt prima cum quinta ad 
fecundam, ita tertia cumfextaad 
quartam: videlicet, vt duo qua- 
drata D G, G E, ad quadratum 
DE, ita duo triangula DGM, 

E G L, ad triangulum D E F, & 
conuertendo,& per conuerfionem 
rationis, vt quadratum DE ad 
refbangulum D G E bi$, ita trian- 
gulum DEF, ad parallelogram- 
mum G F: & conuertendo, vc rcflangulum D G E bis,ad 
quadratum D E, ita G F parallclogrammum ad triangu- 
lum DEF: & antecedentium dimidia , vt re^langulum 
D G E ad quadratum DE, ita triangulum G M L ad 
triangulum D E Fi hoc eft prifma, cuius bafis triangulum 
G L M, altitudo eadem priimati H X F ad prifma H K F. 

Rurfus, quoniam eft vt quadratum E G ad quadratum 
ED, ita triangulum EGL ad triangulum DEF» erit fi- 
militer vt quadratum E G ad quadratum E D, ita prifma 
B G L ad prifma H K F: fed vt redlangulum D G E ad 
quadratum D E» ita prihua erac»cuius bafts triangulum G 
^ LMal- 



V 


Liberi er tm, fs 

L M altitudo autem eadem prifmati H K F, hoc eft prifma 
A C G L F M illi aequale per vltimam x i .clem. ad prifma 
H K F; vt igitur prima cum quinta , redlangulum D C E 
vnacum quadrato^ G, hoc eft redlangulum DEG, ad 
fecundam quadratum DE, ita erit tertia cumfexta,duo 
prifmataBGL, ACGLFM, ad quartam prifma H K F, 
Praeterea quoniam vt quadratum D G ad quadratum 
D E, ita erat triangulum D G M ad triangulum D E F:led 
vt triangulum D G M ad triangulum D E F, ita eft prifma, 
H G M , ad prifma H K F : & tenix antecedentium par- 
tes, videlicet, vt tertia pars quadrati DG, ad quadra- 
tum DE, ita pyramis A D G M ad prifma H K F ; fcd 
vtredhuigulumDEG ad DE quadratum, ita erant duo 
prifmata BGL, ACGLFM, ad prifma H K F; vt igi- 
tur prima cum quinta, redlangulum DEG vna cum ter- 
tia parte D G quadrati, ad quadratum G D fecundam, 
ita erit tertia cum fexta,duo prifmata BGL, ACGLFM 
vna cum pyramide A D G M, hoc eft integrum fruftum 
A B C D E F ad prifma H K F quartam . Ex hoc patet fe- 
cunda pars propofiti . Quoniam enim eft vt re^tangulum 
DEG, vna cum tertia parte quadrati DG, ad quadra- 
tum D E, ita fruftum A B G D E F ad prifma H K F; vt 
autem quadratum D E, ad tertiam fui partem , ita eft prif- 
ma HKF ad pyramidem , cuius bafts triangulum DE F, 
altitudo eadem prifmati HKF; erit ex xquali vt re- 
fiangulum DEG vna cum tertia parte quadrati D G 
ad tertiam partem quadrati D E, ita fruftum A B C D E F, 
ad pyramidem fl compleatur A D £ F . Manifeftum eft 
igitur propofttuiQ. 
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Hinc manifcftum cftcadem«denionftrationtf^ 
qua vtimurad propofitioncm xxxvi. primi li- 
bri j fruftum cuiuslibet pyramidis bafim habentis 
pluribus quim tribus lateribus contentam, ad prif 
majlcu pyramidem, cuius bafis eft eadem quae ma- 
ior bafisfrufti,& eadem altitudo; & reliquum ip- 
iiusprifmatis dempto frufto, ad ipfiimprifma,ea$ 
habere rationes , quae a bafium frufti oppofitarum 
homologis lateribus corumque differentia deri* 
liantur eo modo^quo in praecedenti theoremate 
dicebamus. 

PROPOSITIO 

Omne fruftum coni,vel portionis conic*, ad cy 
lindrum,vel cylindri portionem, cuius bafiseft ea 
dem, quae maior bafis frufti, & eadem altitudo, 
eam habet proportionem, quam redangulum con 
tentum bafium diametris eiufdem rationis’, vni 
cum tertia parte quadrati differentia: earumdem 
di ametrorum,ad maioris bafis quadratum . Ad 
conum autem, vel coni portionem , cuius bafis eft 
eadem, quae maior bafis frufti, & eadem altitudoj 
vtpraedi(ftumreiftangulum,vnacum praedidi qua 
drati tertiaparte, ad tertiam partem quadrati cx 
diametro maioris bafis. Praedi<fti autem cylindri. 
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vcl portionis cylindricae rcfiduum' dempto fruftoj ^3^, 
ad totum cylindrum , vcl cylindri portionem j vt 
reclangulum contentum diametro minoris bads 
frufti differentia diametri maioris, vn^ cum 
duabus tertiis quadrati differentiae , ad quadra* 
tum diametri maioris bafis. 

Sit conijvel cius portionis fruftum A B C D, cuius bafes 
oppofitae,circu]ivelfimilesellipfes, quarum diametri mi- 
noris bafis A B cuius centrum E : maioris autem C D, 

& fuper bafim circulum , vel ellipfim C D flet cylindrus, • 
vcl portio cylindrica CG comprehendens fruftum AB 
CD, eiufdemque altitudinis cum ipfo,& conus, vcl co- 
ni portio E C D. quo autem A C diameter fuperat dia- 
metrum A B, qux differentia di- 
citur, fit DF. Dico frudum AD 
ad cylindrum, vcl portionem cy- 
lindricam C G, cfle vt rc^kangu- 
lum D C F vna cum tenia parte 
quadrati D F, ad quadratum C D. 

Ad conum autem vel coni portio- 
nem E C D, vt reftangulum DCF, 
vna cum tertia parte quadrati D F, 
ad tertiam partem quadrati C D. 

Cylindri autem', vcl cylindri por- 
tionis CG refiduum dempto fi:u- 
fto A D, ad cylindrum , vcl portionem cylindricam C 
vtredlanguluni C F D vna cum duabus tertiis quadrati 
F D, ad quadratum C D. Cono enim, vel portioni coni- 
car, cuius fhiflum A D, & cylindro , vcl portioni cylindri- 
ca, cuius bafis efl circulus , vel ellipfls CD, altitudo au- 
tem eadem completo cono , vel portioni conicx iam di(d^ 

^ pyramis, huic prUmaioTcripta incclHgamur, quoruu) 

com- 
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communis bafis fit polygoruminfcriptum circulo quidem 
jequilaterum, & xquiangulura; in cllipfc autem, quod pro 
Archimede deferibit Commandinus ,ita vt & a cylindro, 
vel cylindri portione prifma, & a cono, vel coni portione.-» 
pyramis deficiat minori fpacio quantacumque ma^tudi- 
ne propofita : quo modo autem in portione cylindrica , vel 
conica hoc fieri poflit , eadem qux de cono atque cylindro 
Euclides in duodecimo docuit manifeftant . Ablcifiione 
igitur fadla frufti A D, & cy Undri,vcl portionis cylindricas 
CG, abfeiffa fimul erunt frufium pyramidis imcriptuni 
firufto A D, & prifma inferiptum cy lindro,veI portioni cy- 
lindricae C G, eiufdem altitudinis inter fe , & duobus prae- 
dicis folidis AD, C G, deficien 
tia vnum a frufto, alterum a cy- 
lindro , vel portione cylindrica 
multo minori fpacio magnitudine 
propofita: feCiones autem prifma 
tis,& pyramidis erunt polygona 
circulis, vel ellipfibus ipfi CD op 
politis & fimilibus inferipta in- 
ter fefimilia, vt multi oftendunt. 
erunt etiam fimilium polygono- 
rum circulis, vel ellipfibus nmili- 
bus , quae funt bafes oppofitae fru- 
fti AD, inferiptorum diametri eaedem AB, CD. Qjio* i 
riam igitur fimilium polygonorum circulis , & fimilibus 
ellipfibus inferiptorum latera homologa inter fe funt vc 
^ametri diCorum circulorum, vel ellipfium, eadem erit 
proportio inter duas diametros AB, C D, hoc eft F C, 
C D, quae inter duo quaelibet latera homologa polyga- 
norum circulis , vel ellipfibus fimilibus AB, CD in- 
Icriptorum . Sed pyramidis fiuftum frufto C B inferi- 
ptum ad prifma , cuius bafis eft maiorbafis fiufti pyrami- 
dis, eadem altitudo , foiido C G inferiptum , elt vt re- 

Can- 
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€langulum contentum lateribus homologis bafiumoppo* 
(itarum , vna cum tertia parte quadrati differentia», ad ma- 
ioris lateris quadratum; idem igitur fruftum pyramidis 
ad idem prinna,eric vc redlangulum D C F, vna cum 
tertia parte quadrati D F ad quadratum C D ; deficit 
autem vtrumque & pyramidis fruftum frufto C B inferi- 
ptum ab ipfo CB frufto, & prifma ipfi CG inferiptum 
ab ipfo C G, minori fpacio quantacumque propofira ma- 
gnitudine ; per tertiam igitur huius , erit vt reOlangulu m 
DCF vna cum tertia parte quadrati DF, adCD qua- 
dratum, ita ffuftum C B ad cylindrum, vel portionem 
cylindricam CG. Cum igitur conus , vel coni portio E 
C D fit pars tertia cylindri , vel portionis cylindricx C G, 
erit ex aequali , vt idem reftangulum DCF, vna cum ter- 
tia parte quadrati DF, ad tertiam paitem quadrati CD, 
ita fruftum B C, ad conum vel coni portionem E C D.Prat- 
terea,quia qua^atum C D aequale eft duobu^ quadratis 
exCF,FD, vna cum rctftangulo bis ex C F, F D: quorum 
redbingulo C F D,vna cum quadrato C F aequale eftredan 
gulum DCF; erit quadratum C D aquale redlangulo 
DCF vna cum quadrato D F; demptis igitur redangu- 
lo DCF, & tertia parte quadrati DF; quod remanet 
C D quadrati erit rcdlangulum C F D vna cum duabus 
tertiis quadrati D F. quoniam igitut cft conuertepdo vt 
quadratum CD ad redlangulum D C F, vna cum tertia 
parte quadrati D F, ita cylindris , vc^ portio cylindrica-» 
CG ad fruftum CB, erit per conuerfionem rationis, & 
conuertendojVtreflangulum CFD vna cum duabus ter- 
tiis DF quadrati, ad quadratum CD, ita reliquum cy- 
lindri, vel portionis cylindricae CG dempto frufto CB, 
ad cylindrum, vel portionem cylindricam. Manifeftum 
cfti^mrpropofitum. : ■ • i ’ 



PRO- 



cans fphaeram, vel fph2Eroides,feclensque feftionem circ£ 
lum,veiellipfim ABCD, fecabit,& (ecet praedidlas Ce* 
ftiones, circulos inquam, vel flmiles ellipfes parallelas,qua«i 
rum alterius centrum ponitur F . Faciatque fefliones re- 
paralias AFC> KGH: fimilicer^alipd quodlibei 
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PROTOSITIO XI: 

Si fphaera, vel {phjeroides fecctur duobus pla- 
nis parallelis vtcumque, neutro percccrumdudlo: 
quatdam autem ex centro re<51a linea tranfeatper 
centrum [alterutrius fec^ionum^per centrum re- 
liqua; tranfibit . 

Sit fphaera , 'vel fphaeroides fedhim duobus planis pa- 
rallelis vtcumque neutro per centrum dufto , quod fit E: 
per fe^lionum autem, quae funt circuli, vel fimiles el- 
lipfes*, alterutrius centrum F tranfiens redla E F B oc- 
currat reliquae fedlionis plano in pundto G . Dico reli- 
quae fe^ionis centrum eueG. Planum enim per OB fc^ 


Liher T ertiuit tp 

planum per B E fecans fphaeram, vel fph*roides faciat fc- 
ftionem circulum , vel elliplim , & in ea parallelas L F M, 
NGO, communes feftiones iam fz&x fcflionis fphsr» 
vel fpha-roidis cum circulis, vel ellipfibus inter fe paral- 
lelis quarumdiametri funt AC, KH. Quoniam igitur 
E eft centrum fpha:r2E,vcl fphaeroidis ; omnes in eo per 
pundum E, tranfeuntes rcd« linea: bifariam fecabuntur: 
fed idem E eft in fe<ftionc Iphaera: , vel fphaeroidis , circu- 
lo, vel ellipfe A B C D; omnes igitur in ipfa reftas lineas' 
bifariam fecabit pundlum E, & centrum erit circuli, 
vel cllipfis ABCD: quaedam igitur ex centro re£ta EB 
fecans parallelarum neutrius per centrum du(ftae alteram 
AC bifariam in circuli, vel ellipfis ALCM centro F, 
& reliquam in punfto G bifariam fecabit. Similiter 
oftendercmus redam N O fedam efse bifariam in pun- 
do G ; atque adeo circuli , vel ellipfis K N H O centrum 
clTc G. Reda igitur E, tranficns per centrum fedionis 
ALCM, tranfibit per centrum reliquae KNHO ipfi 
ALCM parallela:. Quqd demonftrandum erat. 

COROLLARIVM. 

/ 

Hinc manifeftum cft/i fphaera,vclfphaeroides 
(ccetur plano non per centrum:& reda linea fpha: 
rZ)Vel Iphacroidis ,& fadaelcdionis centra iun- 
gens ad fupcrficiem vtrinque producatur j talis 
axis fegmenta cfle axes portionum, earumtjuc 
vertices extrema didi axis,vt in figura theorema- 
tis funt punda B,D. 

' ' -.‘i 

• C »' ^Ro. 
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"PROPOSITIO XII. ‘ 

Si heraifphxrium, vclhcmiiphxroides vtcum- 
qucabfciflum: & cylindrus, ycl cylindri portio 
illi circumlcripta :& conus, vcl coni portio , cu- 
ius bafis cft eadem Iblido circumfcripto, hemi- 
/phajrium, vel hemilphxroidesad verticem con- 
tinges, & communis axisjfccentur vnoplano,ba(i 
hcmifphxrijjvelhcmiljjhajroidisparallelo: fuper 
fc(ilioncs autem pra?di(Si coni , vcl portionis coni- 
caf, & hemifphsrijjvel hemilphseroidis, circa hu- 
ius abfcilsa: portionis axem duo cylindri, vcl por- 
tiones cylindrica: conftiterintjreliquum cylindri 
vcl portionis cylindrica praedido plano abfcifsa:» 
dcpto eo cylindro duorupraedidorum,vcl portio- 
ne cylindrica j cuius bafis ctl fcdio hcmifpha:ri 
vel hemilphairoidis, aequale erit reliquo cylindro^ 
vcl portioni cylindricae, cuius bafis cft fcdioprjc- 
didi coni,vel portionis conicae. 

Eftohemifph«rium,vcIhcmifphaeroides ABC, cuIUt 
axisBp, bafis circulus, vel ellipfis, cuius diameter AC, 
Et folido ABC circumfcriptus cylindrus , vel portio cy- 
lindrica,cuius bafes oppofitx erunt circuli , vel fimiles ellL- 
pfes, quarum diametri ciuldem rationis ADC , EF, la- 
tera oppofita parallelogrammi per axem A F G C: & fu- 
per bafim, cuius diameter E F, circa axim B defcriptui 

efto conus, vel coni portio E D F. lam tria folida A B Q 
EDF, AC, lecentur plano folidi ABC bafi parallelo, 
quodfecabit,& (ccct vna figuras planas per axim B I> 

gibus * 
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tribus folidis communem, pofitas in eodem plano, qua? funt 
AF parallelogrammum, triangulum EDF, & femicir- 
culus , vel femi ellipfis A B C: & fint lectiones reftac G O, 
H N, K M: hae igitnr erunt diametri ciufdem rationis trium 
feifHonum , fcilicet circulorum, vel eilipHum fimilium,qui- 
bus erit commune centrum L, in quo nimirum axis B D 
tres didlas lineas GO, HN, KM, bifariam fecat. Vc 
igitur de folido A F diximus,lint circa axem B L, & liiper 
bafes circulos , vel ellipfes circa H N, K M cylindri , vel 
portiones cylindricae H P, K qui vna cum portione 
cylindr ica,vel cylindro G F ipfa fe^ione fefto, erunt inter 
eadem plana paral- 
lela per E F , G O. ^ 

Dico trium cylin- 
drorum, vel cylin- 
dri portionum G F, G 
H P, K reliquu 
iplius G F dempto 
HP, ipfi KQ^efsc 
aequale. Quoniam 
enim cylindri, & cy- 
lindri portiones eiufdem altitudinis inter fc funt vt ba- 
fes, circuli autem ,& fimiles- ellipfes j inter fe,vt qus i 
diametris eiufdem rationis fiunt quadrata 5 ex Archime- 
de, hoc eft vt earum quartae partes, qux a lemidiame- 
tris quadrata deferibuntur ; erit vt quadratum L O ad 
quadratum L N , ita cylindrus , vel portio cylindrica-# 
GF ad cylindrum, vel portionem cylindricam PH: & 
diuidendo , vt redkangulum L N O bis vna cum quadra- 
to N O, ad quadratum L N, ita reliquum cylindri , vel 
portionis cylindricx GF, dempto ipfo PH, ad ipfum 
P H; fed vt quadratum L N ad quadratum L M , ita eft 
vt fupr a, cylindrus, vel portio cylindrica HP ad cylin- 
dr^, ycl portionem cylindr icam KQ^ ex xquali igitur, 

erit 
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critvt rediangulum LNO bis,vna cum quadrato KO, 



Cylindri, vel portionis cylindricae hcmifphae- 
rio, vel hemifphscroidi circumferiptae reliquum 
dempto hemifphaerio, vel hemilphaeroide, aequa- 
le eft cono, vel portioni conicae eandem bafim hc- 
mi(phaerio,vel hemilphaeroidi ,& eandem altitu- 
dinem habenti. 

Efto hemifphaerio , vel hemifphacroidi ABC, cu- 
ius axis B D, bafis circulus , vel ellipfis circa diametrum 
ADC, circumferiptus cylindrus, vel cylindrica portio 
A E, circa communem fcilicet axim B D. conus autem, 
vel coni portio circa axim B D, bafim habens commu- 
nem folido ABC, intelligatur . Dico reliquum folidi 
A E, dempto hemifphaerio, vel hemifphaBroide ABC ae- 
quale 
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qu ale efse cono, vcl portioni conica. Nam circa axim j? 

B D, & fuper bafim circulum , vcl ellipfim , cuius diame- 
ter R E, flmilem & oppofitam ei , qua? cii ca A C , defcri- 
batur conus, vcl coni portio RDE. Deinde axe B D bi- 
feriam le^lo,&finguliseius partibus rurfus bifariam, vt 
partes axis B D omnes fine aequales, per punfta fcilio- 
num, quotquot erunt, totidem plana parallela fteent vna 
cum folido A E duas ipfius partes , folida A B C, R D E, 

Omnes igitur £i€tx feiUones , vel erunt circuli, vcl fimiles 
cllipfes ei, qua? eR circa AC, atque adeo inter fe fi miles: 
talium autem fedtiones communes cum A £ pacallelo* 



i^ammo per axim , erunt redae linea», ternae in lingua 
lis planis fecantibus , & in eadem reda linea j vt in proxi-^ 
xna ipfi RE, funtFL, G)J, KM, qux quidem erunt* 
trium circulorum,vel limilium ellipfium diametri ciufdcm 
rarionis bafium trium (olidorum , cylindri fcilicet,vel por- 
. donis cylindrica FL, frufh GL, & portionis K B M, hc 
inifphaerij,vel hemifpliJEroidis ABC. Itaque circa axem 
B H cylindri , vel portionis cylindricje F E, & fuper baJ 
fes circulos, vel ellipfes circa_. GN, KM, deferibantur 
cylindri, vel cylindri portiones G P, K Q,.qui par- 
tes erunt totius cylindri, vcl portionis cylindricae F£:’ ‘ 
Idem fiat eirea reliquas axis partes BD tamquam axes; 

fuper 
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fuper reliquas fedHoncs ternas in fingulis pra»didis planis 
fccantibus . Hac ratione habebimus iam duas figuras 
compofitas ex cylindris, vel cylindri portionibus altitudi- 
ne, & multitudine arqualibus, alteram cono, vel portioni 
conica: R D E infcriptain , alteram hemifpha:rio , vel hc- 
inilphiroidi ABC circumferiptam : quod ita fadum ef- 
fe intelligatur , quemadmodum in primo libro fieri pofsc 
dcmonftrauimus , vt figura' cono R D E inferipta ab cq 
deficiat, hemifpha:rio autem, vel hemifphatroidi ABC 
circumferipta ipfum excedat minori fpacio magnitudine 
propofita quantacumque illa fit. Reliquo itaque cylin- 



drijVcl portionis cylindricae A E dempto hemi/pha:rio,Ycl 
Icmifphaeroide ABC figura qua:dam inferipta relinque- 
nt ex cylindrisjvel portionis cylindrica: refiduis aequalium 
altitudinum, demptis ijs,ex quibus conflat figura hemir 
iphaerio , vel hemifpha:roidi AB C circumfcripta,exccptd 
infimo cylindro, vel portioneeylindrica AS. Etquor^ 
niam(excepto excefsu , quo fbliaum A S excedit fui par*» 
tem portionem quandam hemirph3crij,vel hemifphaeroi^ 
A B, C)quo fpacio figura hemifpnaerio, vel heniifphaeroidi 
ABC circumferipta fuperat ipfum hemifphaerium, vel I^e 
mifphaeroides,eodem figura prxdido refiduo inferipta de- 
ficit 'a refiduo deficiet ab eodem minori differentia quim 

iit ma- 
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fit magnitudo propofica_» . His ita ex pofitis,quoniam cx 
praecedenti, reliquum cylindri, vel portionis cylindrica: 
FE dempto cylindro, vel portione cylindrica K a:- 
quale eft cylindro , yel portioni cylindric» G P: eadem- 
que ratione fingula cylindrorum , vel cylindri portionum 
rendua,quae funt in reliqua figura cylindri, vel portionis 
cylindrica: A E , dempto hemifpha:rio , vel hcmifphaeroi- 
de A B C, xqualia erunt fingulis cylindris , vel cylindri 
portionibus, qux funt in cono, vel portione conica R DE, 
(T bina fumantur inter eadem plana.parallela , vel circa 
«undem axem; tota igitur figura inferipta psxdifto refiduo, 
totifigura’ inferiptx cono, vel portioni conicx RDE x- 
qualis erit: deficit autem vtraque figura inferipta i fibi 
circumferipta minori fpacio quantacumque magnitudine 
propofita ; per tertiam igitur huius, reliquum cylindri, vel 
portionis cylindricae A E, dempto hemifphxrin , vel he- 
mifphxroide ABC, xqualc eft cono , vel portioni coni- 
cx RDE, hoccftipfi ABC. Quod erat demonftrandum. 

PROTOSITIO XIV, 

• Sihemi(phaerium,vcl hemifphxroides,&cylin 
drus , vel portiocylindrica ipfi circumferipta , & 
conus, vel coni portio, cuius eft ide axis portioni, 
bafisautemqu; opponitur communi bafi duorum 
prxdidorum fblidorum, vn^ fecentur duobus 
planis bafl parallelis ^portiones rcliqux figurs 
cx cylindro, vel cylindri portione hcmifphxrio, 
vel hcmifphxroidi circumferipta dempto hemi- 
(phxrio, vel hemifphatroide , qux a duobus prae» 
didis planis fecantibu^ fiunt, squales funt fin* 

D gulx 
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gulxfingulis pracdi(fli coni , vel conica portionis 
partibus Huc fruQis inter eadeM plana parallela 
rcfpondentibus . 

Efto hcmifphxrium , vcl hcmifpharroidcs ABC, cu« 
ius axis B D, bafis circulus, vcl cllipfis , cuius diamc» 
ter A D C. folido autem ABC circumferiptus cylindrum 
vcl portio cylindrica A X E C : & conus , vcl coni portio 
fit XDE, cuius vertex D, bafis circulus , vcl ellipfis cir- 
ca XBE ballfolidi A E, vcl ABC, pnrdiftx oppofita, 
fedo autem folido A E, atq^uc vna cum ipfo eius partibuS|^' 
folidis ABC, XD 
£, duobus planis ba 
fi folidi A E , vel 
ABC, atque ideo 
inter fc quoque pa- 
rallelis , inteiligan- 
cur trium folidorum 
portiones temx in- 
ter eadem plana pa- 
rallela : videlicet in- 
ter duo per X E,. 

F N, hemilpharij, vel hemifphasroidis minor portio H B Lr 
& reliquum cylindri , vcl portionis cylindrica; FE dem- 
pta portione H B L: & doni, vcl conicae portionis fruftum 
XGME. fimiliter inter duo plana per FN, OV folidi 
ABC portioPHLT, eaque ablata reliquum folidi O N, 
& fruftum G Q_S M . Denique folidi ABC portio A P 
T C , eaque ablata , reliquum folidi A V , & conus , vel 
coni portio QJ) S . Dico reliquum folidi F E, dempto 
H B L efle aequale frufto X G M E: & reliquum folidi O N 
dempto P H L T , aequale frufto G QS M : & reliquum, 
folidi A V dempto folido APTC aequalcfolidoC^S.. 
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Quoniam enim vt fupra oftendimus , reliquum folidi A E, 
dempto folido ABC «qu ale efse Iblido X D E, fimili- 
tcr oftenfum remanet, tam reliquum folidi A N , dempto 
folido AHL‘C, aequale cfse folido GDM, quam reli- 
quum folidi A V dempto Iblido A P T C aequale folido 
QD S; erit demptis aequalibus , tam reliquum folidi F E, 
dempto folido H B L , aequale folido X G M E ; quam 
reliquum folidi O N, dempto folido P H L T aequale fo- 
lido G QS M. At reliquum folidi A V dempto foli- 
do A P T(^ folido QP S aequale erit. Manifeflum efl 
igitur propofitum- 

/ 

PROPOSITIO XF. 

* 

Hemifphaeriunijvel hemifphaeroidcsfiibrefqui 
alterum eft cylindri,* vel portionis cylindrica ipfi . 
circumfcripta, 

Efto hemifphaerium , vel hemifphaeroides ABC, 
ipfique circumfcriptus cylindrus^ vel portio cylindri- 
ca A E , circa eundem Idlicet axem B D, & fuper ean- 
dem bafim circulum, 
vel ellipfim, circa A C: 
nam hac ratione bafis 
oppofita folidum A BC 
tanget ad verticem B. 

Dico hemifphxriu , vel 
hemifphaeroides ABC 
efse cylindrf, vel ponio 
nis cylindricx A E fub 
Tefquialterum Nam 
;circa axem B D , fuper praedidkam bafem circa A C, cflo 
; defcriptus conus, vel coni portio ABC. Quoniam igitur 

D 2 cylin,- 


:r e 
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cylindri, vel portionis cylindrica; A E reliquum dempos 
hemifphjerio , vel hemilpha;roide ABC a;quale eft cono» 
vel portioni conica; A B C; & cylindrus , vel portio cy lio* 
dricaAE tripla eft co- 
ni, vel portionis conica; 

ABC; triplus itidem 
erit cyEndrus, vel c ylin 
drica portio A E didbi 
reftdui dempto licmi- 
fphaerio , vel hemifphac- 
roidc A B C; ac propte- 
rea hemilphaTij, vel he- 
mifpharroidis ABC 
fefquialter, hoc eft hemifpha;rium , velhemifphaeroide* 
ABC cylindri, vel portionis cylindrica; A E fubfelquiaW 
teoim . Quod erat deraonftrandum • 

rPRO^OSIT IO XVI. 

Omnis minor portio rphxrar>vcl fpbaeroidis ad 
cylindrum) vel cylindri portionem» cuius baiis 
aequaliscft circulo maximo » vel aequalis » & ftmU 
liscllipH per centrum bad portionis parallelae 9 
& eadem altitudo portioni j eam habet proportio» 
nem j quam recftangulum contentum fphacrae , vel 
fphaeroidisdimidij axis axi portionis congruen- 
tis i js,q uae a centro bads portionis dimt /egmetis, 
vni cum duobus tertiis quadrati axis portionis^ad 
ipha;r£e,vel Iphxroidis dimidij axis quadratum* 

Sit nunor portio ABC, iphaera;,veirpha;roidis,cuiuf 
centrum D« axi$ autem axi portionis congruens B E D R: 

& cy- 
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& cylindrus, vel portio cylindrica FG abfcifsavna cum 
portione A B C cx cylindro , vel portione cylindrica N O 
circumfcripta hemifphserio , vel hemifphjeroidi* N B O , 
cuius bafis circa diametrum N O, fit bafi portionis ABC 
parallela: qua ratione bafis praedioli folidi FG, erit vel cir 
culusjvelcllipfisarqualis circulo maximo, vel fimilis, & 
xqualis ellipfi circa N O, portionis ABC bafi paralle- 
lae. Dico portionem ABC ad cylindrum, vel portio- 
nem cylindricam F G, efsc vt reftangulum B E D , vna 
cum duabus tertiis qua- 
drati EB ad quadratum 
BD. Elio enim conus, 
vel coni portio H D G , 
cuius- frufium H K L G 
prxdi^o plano abreifium: 

& omnino fint circulorQ, 
vel ellipfium fimilium dia 
metri eiufdem rationis cQ 
No, vtadxii huius, in 
cade re(5la linea tres F M, 

A C, K L, fc^lx omnes bi 
fariam in cdmuni cetro E, 

& H B G, in eodem plano per axem. Quoniam igitur ex fir* 
perioribus,reliquum folidi F G, dempto ABC, xquale eft 
fiiifio H K L G ; erit eiufdem folidi F G reliquum ABC 
«quale reliquo folidi F G, dempto H K L G: fe<f hoc reli- 
quum dempto H K L G, fupra ofiendimus efse ad folidum 
F G, vt redangulum cx K L , & differentia H G , vna 
cum duabus teniis quadrati differentiae , ad quadratum 
G H: & vt H G ad K L, ita cft B D ad D E, propter fimi- 
litudincm triangulorum j vt igitur eft redangulum B E D, 
^ vna cum duabus tertiis quadrati BE, ad quadratum B D, 
ita erit portio ABC, ad cy lindrum , vel portionem cylin^ 
^ic^ F G. Quod dcmonftraiidum erat . 
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' ^ROPOSIT 10 XVII. ’ 

O mnis portio fph^rae ,vel fphacroidisabrcifla 
duobus planis parallelis, alteroper centrum du- 
ilo,ad cylindrum ,vel cylindri portionem, cuius 
bafis cft eadem, qu2 maior bafis portionis, & eadc 
altitudo jeam habet proportionem , quam rcdlan- 
gulum contentum i js, qux h centro minoris bafis 
fiunt axis fphaersE, vel fphxroidis Tegmentis, vni 
cum duabus tertiis quadrati axis portionis; ad 
fphxrx, veKph^eroidisdimidij axis quadratum» 

Sit portio N A C O fphzra! , vel fphxrodij , cuius cen- 
trum D , axis autem axi*portionis congruens B E D R, 
abfcifsa duobus planis par^elis altero per centrum D, fe- 
dHonem faciente circulupin 
maximum , vel ellipfim , 
cuius diameterN 0> & fu- 
per di(51am feilionem , cir- 
ca axem E D , ftet cylin- 
drus,vel portio cylindrica 
N M, abfcifsa ijldem pla- 
nis , quibus portio N A C 
O, a cylindro, vel portio- 
ne cylindrica N G, fit cir- 
cumferipta hemifphaerio, 
vel hemifphaeroidi N BO: 
qua ratione erit cylindri, 

vel portionis cylindricjc N M bafis eadem , quae maior ^ 
bafis portionis NACO, circulus fcilicet,yelellipfiscir. 
caNO, & eadem altitudo portioni. 
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K A C O, ad cy lindrurrijvel portionem cylindricam N M» 
cfse vtrcftangulum BER, vna cum duabus tertiis HD 
quadrati, ad quadratum B D. Ijldcm enim qux in praece- 
denti conftruais,& notatis, fit prxterea cylindrus, vel por- 
tio cylindrica EL, circa axim ED cucumicripta cono, 
vel portioni conicx K D L , Quoniam igitur reliquum 
cylindri, vel portionis cylindrica: N M, dempta portione 
N ACO aequale eft cono, vel portioni conicae K DL, 
erit reliqua portio N A C O xqualis reliquo ciufdem N M, 
dempto cono,vcl portione conica K D L. Et quoniam cii 
culi , dc fimiles elliples inter fe lunt vt quadrata diametro- 
rum,vel femidiametroru ciufdem rationis: cylindri autem, 
& portiones cylindrica: eiufde altitudinis inter fc vt bafes; 
erit vt quadratum E M, hoc eft quadratum B G, ad qua* 
dratum E L, hoc eft vt quadratum B D ad quadratum 
D E,propter fimilitudinem triangulorum,ita folidum N M 
adfolidum PL: & per conuerfionem rationis , vt quadra- 
tum B D ad redlangulum B E D bis , vna cum quadrato 
BE, ita folidum M N, ad fui reliquum dempto folido 
P L; & conuertendo , vt redlangulum B E D bis, vna cura 
quadrato B E, hoc eft reftangulum B E R, ad quadratura 
B D, ita reliquum folidi N M dempto folido P L ad fb- 
lidumNM. . Rurfus, quoniam eft vt quadratum EL ad 
quadratum EM, fiueBG, hoc eft vt quadratum E D ad 
quadratum BD, ita folidum PL adfolidum NM, ob 
fimilcm rationem fupradikfta : & duae tertia: partes folidi 
PL eft folidum K D L; eritexaequali,vtducEtertix qua- 
drati ED ad quadratum BD, ita reliquum folidi PL 
dempto folido K D L, ad folidum N M : fed vt re<ftangu- 
lum BER ad quadratum B D, ita erat Iblidi NM reli- 
quum dempto folido P L, ad folidum N M; vt igitur pri- 
ma cum quinta ad fecundam , ita erit tertia cum fexta ad 
quanam ; videlicet, vt redangulum B E D, vna cum dua- 
bus tertiis £ D quadrati ad quadratum BD, ita reliquum 
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cylindrijVtl portionis cylindricae N M, dempto cono > vel ' 
portione conica K D L, hoc eft portio N A C O ipfi xqua- 
lis,ad cylindrum , vel portionem cylindricam N M. 
Quod erat dcmonftraudum, 

PROPOSITIO XVllL 

Omnis portio fphacrat , vel fphacroidis ablcifla 
duobus planis parallelis , neutro per centrum du- 
<^o, nec centrum intercipientibus, ad cylindrum, 
vel cylindri portionem , cuius bafis squalis eft 
circulo maximo, vel elUpfi per centrum badbus 
portionis paraiielx (imi lis, & squalis, eam ha- 
bet proportionem, quam duo redangulaj & quod 
(phsrs,vel fphsroidisaxis axi portionis congrue 
tisijs,qusicentrominoris bafis portionis fiunt 
fegmetis,& quod ea, qus maioris bafis portionis^ 
& fphsrs,vel fphsroidis centra iungit,& axe por 
tionis continetur, vna cum duabus terti js auadra- 
ti axis portionis j ad (phsrs,vel Iphstoidis dimU 
dij axis quadratum. 

Sit portio A QT C fphacrae, vel fphaeroidis , cuius cen^ 
trum D, axis autem axi portionis congruens B S E D R, 
abfeifium duobus planis parallelis , neutro per centrum 
D adlo , nec ipfum intercipientibus : & circa portionis 
axim SE ftet cylindrus, vel portio cylindrica F X ab- 
fcifsa vni cum portiorte AQTC ex toto cylindro, vel 
portione cylindrica NG, hemifphjerio,velhemifphaeroi- 
di N B O cifcumrcripta , cuius bafis circulus maximus 

vel ellipfis 
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vcl elllpfis circa N O bafibus A Q^T C portionis parallela : 
qua ratione cylindris , vcl portionis cjlindticac FX ciuf- 
dem altitudinis portioni A Q^F C, bafis erit circulus 
aequalis circulo maximo , vcl clltpfis llmilis , & aqualis ei, 
cuius diameter N D O, bafibus A QT C portionis paral- 
lela. Dico portionem A QJT C ad cylindrum , vt 1 por- 
tionem cylindricam F X, eflc vt duo rc6tangula_. B b R. 
D E S, vna cum duabus tertiis quadrati E S, ad quadra- 
tum B D . Ijfdem enim conftruCtis , & notaiiSjqua in an- 
tecedenti , excepto cjlindro, vel portione cylindrica-^ 
circa folidum K D L: pia- 
rum praterea minoris ba- 
lis portionis A 
T C attendatur fecans 
triafolida, & figuras pla- 
nas per axim pofitas in eo- 
dem planOjfaciesq; ternas 
feftioncSjcircLlos, vel elli- 
pfcsfimiles ei, qux eft cir- 
ca N O: & carum diame- 
tros IX, P V, QT, in 
eadem reda linea comuni 
fediione iam di(5Ii plani , & 
eius,quod per axem.-quac quide diametri fe(5Ia; erunt omnes 
bifariam in centro S communi trium praediflarum plana- 
rum fcdionu. Denique coni,vel portionis conicae H D G 
frufio P K L V ablcifib vna cum portione A QT C , fit 
circa axim S E circumferiptus cylindrus, vcl portio cylin- 
drica Z V. Quoniam igitur per x 1 1 1 1 huius , reliquum 

Iblidi FX, dempta portione AQTC, xquale eftfrufto 
PKLV; erit reliqua portio AQJTC, reliquo eiufdem 
(olidi F X, dempto frufto PKLV aequalis . Et quoniam 
cftvtPV ad K L, itaSD, DE, propter fimilitudinem 
triangulorum :& vtrc^langulum ex KL, & differentia-» 
, E ipfius 
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ipfiusPV, vna cum duabus tertiis quadrati ciuIdcmdLP» 
ferentiar, ad quadratum PV, ita eft reliquum folidi Z Y 
dempto frufto P K L V ad folidum Z V; erit vt recbingu- 
lum DES, vna cum duabus tertiis quadrati E S, ad D S 
quadratum , ita folidi Z V reliquum dempto frufto P K 
L V ad folidum ZV: fed vt quadratum DS ad quadra-^ 
tum DB, hoc eft vt quadratum SV ad quadratum BG, 
ideft ad quadratum SX, ita eft folidum Z V, ad folidum 
F X; ex atquali igitur, vt rcdbngulum DES, vna cum 
duabus tertiis ES quadrati, ad quadratum BD, ita erit 
reliquum folidi Z V, dem- 
pto Iblido P K L V ad fo- 
lidum F X: fed vt redan- 
gulum B S R ad quadra- 
tum BD, ita eft, eadem 
ratione, qua in praecedenti 
theoremate vtebamur, re- 
liquum folidi F X dem- 
pto folido Z V, ad foli- 
dum F X ; vt igitur prima 
cum quinta ad fecundam,' 
ita erit tertia cum fexta ad 
quartam; videlicct,vt duo 
re(ftangula BSR, DES, vna cum duabus tertiis quadrat* 
ti ES ad quadratum B D, ita erit totum reliquum cylin^» 
dri , vel portionis cylindricae F X dempto frufto PKLV.- 
hoceftfphxra?,velfph.vroidis portio A QJC ad cylin- 
drum , vel poitioncra cylindricam F X . Quod demon* 
(itandum erae* 



PRO- 
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PROPOSITIO XIX. ' 

Omnis maior portio iphatrx > vcl fphxroidis, 
Sui cylindrum,vcl portionem cylindricam > cuius 
bafis aequalis cftcirculo maximo, vel squalis, & 
fimilis cllipfi per centrum bafi portionis paralle- 
lae, altitudo autem eadem portioni, eam habet 
Jproportionem > quam folidum re6langulum con- 
tentum axe portionis, & reliquo axis iphzraei vel 
fphsroidis fcgmcnto,& eO| quod bafis portionis, 
& (phsrae,vel (phaeroidis centra iungit, vnicum 
binis tertiis partibus duorum cuborum: & cius 
qui a fphaerae, vel (phaeroidis axis dimidio 5 
cius qui ab eo ,quod fphaerx , vel fphaeroidis , & 
bafis portionis centra iungit fit fegmento 5 ad fb- 
lidumre» 5 langulumjquodaxc portionis ,& duo- 
bus fphsrSjVel fphaeroidisaxisfitdimidijs. 

Sit maior portio A B 
C, fph*ra?,vcHph3croi- 
dis A B C F, cuius cen- 
trum D; bafis autc por- 
tionis , circulus , vel clii- 
pfis , cuius diameter A 
C : Et feila portione-» 

ABC per centrum D 
plano bafi A C paral- 
lelo , qua ratione fc^o 
erit circulus maximus, 

«rei ellipfis fimilis bafi 
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portionis ; efto ea cuius diameter K L, uingcnsquc rc;fla_> 
DE fphajrae5.velfpha:roidiS:^&bafisportioniscenrra DE, 
atque produdla incidat in fphserae , vel fphaeroidis fupcrfi- 
cicm ad partes E in pun(Slo F, -& ad partes oppolitas in 
pun£lo B: fphserje igitur, vel fphceroidis axis axi portionis 
B E congruens erit B D E F, nam vertex portionis erit B; 
& hcmifphacrio', vel hemifphacroidi K B L fit circumfcri^ 
ptas cylindrus , vel cylindrica portio K H , cuius fcilicet 
axis BDi & circa axim DE, alter cylindrus , vel portio 
cy lindiica G L portioni K A C L circurafcripta : quorum 
circumfcriptorum folido- 
nim vtriulque communis 
bafis erit circulus , vel 
ellipfis circa KL. Ita- 
que ex his compofitus to- 
tus cylindrus ^ vel cylin- 
dri portio G H erit por- 
tioni ABC circumfcri- 
pta , habens axim B E, at- 
que ideo eandem altitu- 
dinem ABC portioni, 
bafim autem, cuius dia- 
meter fit G M fimilem 

dc afqualem ei, quae eft circa K L. Dico portionem ABC 
ad cylindrum, vel portionem cylindricam G H, efse vt fo- 
lidum redkangulum contentum ipfis B E, E F, E D, vnik 
cum binis tertiis duorum cuborum, duabus fcilicet cubi 
B D, & totidem cubi E D, ad folidum redkangulum con- 
tentum ipfis £ B, B D,* D F. Quoniam enim parall elc« 
pipeda ciufdem altitudinis inter fe lunt vt bafes, erit vt rc- 
^angulum B E F vna cum duabustertUs E D quadrati ad 
redlangulum B D F, idefl ad quadratum B D, fiue D F, 
ita folidum ex B E, E F, E D, communi altitudine D E, 

voa cum duabus tertus cubi £D, ad folidum ex DE^ 

. - - — 
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BD, DF: fcd vt rc^angulum BEF, vna cum duabus 
DE quadrati , ad quadratum D F, ita oftcnd imus efle_» 
portionem A K L C adfolidumGL; vt igitur cftfolidum 
ex B E, E F, E D, vna cum duabus tertiis cubi E D, com 
muni altitudine DE, adfolidumcx ED, BD, DF, ita 
erit portio AKLC ad folidum GL; fed vtfolidum ex 
• ED, DB, DF, hoc eft id, cuius altitudo E D, bafisBD 
qua^atum, ad folidum ex E B, B D, D F, hoc eft ad id, 
cuius altitudo B E, bafis quadratum B D, ita eft altitudo, 
vcl latus E D, ad altitudinem vel latum B E: hoc eft foli- 
dum GL ad folidum GH; quippe quorum difta: linea* 
E D, B E funt axes ; ex xquali igitur , vt folidum ex B E, 
EF, ED, vni cum duabus tertiis cubi DE, ad folidum 
ex E B, B D, D F, cuius altitudo E B, balis quadratum 
B D, ita erit portio AKLC ad folidum G H. Rurfus, 
quoniam folidum H K eft hemifpha:rij , vel hemifphxroi- 
dis K B L fefquiajterumjerit vt dux tertix partes cubi B D 
ad cubum B D, ita hemifphxrium , vel hemifphxroides 
K B L ad folidum K H: fed vt cubus B D ad Iblidum ex 
BD, DF, & altitudine BE, hoc eft vt altitudo BD ad 
altitudinem B E, ita eft folidum K H ad folidum G H,quo- 
rum di^x altitudines B D, BE funt axes,cx xquali igitur 
erit vt dux tenix partes cubi B D ad folidum ex E B, B D, 
D F,ita hemifphxrium,vel hemifphxroides K B L, ad foli- 
dum G H: fed vt folidu ex B E, E F, E D, vna cum duabus 
tertiis cubi E D ad folidum ex E B, BD, DF, eratpor- 
tio A K L C ad cylindrum G H; vt igitur prima cum quin 
ta ad fecundam, ita tertia cum fexta ad quartam , videlicet, 
vt dux tenix cubi BD, vna cum duabus teniis cubi BE, 
& folido ex B E, E F, E D ad folidum ex EB, Bp, DF, 
' ita erit fphxrx,vel fphxroidis maior ponio A B C ad Ibli- 
dum, cylindrum fcilicet, vcl portionem cylindricam G H, 
Qitod emcdemonftrandum. 

. 4 !. ■ ■ PRO* ■ 
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TROPOSiTiq 

• % 

Omnisportiofpharrx, vcl /phseroidis abfcifs^ 
duobus planis parallelis centrum intercipienti- 
bus 5 ad cylindrum, vcl cylindri portionem, cuiut 
bafis aequaliseft circulo maximo, vel fimilis, & 
arqualis ellipfi per centrum bafibus portionispa- 
raUel2,& eadem altitudo portioni, eam habet 
proportionem^quam duo folida rcAangula ex ter- 
norum fphserje, vel fphaeroidis axis fcgm en torum 
eundem terminum habentium' alterutrius ba- 
lium portioniscentrum, binis fphserx, vcl fphar- 
roidis axem complentibus fingulis axis por» 
tionis itidem a centro fphaera! , vel fphscroidis fa- 
dis, vnil cum binis terti js partibus duorum cubo- 
rum exfegmentis axis portionis 4 centro fphscrar, 
vcl fphseroidis fadisjad folidum redangulum, 
quod duobus fphaersc, vel fphaeroidis axis dimi- 
diis,& axe portionis continetur. 

Sit portio A B C D fpha?r« , vel fphaeroidis , cuius cen- 
trum E, axis portionis K E H : ipfi autem portioni cir- 
cumferiptus cylindrus 5 vel cylindrica portio NO, vtin 
anteccdentijcuius communis feftio cum fpha^ra , vel (phae- 
roidc A F D G, fit circulus maximus, vcl ellipfis circa dia- 
metrum L E Mi qiiamobrem bafis folidi N O, eiiildem 
altitudinis portioni A B C D circulus erit aqualis circu- 
lo maximo, vcl ellipfis aqualis , & fimilis ellipfi circa L M 
bafibus portionis parallel» . Dico portionem A B C D 
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ad cy IIndriim,vcl ponionem cylindricam N 0.,cfse vt duo 
folidaadrc(5iangula,aItcrumcx F H, HC, EH; alterum 
ex Cf K, K F, E K, vna cum binis tertiis duorum cubo- 
rum ex EK, E H, ad folidum reftangulum ex GE, 
E F, K H. Produdlo enim axe K H, vt incidat in fuper- 
ficiem in pundis F, C, fit fpharra:, vel fpha'roidis , ex 
demonftratis , axis F K , E H (J. Intclliganturquc vt in 
antecedenti duo cylindri, vel cylindri portiones N M, 
LO, totius prxdifti folidi NO; itemque dujc portione* 
IphaTa-jVel fphaeroidis A L M D, L B C M, quorum qua- 
tuor folidorum commu 
nis bafis eft circulus, vel 
ellipfis circa L E M. 

Quoniam igitur vt in 
antecedenti ofiendere- 
mus ponionem A L M 
D ad Iblidum N M cf- 
fc vt folidum ex F H, 

HC, EH, vna cum 
duabus tertiis cubi E H 
ad (olidum ex F E, E G, 

E H, communi altitu- 
dine EH; fcd vt foli- 
dum ex F E, E G, E H, 

altitudine E H, ad folidum exFE’, BG, KH altitudi- 
altitudo EH ad altitudinem K H, hoc 
eft folidum N M ad folidum N O, quippe quorum funt 
cx aquali igitur erit vt folidum ex FH, 
HG, EH, vna cum duabus tertiis cubi EH, ad foli- 
dumexFE, E G, KH, ita portio ALMD, ad foli- 
dum N O. Eadem ratione oflenderemus efle, vt folidum 
ex GK, KF, Ekt, vna cum duabus tertiis cubi E JC, ad 
fo idum ex FE, jE G, K H, ita portionem L B C M , ad 
olidum N 0« vt igitur prima cum quinta ad fecundam, 

ita 
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ira tertia cum fcxtaad quartam > videlicet, vt duo fblU 
da , & quod fit ex F H, 

H G, E H , & quod 
ex G K, K F, E K, vna 
cum duabus tertiis & 
cubi ex E H , & cu- 
bi ex EK , ad foii Ium 
ex FE, EG, KH, ita 
erit tota fphara: , vel 
fphxroidis portio A B 
e D, ad cylindrum, vel 
portionem cylindricam 
N O . Quod demon- 
ftrandum erat. 

pROTOsrrio xxi 

Omnis trianguli comprehenfi fedlione para- 
bola, & duabus redis lineis, quarum altera Cc-, 
dionem tangat , altera in eam incidat diametro 
fcdionls cx contadu arquidiftans, centrum graui- 
tatis cft pundum illud , in quo reda linea cxcon- 
tadu diuidens incidentem itavt pars, quae fedio- 
nem attingit fit (dquialtera reliqux , fic diui- • 
ditur, vt pars qusE cft ad contadum fit tripla 
reliqua: . 

Sit triangulum ABC comprehenfum fedione parabo- 
la A D B, & duabns redis lineis , quarum altera A C tan- 
gat Icdioncm in pundo A, reliqua autem B C, in eam 
Sicidens in pundo B, fedionis diametro ex pundo A, 
aequidilUins intelligatur: & per centrum grauitatis tmn- 

gliU 
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guli ABC quod fit F, fit duda reda A F E. Dico A F 
efie ipfius F E triplam ; at B E ipfius E C fefquialteram. 
Completo enim triangulo redilineo ABC, fedisquere- 
dkis lineis bifariam A B in punfto H, & A C in punfto K 
ducatur H D K, qu* parallela erit bafi B C; parabola: igi- 
tur fegmenti B D A dia meter erit D Hi in qua parabola: 
A D B, cuius vertex D fit centrum grauitatis M ; trian- 
guli autem redlilinei ABC centrum grauitatis N, & iun 
gatur M N: produdla igitur M N occurret trianguli ABC 
mixti centro grauitatis F. fint igitur centra M, N, F, in 
eadem re<51a linea: 

&dudlarcfta AN 
G fecet bafim B C 
bifariam in G pun 
fto , neceffe efi e- 
nim: & ex punfto 
F ad redam A G, 
ducatur reda F O 
ipfis B C, K H pa 
rallcla,&BD,D A 
iungantur. Q^nia 
igitur A G lecat 
B C , K H paral- 
lelas in redolineo 
triangulo ABC, 
in eafdem’ rationes ; feda erit H K bifariam a linea A Gt 
cumque H D diameter parabol* A D C, cuius vertex D, 
fit parallela diametro parabol* , cuius vertex A , atque 
ideo etiam BC incidenti parallela, erit DH pars ipfius 
K H: quoniam igitur in triangulo mixto ABC reda K D 
applicata parallela cft ipfi B C, qus itidem eftj parallela-» 
diametro parabolae, cuius vertex A; eritvt AC ad AK 
potentia,ita B C ad D K longitudine , quod fupra demon- 
firauimus : fed AC quadrupla efi potentia ipfius A K; 

F qua- 
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quadrupla igitur BG ipfius DK: cum igitur BC fic 
dupla ipfms K H, erit D K dimidia eiufdem K H, & fedla 
bifariam K H in punilo D: fed rc(5la A G fecabat eandem 
K H bifariamiper pun(5lum igitur D tranfibit A G. Quo- 
niam igitur parabola A D C > cuius vertex D, fefquitcr- 
tiaeft per Archimedem trianguli ADB, cuius duplum 
clltriangulum ABG, ficut & huius triangulum ABC} 
triangulum ABC quadruplum erit trianguli A D B: qua- 
lium igitur partium sequalium cft trianguiuin ABC duo- 
decim , talium erit triangulum ADB triuiii>&paraboka 
ADB, cuius ver- 
tex Dquatuorrdu 
pium igitur erit tri- 
angulum ABC 
mixtum parabolas 
ADB, cuius ver- 
tex D, & cen- 
tnim grauitatis M: 
fed trianguli ABC ’ 
re^ilinei eft cen- 
trum grauitatis N, 

&FtriaguliABG 
mixti; dupla igitur 
erit M N iplius N 
F, & MD iplius 
O F, & D N iplius N O, propter fimilitudihem triangulo* 
rum; fed & tota AN dupla eft totius N G, ob centrum 
grauitatisN re^linei trianguli A B C; reliqua igitur A I> 
dupla eft reliquae GO. cum igitur AG Iit dupla ipfiui 
A D, quadrupla erit A G ipfiuiquc G quare & quadru 
pia A E iplius F E ob parallelas.-tripla igitur A F iplius F E* 
Rurfus quoniam ex Archimede fefquidtcra eft D M iplius 
M H, erit tota D H ad D M vt quinque ad tria , hoc eft 
yt decem ad ftx : f^ M D erat dupla iplius O F> tota igi- 
. --- -- . - 
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furDH ad O F erit vt decem ad tria: fed GC dupla_* 
cftipfiusDH; igitur CC ad FO vt viginti ad tria : fcd 
quia tripla exiftcnte A O ipfius O G, cft tota' A G ipfius 
AO ferquitertia, erit quoque G E, iplIusOF fefquitcr- 
tia, propter fimilitudinem triangulorum AGE, AOF, 
hoc eft qualium panium aequalium O F trium,talium G E 
quatuor; qualium eft G C hoc cft B G viginti, talium 
erit E G quatuor,&EC fexdecim; dempta igitur E G 
cx GC, & addita ipfi BG, qualium cft EC rcxdccim; 
talium erit B E vigintiquatuor : fed vt vigintiquatuor ad 
(cxdecim,ita funttriaad duo, qux proportio eft fefqui- 
altera , fefquialtcra igitur erit B E ipfius E C, oftcnfa eft 
autem AF ipfi F E tripla-.. Ma^eftum cft igitur pro- 
pofituin. 

TROTOSITIO XXIL 

Si duo triangula mixta pracditfti generis verti- 
cem communem habeant, qui eft contatftus, Sc 
bafes aequales in eadem rcifta linea, vel continuas^ 
vel Tegmento inter iedo , tota extra figuram vcrla 
cauitatej centrum grauitatiscompofiti cx vtro- 
queeftpun<ftum illud , in quo rctfta linea a vertice 
ad bipartitae rc<ftae praedidis (cdionibus interce- 
pta: , in quafunt bales didorum triangulorum fe- 
dionis pundum pertinens ficdiuiditur j vtparsj 
quae eft ad verticem fit tripla reliquae . 

Sint duo praedidi generis triangula ABC, A D E ha- 
bentia verticem A communem, qui cft contadus reda- 
rum cui^ parabolis , tangente A B parabolam A C, & 

F a AD 
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AD parabolam A E: bafes autem a;quales B C> DE pa- 
rallelas parabolarum diametres per A, & in vna rcdla li- 
nea C E fegmento B D interiedo : vtriufque autem fc- 
fbionis AC, AEconcauitasfpedetextra figuram ACE; 
fedta autem C E bifariam in F, iundlaque A F, ponan» 
A G tripla ipfius G F. Dico compofiti ex triangulis A 
BC, ADE centrum grauitatisefleG. Pofita enimvtra- 
que fefquialtera C H ipfius H B , & E K ipfius K D, 
iundisque A H, A K, ducatur per pundfum G ipfi CE 
parallela fecans A H, A K in pundf is L, M. Quoniam 
igitur L M ipfi C E parallela fecat cas quse ex pun^o A 
ad redam C D du- 
cuntur redas lineas 
in eafdem rationes, & 
cft A G tripla ipfius 
GFj tripla erit vtra- 
que A L ipfius L H, 

& AM ipfius M K: 

(efquialtera autem efl 
C H ipfius H B, & 

E K ipfius K Di eric 
igitur L centrum gra 
uitatis trianguli AB 
C, & M trianguli A 
D E per praeceden- 
tem. Rurfiis quoniam abfoluantur triangula redilinea 
A C B, A E K, & aequalia erunt propter aequales bafes, 
pofita inter eafdem parallelas , & vtrumque fefquialterum 
eius trianguli mixti, quod comprehendit, ex demonftra-» 
tione antecedentis i aequalia igitur erunt triangula mixn 
ABC, ADE, fiquidemfunt aequalium fubfefquialtera. 
£t quoniam componendo, & permutando efi ve CB ad 
DE ita B H ad D K, aequalis erit B Hipfi D K: fed fi ab 
«qualius po^ CF| F£ ipfas CB, DE aequales au«. 
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feras, rcliqux B F, F D a:quales erunt ; tota igitur F H to- 
ti FK a:qualiscft;in triangulo autem AHK reda AF 
fecatLM, HK parallelas in ealUem rationes ; erit igitur 
L(i arqualis ipft GMj cum igitur tequalium triangulo- 
rum ABC, A D E centra grauitatis fint L, M; erit com 
politi cx vtroque centrum grauitatis G. Idem oftendere- 
mus, quod proponinir,& Ii bafes prxdidorum triangulo- 
rum lint continua?. Manifeltum eft igitur propolitum « 

PROPOSITIO X XI H. 

A 

Si duae parabolas in codem plano circa aequa- 
les diametros indiredum inter fe conliitutas,ita 
vt vertices fint extrema ex diametris compofitje, 
communem habuerint aliquam ordinatim ad dia 
metrum applicatarum, & vertices cum pundo con 
uenientiae iungantur redis lineis : centrum gra- 
uitatis vtriufqueportionis ijs redis lineis abfeif 
fs 9 redam lineam, qu* terminum communem 
diametrorum , & concurfum para bolarum iungit 
bifariam diuidit. 

Circa aequales 
diametros AD, 

D C indiredum 
inter fe conlUtutas, 
venicibus A, C, 
duae parabolx in 
eodem plano com- 
mune habeant ali- 
quam B D ordi- 

naum 
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natim ad vtramque diamcrrorum applicatarum , iundlj- 
quc AB, BC, fit fccta B D bifariam in punfto G. 
Dico G cfsc centrum grauitatis duarum portionum A E B, 
B F E fimul. Si enim hoc non eft,fit aliud pumfluin L. & 
compleantur parallelogramma ANBD, DBRC, hoc 
cft totum A R parallelogrammum ; & fefta B G bifariam 
inpundloH, ponatur DK ipfiusBD pars tertia, vtpun- 
ftum K fit trianguli ABC centrum grauitatis. Pofita au- 
tem fcfquialtera B P ipfiusPN, & B Q^ipfius Q R, iun- 
^tisque A P, C ducatur per punftum H ipfi A Q vel 
N R parallela, cum ipfis A P, C Q^conueniens in puniiis 
S T: & iun(fia LG, 
fipundlum L non 
Iit in linea_» B D, 
cfto L M quintu- 
pla ipfius M G . 

Quoniam igitur ob 
parallelas AC, P 
Q, ST in trape- 
zio A P QJ3, eft 
vtDH adriB, ita 
AS adSP, &CT 
adTQ^ erit AS ipfius SP, &CT ipfius T Q_tripla_j 
fed eft B P fefquialtera ipfius P N , & B ^ipfius QJlj 
mixti igitur trianguli AN B centrum grauitatis erit S,& 
trianguli mixti C'. R B centrum grauitatis T . cum igitur 
B P, B Q^roportionales xqualibus N B, B R inter fe_^ 
fint ecquales, & fedla_^ AC bifariam in pundlo D; etiam 
ijs parallela S T feda erit bifariam in punfto H : iungit 
autem ST centra orauitatis mixtorum triangulonim AN 
B, BRC; compoliti igitur ex vtroque centrum grauita- 
tis erit H. Rurfus q^uoniam ex quadratura parabolae, fe- 
miparabola A B D lefquitertia eft trianguli B D A, erit 
triangulum B D A fefquiaitcrum mixti trianguli A N B: 

eadem 
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eadem ratione triangulum B D C, trianguli C R B mi xti 
erit refquialtcrum; totum igitur triangulum ABC fcfqu i- 
alterum eft compofiti ex triangulis mixtis A N B, C K B. 

Et quoniam quarta pars eft GH ipfius B D, &D K ter- 
tia, D G vero dimidia ; qualium duodecim partium xqiia- 
lium cftBD, talium erit DK quatuor,& GH trium, ^ 
DG lex,& reliqua KG duarum; fdquialtera igitur eft 
G H ipfius G K; quare vt triangulum A B C ad compo- 
fitum ex pra?di(5Us triangulis mixtis , ita ex contraria parte 
.cft HG ad G/C: cum igitur didi compofiti fit centrum 
grauitatis H, trianguli autem ABC centrum erauitatis 
K ; erit didi compofiti , & trianguli ABC fimuJ centrum 
grauitatis G. Rurfiis, quoniam triangulum ABC fef- 
quialterum eft compofiti ex triangulis mixtis fiipra didis, 

& compofitum ex duabus femiparabolis ABD, CBD 
fefquitcrtium trianguli ABC; erit compofitum ex trian- 
gulismixtis vna cum triangulo ABC, quintuplum com- 
pofiti ex portionibus A E B , B F C; hoc cft vt ex contra- • 
ria parte L M ad M G: cum igitur G fit centrum graui- 
tatis compofiti cx triangulis mixtis, & triangulo ABC,& 
compofiti ex portionibus A E B, B F C centrum grauita- 
tis L; erit vtriufque didi compofiti, hoc cft totius A R 
parallelogrammi centrum grauitatis L: fed & pundum G 
ex primo libro eft centrum grauitatis parallelogrammi 
A R; eiufdem igitur parallelogrammi A R erunt duo ceiw 
tra grauitatis G, L. Quod Heri non poteft ; duarum igitur 
portionum A E B, BF C fimul centrum grauitatis erit G* 
Quod eft propofitum * 

« » 

PROTOSIT IO XX 1 1 u 

Omnisfigura? circa axim in alteram partem dc 
£ciemis^ cuius bafis eft circulus , vel elliplis , fiuc 

bales 




t 

DlgmzGd by Googie 


^ e Centro grauit.folid, 

ba(cs funt circuli, vel elliples y reliqua autem fu- 
perficics tota interius concaua, centrum grauitatii 
c(l in dimidio axis fegmento, quod balim^vel ma- 
iorem badm attingit. 

Sit figura circa axim in alteram partem deficiens ABC, 
cuius axis BD, bafis, vel maior bafis circulus, vel ellipfls 
circa diametrum A C, reliqua autem fuperficies tota inte- 
rius concaua :ledlo autem axe BD bifariam inpun^o G, 
fit folidi ABC centrum grauitatis F nempe in axe B D. 
Dico pun^ium F efie in fegmento E D. Sedlo enim foli- 
do A B C,& figu 
ra per axem pia 
no per pundlu E 
bafljvcl bafibus 
parallelo, fiat fe- 
tflio circulus, vel 
cllipfis fimilis 
bau , per diffini- 
tionem, & fedlio- 
nis diameter K 
N: deinde figu- 
ra quatdam ex 
duobus cylindris, vel cylindri portionibus KL, AM cir- 
ca axes BE, ED, ciufdem altitudinis circum feribatur 
Iblido ABC: fecanturque bifariam B E in pundlo G, & 
ED in puncto H. totius autem figura* circumfeript» fit 
centrum grauitatis O, nempe in axe B D. Quoniam igi- 
tur propter bipartitorum axium fc^lioncs G, H, cft folidi 
K L centrum grauitatis C: folidi aurem A M centrum 
grauitatis H, erit in linea G H totius folidi AL centrum 
grauitatis O, & vt (olidum A M ad folidum K L, ita G O 
ad O H: fed maior eft proportio folidi A M ad foEdum K L 

quim 
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quim G E, ad E H j miior igitur proportio cft G O ad 
OH, quam GE ad EH; & componendo, maior pro- 
portio G H ad H O , quam eiufdem G H ad H E ; mi- 
nor igitur QH erit quam E H, & punftura O propin- 
quius pun(2o D quam puoi^um E; verum quoniam ex 
tjs, quxin prxccdeiui libro demonllrauiraus , propofita: 
figurx folidx ABC centrum grauitatis cft pun<5ko D 
propinquius , quam cuiuslibet figurx ex cylindris, vel cy 
lindri portionibus xqualium altitudinum ipE circumferi- 
ptx , erit puniflum F propinquius pundlo D quam pun- 
^um Oi multo igitur puniAo D erit propinquius pun- 
ctum F quam pundiuin E; ergo infra pundlum £, & ia 
linea E D cadet fulidi ABC centrum grauicacis F« 
Quod demonllrandum erat. 

PB^OTOSiriO XXF. 

Omnis frufti coni $ vel portionis conicar cen- 
trum grauitatis c(l puu(^um illud, in quo cius 
axisfic diuiJiturjVt pars qu:E minorem bafim at- 
tingit alTumens quartam partem axis ablati coni, 
vel portionis conic«,fit ad eam , quae inter poftrc- 
mam re<flioHem,& quartae partisabrcilT^ad badm 
axis totius coni terminum intcrijcitur,vtcubu $9 
qui fit ab axe totius, ad cubum qui fit ab axe abla- 
ti coni. 

Sicconi,vclportionis conica! ABC fruftum BDEC^ 
cuius axis FG; conus autem, vel coni ponio ablata AD 
E ; line centra grauitatis H folidi A B C, & K folidi 
A DE, & L Erulti DC: qux centra praeterquam quod 

G funt 


y • De Centro ^auh.folid. 

fiint omnia in axe-> A G , centrum L cadet infrt 
centrum H, exijs,qua! in primo libro demonArani- 
mus. Dico cfTc KL ad L H vc cubum ex AG ade^^ 
bum ex A F. Quoniam enim 
ob centra grauitatis /C, K, L, 
cAvt ihiAum DC adfolidum 
A DE, ita ex contraria partem 
K H ad H L ; erit componen- 
do avcfoliduin ABC ad foli- 
dum A D E, ita K L ad L H; 
led vt folidu A B C ad folidum 
A DE, ita cA cubus ex A G 
ad cubum ex A F: triplicata.» 
enim eA vtraque proportio eiuf- 
dem,qu*eAipfius AG adip- 
fam AF, propter fimilitudU 
nem folidorum ; vt igitur eA ca 
bus ex A G ad cubum ex A F, 

4a erit K L ad L H» Quod demonArandum erat» 

! trotositiq xxfk 

r ' 

. Refidui iblidi cx cylindro, vel portione cylia*- 
drica hemirpharrio, vel hcmifphjeroiJi circum- 
ipripta, dempto hemi fphacrio, vel hemi Iphatroidcj 
centrum grauitatis cApun(Aum illud, inquoaxit 
(icdiuiditur»vtpars balim attingens hcmilphat* 
rij>vel hemifphaeroidis fit tripla reli^ux«. 

EAo hemifpha?rio , vel hemfphxroidi ABC, cuius ax^ 
BD, circumferiptus cylindrus, vel portio cylindrica AF^ 
&ponatur D K iplius K B tripla » Dko reliqui ex rolk' 

do ■ 


A 



N 


4 


V 
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do AF dempto ABC, centrum grauitatis efle K. Nam 
fuper bafim circulum , vel elliplim, cuius diameter EFfi- 
milem, &oppofitamfolidi ABC, vel A F bali, cuius dia- 
meter A C, ftet cylindrus , vel portio cylindrica E D F; vc 5 ^ 

iitaxis B D communis quatuor folidis ABC, E D F, 

A F, & reliqua? figurae dempto fblido ABC compre- 
henfx fupcrficie cylindrica,& circulo,vcl ellipfe circa EF, 

& dimidia Tupcrficielphaerica interi ori, cuius figura? foli- 
da? ponimus centrum grauitatis JC. Se^o igitur axe 
B D bifariam , & fingulis eius partibus rurfus bifarian^ 
du^Hfque perpundba fc(51ionum planis quibufdam planis 



prxdidlarum bafium oppofitarum parallelis, fc(51a /int qua» 
luorpracdidta folida, quorum, excepto propofito refiduo, 
(cdliones omnes erunt circuli , vel ellipfes inter fe fimi- 
les , & in folido A F etiam a?quales , quarum omnium 
diametri ciufdem rationis erunt in eodem plano, in quo 
fit parallelogrammum per axim A E F C: fblidi autem didi 
lefidui fediones,refidua fedbionum fblidi A B C. At circa 
comunes axes inter fc aequales fegmenta axis B D, & inter 
cade plana parallela, fuper bafes fediones duorum fblido- 
rum A B C, E D F, cylindri, vel portiones cylindricae con- 
fidant altitudine, & multitudine aequalesj ka vt duarum fi- 
gurarum ex i}s compofitarum. altera fit circumferipta foli- 

G a do 
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do EDF, altera folido ABC inferipta. hac igitur abla> 
ta ex folido A F , figura relinquetur ex refiduis cylindro- 
rum, vel cylindri portionum altitudine, & multitudine-» 
xqualibus ijscylindris,vel cylindri portionibus, ex quibus 
conflat alterutra figurarum lolidis A B C, D E F ckeum- 
feriptarumreruntque ex fuperius deraonftratis di£la refi- 
dua, & cylindri vel cylindri portiones, qua; circa (olidum 
EDF, inter fe a;quaJia prout inter fc refpondent inter ea- 
dem plana parallela , vt efl exempli gratia reliquum (oli- 
di A N dempto (olido S R, a:quale (olido T P; & fic de- 
inceps ; fummus autem X F cylindrus, vel portio cylindrica 



cft communis; Atqui bina hate km dkla (olida centrum 
grauitatis habent commune communis bipartiti axis fedlia 
nem in eadem re<5la linea BD, in qua efl etiam folidi XF 
communis centrum grauitatis. duarum igitur didarum figii 
rarum (olido E DF,&przdido refiduo circumferiptarum 
idem aliquod pundum in axeB D erit commune centrum 
grauitatis:£eri autem potefl, quod in fecundo libro demon 
ItrauimuSjVt dux didx figurx fuperent vnaquxque Ebi In^ 
feriptam minori fpacio quantacumque magnitudine pro- 
poEta. ex demonfbatis igitur in primo libroiduo fohda cir- 
ca axemB D in alteram partem deficientia commune hac* 
bcbuncinaxcBD cengum grawtatis ; fcd foEdi, ideft co- 
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ni, vel portionis conicas EDF eft centrum grauitatis Ki 
reliqui igitur cx cylindro, vel portione cylindrica A F dem 
pto hemifphxriojvcl hemifphxruide ABC centrum graui 
tatis erit idem K, Quocf erat demonllrandum . 

7ROPOSIT/0 XXFH. 

Si hcmifpharium,vcl hemirpharroidcs vnacum 
/cylindro, vel cylindri portione ipli circunilcripta 
fecetur plano bafi parallelo ^reliqui ex cylindro, 
vel portione cylindrica abfeifla ad partes verti- 
cis, dempta illa qu£ ablciiTa cH; iimul minori, 
& {phasrae,vel fphaeroidis portione, centrum gra- 
uitatis eil pundum illud, in quo eiusaxis Cic diuU- 
ditur, vt quae inter hanc poftremam fedionem, & 
centrum bads vn^ ab/cilTae portionis interijei- 
tur,a{Tumens quartam partem Tegmenti, quod di- 
€tx baHs,& fphaerae,vel Tphaeroidis centra iungit, 
(it ad Tui (egmentum , quod inter poftremam le- 
gionem , & quarta: partis axis hemifphaerij , vel 
hcmifphatroidis ad verticem ahTcilTae terminum 
inierijcitur,vt cubus axis hemifphxri j,vel hemi- 
(pharroidis, ad cubum cius, quae baiis portionis & 
hemifphaerij , vel hemifphaeroidis centra iungit. 
Reliqui autem ex cylindro,vcl portione cylindri- 
ca vna abfcifta cu reliqua hemilphaerij, vel hemi- 
fphaeroidis portione, quae eft ad balim, dempta hac 
portione centrum, grauitatis eft pundum illud, 
quod quartam partem abfeindit axis portionis ad 


S4- Centro grawtJolitL 

cius minorem bafim terminatam. 

Efto hemifphacriojvel hcraifph.Troidi ABC, cuius axif 
BD, bafis circulus vel elliplis, cuius diameter A C cir- 
cumfc riptus cylindrus , vel cylindri portio A F, cuius in» 
telligatur reliquum dempto A B C. quae folida fecans pia 
numperAC, BD, faciat fedlionesfemicirculum, vel fe- 
miellipfim A B C, & parallelogrammi:m per axem A E 
F C; & per quodlibet pundlum L axis B D,planum bafibus 
A C, E F folrdi A F parallelu,fccans praedidia folida A B Q 
A F, faciat ledliones circulos,vel ellipfes fimilcs,& in folido 
A F etiam ajquales ijs,qux circa AC,E Frearum autem dia- 
metros/cdUones cum paralie logramo A E FC, ipfam G O: 
ic cum femicirculojvel femielliple A B C, ipfam H N. Ita- 
que habebimus figuram quandam fblidam G H B N O refi- 
duum cylindri,vel portionis cylindrica? G F dempta mino- 
ri Iphxra:, vel fphxroidis portione HBN,cuius axis erit B L. 
Sumpta igitur B Q^quarta parte axis B D,& L P quarta par 
teipfiusDL fiat vteu 

bnspx R D ad ciihnm pv _ 


portione A H N C, cen- A D G 

trum grauitatis efle P. 

Nam fuper bafim circulum,vel elIipfimEF,ftetconu^vcl 
portio conica E D F: fitque prxdidfo plano per L abfeif- 
fus conus, vel coni portio K D M, cuius axis D L, qux pro- 
pter planum fecans bafi E F parallelum, fimilis erit toti 
cono , vel portioni conicat E D F . Quoniam igitur B 
cilaxis BD parsquarta«<ScLP pars quarta ipuus DLi 



eruat 
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erunt centra grauitatis (olidorum, Q^ipfius E D F, & P ip- 
Aus D K iM . Et quoniam folidum D E F ad folidum D 
K M eft vt cubus cx K D ad cubum cx D L, hoc eft vt 
folidum E D F ad folidum K L M, & vt P R ad R 
erit diuidendo , vt fruftum E K M F ad ablatum K D M, 
ita ex contraria parte_» P ad QJl : cum igitur (inc 
centra grauitatis P folidi D K M, & Q^folidi DE Fi 
erit reliqui frufti E K M F centrum grauitatk R : fed 
qua ratione in praicedenti conftat , reliqui ex folido AF, 
dempto folido A B C centrum grauitatis e(Te Q^, eadem 
concluditqr idem efle centrum grauitatis reliqui ex (olido 
G F, dempta portionc_^ H B N , quod& fni(ti E K M F, 
nempe puiidum R ; Et quoniam P eft centrum grauita- 
tis coni, vel portionis conicx RDM, erit idem P centrum 
grauitatis reliqui ex cylindro, vel portione cylindrica^ 
A O dempta portione A H N C. Manifeftnm eft igituc 
propofitum* 

PROPOSITIO XXVllI. 

Ijfdempofitis (blidisx vt in antecedenti > fedis- 
que per dua quazlibet puntfta axis duplici plano 
bafi parallelo, reliqui ex cylindro, vel portione 
cylindrica didis duobus planis intercepta dem- 
pta fphatracjvel fphseroidis portione ipfi inter ea- 
dem plana refpondente, centrum grauitatis eft 
pundum illud , in quo cius axis (ic diuiditur , vc 
quae inter hanc poftremamfcdioncm, & centrum 
hiaioris bafls vna abfcifss portionis interijclturj 
a(Tu mens quartam partem (egmenti ,quodprafdi- 
dx bafis,& ^ph.xfaevcl (|>ha:roidis centra lungir, 

fit 
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fit ad fili (cgmcntum, quod inter poftrcmam fedio 
'nem, & quarix partiseius,qu£c fphxra:,vcl hemi- 
rph.Trijj& minoris bafis portionis centra iungic 
ad minorem bafimabfci^sx terminum interijet» 
tur,vtcubuseius , qux minoris bafis > & fphxrx) 
vel fphxroidis,adcubueius,qu?fpha:rar) vel fphae 
roidis^& maioris bafis portionis centra iungic. 

Ijfdem pofiris folidis,vtqueinanrccedenci ponebancue 
ABC, A Fi per duo quxiibec punfta R Q^axis BDfc- 
centurpoflca (olida duobus planis ba(I,qux circa A C,cir 
culo fciliccr,vel ellipfi parallelis : quibus planis intercepta 
hcmifphxrij ,[vcl hcinifpharroidis portio fit M O P N, vni 
cum cylindro, vel portione cylindrica G L paite ipfius A F« 
quoru folidorum cornu 
nis axis vna abreifius 
ab axe B D folidi A B 
C, fit R fumptis 
quartis partibus R I Ip- 
fius DR,&QZ ipfius 
D Qj fiat vt cubus ex 
D O ad cubum ex D 
R, italY ad YZ. 

Dico reliqui ex cylin- 
dro, vel portione cylindrica GL dcmptaportioncMOP 
N, centrum grauitatis c(Te Y. Faifla enim conftrudlio.ie 
coni, vel portionis conicx E D F, vt in fuperioribus , erunt 
fimilium conorum,vel coni portionum S D T, V D X, ea- 
dem ordine axes DC^ DR: propter igitur fadas diuifio- 
ncSjCrunt cetra grauitatis Z folidi S D T & I folidi V D X, 
& demonfiratio fimilis antecedenti, diifli igitur refidui 
G M O P M H centrum grauitatis Y . Quod efi propo» 
ficum. 

PRO- 



i 
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Si /phsra» vcl fphxroidcs vni cum cylindro> 
vcl portione cylindrica ipfi circumfcripta fccetur 
plano> haud per centrum j banbusfolidi circum- 
feripti para) Iclo j reliqui ex cylindro, vel portio- 
ne cylindrica ad maioris portionis fphaera;, vel 
■IfchjEroidis partes ab fc i fla, dempta ]fpha:rac , vel 
iphicroidis maiori portione , centrum grauita- 
tis cflrpundum illud, in quo dii^i reliqui folidi 
axis Tegmentum inter duas quartas partes extre- 
mas fegmcntoriim eiufdem axis , quat a centra 
fphxrxj vel /phjcroidis fiunt interic(^um,fic diui- 
ditur , vt pars propinquior bafi fit ad reliquam, vt 
przdidorum , quas a centro fiunt axis Tegmento* 
rum maioris cubus ad cubum minoris. 



Sit fphxrjc , vcl Tphx- 
toidiABCD cuius cen 
trum E, circumferiptus 
cylindrus, vel portio cy- 
lindrica F G H K, cum 
quibus planum per axim 
communem B £ D, fa- 
ciat Tectiones, parallclo- 
grammum per axim F G 
HK, & circulum, vcl el- 
lipfim AB C D; quas fi- 
guras vn^ cum di(^is ib- 
idis Tecaiis planum baiibus folidi circumferipti paralle- 
li Ium 
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lumperquoduis punftum S dimidijaxis E D, faciens- 
que fe^liones circulos, vel cllipfes fimiles fcilicct ba» 
(ibus oppofitis folidi F H, & ledlionum diametros L M, 
T V, abfeindat folidi A B C D maiorem portionem 
L B M , & folidi F H cylindrum , vel portionem cy- 
lindricam T H, cuius axis B E S ; duorum autem Tegmen- 
torum B E, E S fumptis duabus quartis partibus extre- 
mis BQ^PS, fiat vt cubus ex BE ad cubum cx ES, ita 
P R ad K Dico reliqu* figurx ex cylindro, vel por- 
tione cylindrica T H, portioni L B M circumfcripta,dem 
f>ta portione.^ LBM, centrum grauitatis effe R. Se- 
^lis enim parallelo|rammo TH, & folidis LBM, TH, 
plano per centrum E, baftbus folidi T H parallelo, fit fe- 
^io,(vna enim communis erit vtrique folido ) circulus» 
vel ellipfis, cuius diameter AEC in parallelogrammo T 
H diametris TV, G H 
qppofitarum bafium pa- 
rallela. Tum fuperba- 
fes oppofitas circulos, vel 
cllipfes circa G H , F K 
ftent coni, vel portiones 
conicx G E H, FEKr 
& planum per T V bafi 
circa F K parallelum ab- 
feindat a folido F E K 
conum , vel coni portio- 
nem NEO fimilemvti- 
que ipfi F E K, hoc cft 
ipfi GEH, propterfimilesbafesj&fimiliatrian^la pef 
axim in eodem parallelogrammo FH. Solidi kaquc-# 
NEO, ex ijs , qux in primo libro demonftrauimus , cen- 
trum grauitatis erit P ; quemadmodum Sc folidi 
NEO. Quoniam igitur tam folidi G E H ad foli- 
dum NEO propter fi^tudinem» quam cubi ex BE 
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ad cubum cx ES, triplicata cft proportio axis, vcl la-. 
teris B E, ad axem , vcl latus E S j erit vt cubus cx B E 
ad cubum ex E S, ita folidum G E H ad Iblidum NEO, -15^ 

hoc cft in eadem proportione, quse eft cx contraria parte ip- 
(ius P R ad R Cum igitur P fit centrum grauitatis 
folidi N E O, & ^folidi G E H; erit compofiti cx vtro- 
que centrum grauitatis R. Rurfiis,quoniam reliquum fb- 
lidi A H dempto hemifpli3erio,Yel hemifphxroide ABC, 
aequale eft folido G E H: & reliquum folidi TC dempto 
folido A L M C aequale fblido .NEO; erit vt folidum 
G E H ad folidum NEO, ideft cx contraria parte, vt P R 
ad R ita reliquum folidi A H dempto ABC, ad re- 
liquum iolidi T C, dempto A L M C: fcd reliqui ex foli- 
doAH dempto ABC cft centrum grauitatis dereli- 
qui ex folido TC dempto ALMC, centrum grauitatis 
P, exluperius demonftratis; totius igitur reliqui ex cy- 
lindro, vel portione cylindrica TH dempta fphxrar, vel 
iphxroidis maiori portione LBM centrum grauitatis eR 
K • Quod dcmonftrandam erat • 

; TROPOSITIO xxx: 

' i 

a ^ 

Si fpbaera, vel fphscroidcs vnJ cum cylindro^ 
vcl portione cylindrica ipfi circumfcripta,(ece« 
tur duobus planis ba(i folidi circumferipti pa- 
rallelis ) centrum intercipientibus, & ab eo non 
aequaliter diftantibus; reliqui ex cylindro, vel 
portione cylindrica di(Sis planis intercepta, dem- 
pta portione fphjcrae,velfplia:roidis ipfi rcfpon- 
dente, centrum grauitatis eft puneftum illud, in 

quo prxdiAi reliqui folidi axis fegmentum in- 

H a ter 
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ter quartas partes extremas ciufJem axis Teg- 
mentorum, qua: a centro Iphatr^e, vel fphseroi- 
dis Hunt interiedum Cic diuiditur> vt pars ina« 
iori ba(i propinquior Ht ad reliquam ^vt prardi- 
(^orum axis Tegmentorum cubus maioris adcu« 
bum minoris. 



Ijfdem pofiiis , & conftrudds, quae in antecedenti, ruiw 
fus per quodlibet axis B E pundutn X, du(^um planum 
baObus folidi F H parallelum , fecansque vna cylindrum, 
vel portionem cylindricam F H, & fphxram , vel Tphaeroi- 
des A B C D: cito duobus planis per T V, Z Y^nter fe pa- 
rallelis, & centrum E intercipientibus abcilla lphaerae,vel 
Iphaeroidis portio L • M vna cum cylindro, vel portione 
cylindrica T Y: & iumatur ipEus E X pars quarta X Q» 
qualis ell & P S iplius E 
S: & vt eft cubus ex £ X 
ad cubum ex E S, ita Hac 
P R ad R ^ Dico reli- 
qui ex cylin3ro , vel por- 
tione cylindrica T Y dem 
ota fphxrae , vel fphaeroi- 
dis portione L (T » M , cen- 
trum grauitatis elTc R.ERa 
enim conus, vel coni por- 
tio d E A abfeifla prjcdi- 
fto plano per Z Y, & com 
munibus axibus ES, EX, 
iimili igitur demonftratio- 

nc antecedentis manifeRumeft quod proponebatur. 


PROi 
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•PROPOSITIO XXXL , 

Hemifphacrij , vel hemifphxroidis centrum 
grauitatiseft pundum illud, in quo axis fit diui- 
ditur, vc pars ad verticeoi fit ad reliquam vc quin 
queadtna. 

Efto hemifphjerium , vel hemifphsroides ABC, cuius i 

axisBD, bafiscirculus, vel ellipfis, cuius diameter AD 
C : fitque Iblidi ABC centrum grauicatis G , nempe 
inaxcBD. Dico BG adGD eue vt quinque ad tria. 

Nam circa axim B D fuper balim cirwuium,vel elllpfim cir 
ca A C, ftet circumferi 
ptus folido ABC cy* 
lindrus , vel portio cy- 
lindrica A E, & feda 
B D bifariam in F, rur 
fus F B bifariam fCce- 
turinpundoH. Quo- 
niam igitur folidum A . 

B C cft folidi A Ejfub- - 
fefquialterum,erit di- 

uidendo folidum ABC reliqui cx^Iido A E duplum 
cum igitur fint centra grauitatis, G folidi ABC, & H 
prxdidi reliqui, & F totius A E; quo fit vt ex con- 
uaria parte fit vt folidum ABC adprxdidum refiduum, 
ica H F ad F G, erit H F dupla ipfius F G ; quadrupla 
igitur B F ipfius F G: fed talium quatuor panium eft B F, 
qualium B D eft odo, cum fit BF dimidia ipfius BDi 
qualium igitur odo eft BD, talium erit BG quinque, dr 
C p trium. Quod demonftrandutn erat. 
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^ L I T E X, 

Dico hemifphafrij , vcl hcmifphxroidis ABC cen« 
trum grauitatis cfTc Cf. In plano enim femicirculi , vel fe- 
miellipfis per axem B D deferiptae intelligantur dua: pa- 
rabolae, quarum diametri AD, D C, & communiter 
ad vtranque ordinatim applicata fit B D : & conncdlun- 
tur redlae AB, BC ; fumptis autem in BD tribus qui- 
buslibet pundis, aequalia axis fegmentaXF, FY interci- 
pientibus , fecerit per ea punfta tres figuras hemifj hsrium, 
velbcmifpbxroidcs A BC, & fcmicirculum,vclfcmiclli- 

B i. t 



pfim per axeni,& figuram planam A R B S C, qu* lineis p< 
rabolicis ARB, BSC, &reftaAC continetur, pia. 
na quaedam bafi hemifphaerij , vel hemifphaeroidis paralle- 
la . Erunt igitur feftiones hemifphaerij , vel hcmifphxroidis 
circuli, vel ellipfcs fimiles bafi ,quaru diametri fint K X H, 
LFM, NrO: figurx autem ARBSC fe^fiones rcibe 
linex PXQ,RFS, TYV. Quoniam igitur per iv hu- 
ius eft vt K ri ad L M potentia, ita K Q_ad FS hoc 
cft in earum duplis PQ^ad RS longitudine; erit vt PO 
adllS, ita circulus, vel ellipfisKH ad circulum vel fi- 
mUcm ellipfim L M. Eadem ratione erit vc RS ad 
T V, ita circulus, vel cllipfis L M ad circulum, vel 
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clUpfim N O . minor auccin proportio cft P ad R S» 
quam R S ad T V circuli igitur, vcl cll ipfis K H ad circulC; 
vel elliplim L M, minor erit proportio q circuli, vci clIipRs 
LM ad circulum, vcl clIipfiinN O; & dux figurx liemi- 
(phxrium, vel hemilphxroides A B C, & plana A R B S C, 
funt circa axim,vcl diametrum B D in alteram partem 
deficientes , quales definiuimusj vtriufquc igitur didx fi- 
gurx vnum erit commune centrum grauitatis . Rurfus 
polito puniflo F in medio axis BD, & FG ipfius G E 
tripla , quoniam ponitur B G ad G D vt quinque ad triaj 
qualium partium xqualium ipfi EG eft FG trium, ta- 
lium erit B G quindecim, & G D noucm,& talis E G 
vna : dempta igitur G E ab ipfa D G, & addi ta ipfi B G, 
qualium partium eft BE fexdecim, talium erit E D odio, 
dupla igitur B E ipfius E D, & trianguli A B C centrum 
grauitatis E. Rurfus quoniam ex quadratura parabolx, 
duarum portionum A R B, B S C triangulum ABC eft 
triplum i hoc eft vt F G ad G E, ita ex contraria panc_^ 
triangulum ABC ad duas portiones ARB, BSCrSed 
trianguli ABC eft centrum grauitatis E, & duarum por 
donum A RB, BSC fimulperxxni huius, centrum 
grauitatis F , totius igitur figurx A R B S C centrum gra 
uitatis erit G, commune autem hoc centrum grauitatis 
eft hcmifphxrio, vcl hemifphxroidi ABC. Manifcftuin 
eft igitur propofitum. 

'T ROTO SIT 10 XXXII. 

Omnis minoris portionis fphajratjvel fpbxroi- 
dis centrum grauitatiscft in axe primum bifa- 
riam fedo: deinde fecundum centrum grauitatis 
reliqui iuiidi dempta portione ex cylindro, vel 
j ' portione 
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portione cylindrica abfciflb , vel abfeifla vna cum 
portione, ex cylindro, vel portione cylindrica, 
vel fpha^roidis circa axim axi portionis eo 
gruentem circuferipta; in eo pundo,in quo dinii- 
dius axis portionis bafim attinges (ic diuiditur^vc 
pars prima , & fecunda fedione terminata , fit ad 
totam fecunda > & pofirema fedione terminatam, 
vt redangulum concentum axe portionis , & reli- 
quo fph^erse, vel fphazroidis dimidij axis Tegmen- 
tO)Vnacum duabus terti js quadrati axis portio- 
nis, ad Tpharraesvel^/ph^eroidis dimidij axis axi 
portionis congruentis quadratum • 


H 
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SitfphaersCjVel/phxroidis minor portio ABC, cuiut 
axis B D: & in eo centrum grauicatis F : fe^o autem axe 
B D primum bifariam 
in pun^fco G , & nir 
fus B G in punfko 
H centro grauitatis 
reliqui dempta por- 
tione ex cylindro, vel 
portione cylindrica-# 

K L circa axim B D, 
abfciflb , vcl abfcifr 
'fa eodem plano cum . . 

portione-# A’^B C, & cylindro, vcl portione cylindri- 
ca , (\uoi circumferiberetur fphairx , vel fphxroidi , cu- 
ius eff portio A B O, circa axim, cuius dimidium B D E» 
Dico GH ad HF, (nam cadet centrum 'F infra bipartH 
ti axis B D fc(flionem G, ex x xi 1 1 huius) cfle vt 
gulum B D E vni cum duabus tertijs B D quadrati ad 
quadratum B E. Quoniam enim totius iblidi K L cen- 
- i • • trum 
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trum graultatisefl G, &F portionis ABC, & H reliqui ; 

ex K L dempta ABC portionei erit vr portio A B C ad 
praedidum rcfiduum 5 ita ex contraria parte HG ad GF: 

& componendo, vt foliduin KL ad praedirum reliduum, 
ita H F ad F G: & per conuerfionem rationis, vt folidum 
K L ad portionem ABC, ita F H ad H G: & conuerten 
do , vt portio A B C ad folidum K L , ita G H ad H F: 
fedvt portio ABC ad folidum KL, ita eft re(flangulum 
BDE vna cum duabus tertiis quadrati BD ad quadra- 
tum E Bj vt igitur re<5langulum BDE, vna cum duabus 
tertiis quadrati BD, ad quadratum E B, ita erit GH ad 
H F. Quod demonftrandum erat. 

PROPOSITIO XX xiir. “ I 

- ■ : 

A 

Omnis portionis /phseratjvcl /phseroidis abfcif \ 

feduobus planis parallelis , altero per centrum 
adto, centrum grauitatis eft in axe primum bifa^ ■ 

riam fe<5lo: deinde fumpta cius quarta parte ad j 

minorem bafim;in eopundo, in quo dimidius | 

axis maiorem bafim attingens fic diuiditur, vc i 

pars axis prima, & fecunda fedionc terminata> *l 

fit ad eam, quae prima, & poftrema fedlione ter- 
minatur, vtredangulum contentum fphxric, vel' 
fphjeroidisaxisaxiporcionis congruentis ijs Teg- 
mentis, quae fiunt a centro minoris bafis portio» 
nis , vn^ cum duabus tertiis quadrati axis portio* 
nis jadlphaerae,vcHphaeroidisdimidij axis qua- 
dratum. 

Sit CpbxtXi vel fphxroidis cuius centrum E portia 
- I ABCD 
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A B C D abfcifsa duobus planis parallelis altero dufto 
per E, & fedkionem faciente circulum maximum, vcl 
ellipfim per centrum , cuius diameter A L D; axis autem 
portionis fit E F, cui congruens fphxrat,vel fphxroidis axU 
G F E R; fit autem F E bifariam ferius in pundio H : & 
F H bifariam in pun^o K, fitque in E H , fic enim erii^ 
portionis A B C D centrum grauitatis L. Dico efle H K 
ad K L, vt re^kangulum G F R, vna cum duabus teniis 
quadrati EF ad quadratum E G. Sit enim cylindrus , vcl 
ponio cylindrica A M circa axim F E abfeifla ijfdcm pla- 
nis cum portione AB 
CD, ex cylindro, vel 
portione cylindrica cir 
ca axim G R fphae- 
raf , vel Iphaeroidi A G 
DR circumferipta. 

Quoniam igitur folidi 
eft centrum gra- 
uitacis H: reliqui au- 
tem dempta ABCD 
portione centrum gra- 
vitatis K: & portionis 
ABCD ponitur cen- 
trum grauitatis L; erit 
vt portio ABCD ad reliquum Iblidi AM, !ta excoiw 
iraria parte K H ad H L, componendo igitur vt in antec^ 
denti, & per conuerfionem rationic,& conueitendo,eril 
vt portio ABCD ad folidum A M; hoc eft vt refiangu- 
lumG FR, vna cum duabus tertiis quadrati E F ad qua- 
dratum E G, iu HK ad KL. (^ddcmoaftrandua 
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^ROTOSITIO XXXIII!. 

Omnis portionis (phxrz, vcl (phzroidis ab- 
TciAz duobusplanis parallelis, neutro per cen- 
trum a<Jlo,ncc centrum intcrcipicntibus,ccntrum 
grauitatis eftinaxe, primum bifariam /c»2o : de- 
inde fecundum centrum grauitatis reliqui dem- 
pta portione ex cylindro, vel portione cylindrica* 
abfciiro, vel abfcilTa vn4 cum portione a cylin- 
dro, vel portione cylindrica fphzrz.vel fphzroi- 
di circa cius axem axi portioniscongruentem cir- 
cumferiptaj ineopun<flo, in quo dimidius axis 
portionis maiorem bafim attingens fic diuiditur, 
vt pars prima & fecunda fe(^ione terminata Htad 
cam,qu« prima, & poftrcma feCiionc terminatur* 
VI 'duo redangula , alterum contentum duobus 
fphzrzjvel fphzroidis axisaxi portionis cogrucn 
tis i js Tegmentis, quz fiunt a centro minoris bafis 
portionis: alterum axe portionis, & Tegmento, 
quod Tphzrz,vel fphzroidis,& maioris bafis por- 
tioniscentra iungit, vnacum duabus tertiis qua- 
drati axis portionis , ad fphzrz vel fphzroidis di- 
midij axis quadratum. 

Sit fphzrz , vcl Tphsroidis , cuius centrum E portio 
ABCD, abfeifia duobus planis parallelis, neutro per E 
tranfeunte,nec E intercipientibus : portionis autem axis 
fit FS: maior bafis circulus, vel ellipfis, cuius diame- 

1 s ter 
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ter A D; & circa axim E F,ftct cylindrus,vel portio cylin- 
drica MN abfciflaijfdcin planis cum portione ABCD 
ex cylindro , vel portione cylindrica, fphzrjc,vel fphxroidi 
B C R circa eius axim C F S R circumfcripta,cuius fit cen 
trum grauitatis H, acproptcreafc^la FS bifariam in pua 
£lo H . reliqui autem 
dempta portione A B 
C D ex lolido M N fit 
centrum grauitatis K, 
quod cadet in F H, & 
portionis ABCD cen 
trum grauitatis in ipfa 
HS cadet,quodfit L. 

DicoefleHKadKL, 
vt duo redkangula G F 
R, FSE, vna cum 
duabus tertiis quadra- 
ti FS, ad quadratum 
E G, Quoniam enim 
(imilitcr vt anteoftenderemus cfle HK ad KL, vt eft 
portio ABCD ad folidum M N ; fed portio ABCD 
ad folidum M N, eft vt duo reftaugula G F R, E S F, vni 
cum duabus tertiis quadrati F S, ad quadratum E G-, vt 
igitur duo prxdi(fta rcdangula, vna cum duabus tertiis 
quadrati FS ad quadratum E G, ita erit HK adKL. 
5J(uod erat demonftrandum, 

TROPOSITIO XXXV. 



Omnis maioris portionis iphzrae> vel fphzroi* 
'4is centrum grauitatis eft in axe, primum bifa- 
riam fc^o: deinde fecundum centrum grauitatis 
ccliqui dempu portione cx cylindro^vcl portione 
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cylindrica, abfciffojvcl abfciflTa vna cum portio" 
nc,a cylindro, vel portione cylindrica, lphaera!,vcl 
iphatroidi circa eius axim axi portionis cogruen- 
lem circumfcriptajin eo pundo,in quo axis portio 
nis Hc diuiditur,vt pars prima, & fecunda fedione 
terminata fit ad eam , quar prima & poftrema fe- 
^ione terminatur,vt {olidum redangulum ex axe 
portionis, & reliquo fegmento axis fph 2 erar,vcl 
(phzroidis ax i portionis congruentis, & eo , quod 
fphxrx , vel {phacroidis, & bafis portionis centra 
lungitjVni cum binis tertijs duorum cuborum;& 
cius,qui a {phzrac, vel {phzroidis axis fitdimi- 
dio:& eius,qui ab ea,quz fphzrz,vel fphzroidis, 
& bafis portionis centra iungit^ad {olidum redan 
gulum,quod duobus {phzrz, vel {phzroidis prz- 
dii^i axis dimidijs, &; axe portionis continetur* 

Sit {phxrzjvel {ph* 
roidis, cuius centrum 
E maior ponio ABC, 
cuius axis B D, bafis 
circuluSyvel ellipfis, cu 
ius diameter AC: 8c 
circa axem B D ilet 
cylindrus , vel portio 
cylindrica K L, abfciT 
fa eodem plano cum 
ponione A B C,ex cy- 
lindro, vel pordonc cy 
Endrica , Ipha^rz, vel 
fithxroltUABCR circaciusaxiffl BDR drcumfcripti^' 

“ &fc- 
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6cfc(5laBD bifariam inpurufioH; deinde fecundum G' 
in ipfa B H, centrum grauitatis reliqui dempta portione ex 
folidoKL, fitportionis ABC in ipfaDH centrum gra 
uitatis F, per vim xxxv 1 1 fecundi. Dico efle H G ad G F, 
vt folidum re«5tangulum ex B D, D R, D E vna cum binit 
tertiis duorum cuboru 
exBE, ED, ad foli- 
dum redlanguJum ex 
BD, BE, ER. Simi 
liter enim vtfuprade- 
monRrato effe vt H G 
adGF, ita portionem 
A B C ad Iblidu K L; 
quoniamportio ABC 
ad folidum K L efi vt 
folidum ex B D R, 

D E, vna cum binis ter 
tiis duorum cuboru ex 
B E, & E D, ad foli- 
dum ex BD) BE, ER; erit vt modo didla.antecedehs 
magnitudo ad didiam confequentem,ica H G, ad G F* 
Quod demonflrandum erat . 
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Omnis portionis fphatrx, vcl fphatroidis aln 
CcifCx duobus planis parallelis centrum interci« 
plentibus, & ab eo non atqualiter didantibus, cen 
trum grauitatis eft in axe, primum bifariam (c^o: 
deinde fecundum cctrum grauitatis reliqui dem-* 
pta portione ex cylindro, vel portione cylindrica, 

abfcidb) vcl abfcilTa vni cum portione, i cylin-* 

dro 
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dro>vcl portione cylindrica, fphaerjr> vel fphaeroi* 
di circaeiusaxim axi portionis congruentem cir- 
cumferipta j in eopundo, in quo maius Tegmen- 
tum axis portionis eorum , quae a centro fiunt (Ic 
diuiditur,vt pars prima & fecunda Tedione termi 
nata fit ad eam , quz prima , & poflrema Tedione 
terminatur, vt duo fblida rc<5langula; & quod fit 
ex duobus fphzrzjvel fphzroidis axis axi portio> 
nis congruentis i js Tegmentis , quz Hunt a centro 
maioris bafls portionis, & ea, quz maioris bafis 
& fphzrz, vel fphzroidis centra iungit: & quod 
ex fphzrz, vel fphzroidiseiuTdem axis Tegmentis 
d centro minoris bafis Ta<flis,& ea, quz minoris ba 
lis, & fphzrz, vel fphzroidis centra iungit, vni 
cum binis tertiispartibus duorum cuborum ex ijs 
(egmentis axis portionis, quz a centro fphzrz, 
vel fphzroidis Huntjad fblidum redagulum quod 
duobusfphzrz, vel fphzroidisprzdi^i axis dimi 
dijs , & axe portio* 
nis continetur; 

Sic fphzrz, vel fphz 
roidis , cuius centrum 
E,portio ABCD, ab 
icifla duobus planis pa 
rallelis centrum E in- 
tercipientibus, & ab eo 
non zqualiter diibn- 
tibus : axis autetn por- 
GH: 
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bafis circulusjvelellipfisjcuius diameter AD. minor aut5» 
cuius diameter AB C:& circa axim G H, ftet cylindrus, 
vel portio cylindrica N O, abfeifla ijfdem planis cum por- 
tione A B C D, ex cylindro, vcl portione cylindrica fphx- 
rjc,vel fpharoidi B C R cir a axim F G H R circumferi- 
pta,cuius fit centrum grauitatis K, fedUo fcilicet bipartiti 
axis G H: reliqui autem ex Iblido N O dempta portione, 
fit centrum grauitatis L, nempe in axis G H fegmento 
G K , quod minorem 
portionis bafim attln- p 


E G, E H; ad folidum 

rcdlangulumex G H, EF, ER. Similiter enim vtfupri 
demonftrato efle vt K L ad L M, ita portionem ABC D 
ad folidum N O ; quoniam portio A B C D ad folidum 
NO, eftvtduo folida rc<5hingula ex GH, HR, EH, & 
ex R G, G F, E G, vna cum binis tertiis duorum cubo- 
rum ex E H, EG ad folidum ex G H, EF, ER, eric 
vt totum iam di^um antecedens ad di^um confequcn% 
iu K L ad L M. Quod dcmonRraadum erat» 


git : portionis autem 
A B C D fit centrum 
grauitatis M: quod qui 
dem in reliquo feg- 
mento K H cadet . 



Dico efle K L ad L M, 
vt duo folida reftan- 
gulaexFH, HR,EH, 
& ex R G, G F, G K, 
vna cum binis tertiis 
duorum cuborum ex 
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PROPOSITIO XXXVIL 

Omnis portionis conoidisparabolici centrum 
grauitatiscftpun;^^um illud) in quo axis (icdiui- 
ditut) vt pars quz ad verticem dc ei us, qua: ad ba« 
dm dupla . 

PROPOSITIO XXXVIII. 

Omnis frudi portionis conoidis parabolici cen / 
trum grauitatis cdpun<dum illud , in quo axis Hc 
diuiditur)Vt pars minorem bafim attingens Ht ad 
reliquamjvt duplum maioris bafls vn^ cum mino 
ri>ad duplum minoriS)Vni cum maiori. 

Harum proportionum vtriulque non alia demonftratio 
eft ab ea, quam in fecundo fcripfimus de centro grauitaris 
conoidis paraboIici,& eius lrufti;propterea quod omnis por 
tionis conoidis parabolici , ficut& hyperbolici Icdio bali 
parallela ellipfis e(l fimilis ba(i.Ex corollario xv. dc conoi» 
dibuS)& fphxroidibus Arcblmedis. 

•PROPOSITIO XXXIX. 

Omnis conoidis hyperbolici) vel portionis hy- 
perbolici conoidis centrum grauitatis ) eft pun- 
dum illud, in quo duodecima pars axis ordine 
quarta ab ea, qua: bafim attingit, fic diuiditur , vc 
pars propinquior bafi fit ad reliquam vtrefquial- 

K tera 
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Sit conoidcs hyperbolicum , vel portio conoidis hyper* 
bolici A B C, cuius axis B D, qui in portione non erit ad ba 
fim pcrpendicularij : bafis autem di<^ conoidis, vel portio- 
nis fit circulus, vel ellipfis,cuius diameter A D C: Sc hyper- 
boles A B C, qua? vel conoides defcribit , vel eft fe€tio tan- 
tummodo per axem, cuius cranfuerfum latus fit BE, dc 
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tcra tranfuerfi lateris, hyperboles per axem, ad 
axem conoidis. 
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buius fefquialtera B E F; & fumpta axis B D quarta par • 
te DF, & tertia DG: qua ratione erit FG duodecima 
pars axis BD quarta ab ea, cuius terminusD; Hat vc 
I B ad B D, ita F H ad H G. Dico conoidis,vel portio- 
nis ABC centrum grauitatis efle H . Nam vt eft E B 
adBD ita fiat DK ad K A; & ponatur KD Y fefqui- 
altera ipfius D K , & ex A K abfeindatur K M fubfef- 
quialtera ipfius A K: & ipfis D K D M, DA, arquales 
eodem ordine abfeindantur D L, D N, D C: & deferi- 
bantur triangula_. K B L , M B N : & per pundla ABC 
vertice communi B , tranfeant duae fe<5iioncs parabolae 
A O B, & B P C, ita vt contingat reda B K parabolam 
A O B , redla autem B L parabolam B P C} fit autem 
AKLC, parabolarum diametris parallela_i. Deinde 
fc^lo axe B D bifariam , & fingulis eius partibus rurfus bi- 
fariam in quotlibet partes aequales , fint ex illis duae 
partes D QF : &pcr punfta Q^F planis quibuldam 
bafi parallelis fecenturvna folidum & hyperbole ABC: 
jfintque hyperboles fc^Hones,quae continent fedUones trian 
gulorum ABC mixti , & redilinei K B L , redbae R T X 
Z VS;ay iblidi autem A B C fedliones erunt cir- 

culi , vel eliipfes fimiles bafi circa diametros RS, a /3. 
Quoniam igitur eft vt T K ad K D , ita A K ad K M ; 
vtrobique enim eft proportio fcfquialterareritpermutan- 
do vt Y K ad A JC, hoc eft vt I B ad B D, vel F H, ad 
HG, ita D/c ad /CM, hoc eft triangulum BDK ad 
triangulum BKM, hoc eft ad aequale huic exdemon- 
ftratis triangulum A/CB mixtum: hoc eft in duplis ita_, 
triangulum B K L ad duo mixta triangula A K B, B L C 
fimul. fed duorum triangulorum A KB, BLC fimuleft 
c,entrum grauitatis F, vt in hoc tertio libro 'deraoriftra-* 
uimus : trianguli autem B KL,_ vtin primo, centrum gra- 
uitatis G; totius igitur trianguli ABC centrum graui- 
tacis erit H. Kurfiis quoniam eft vt BD ad BQ^hex:: 

K a eft 
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cft vt rctogulum EJB D ad reftangulum E B itt’ 
D K ad 02^ : & vt quadratum B K ad quadratum B X> 
hoc cft vt quadratum B D ad quadratum B ita eft 
AjC adTXi enu( 0^0 magnitudines quatemxpropor* 



^nalesjfed & earum primaf,fic terti* (imtproportiona» 
lesjnameft yt EB adBD, hoceft vtredlangulumEBD 
pntm in primis ad quadratum BD primam in fecundi^ 
^ tertia iu primis ^ AK tertiam in iecundisivt 

igitujr 
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igitur compofita ex primis vtriufquc ordinis ad compo- 
iitam cx fecundis, ita erit compofita ex teniisadcom- 
pofitam ex quartisividelicet vt redangulum B D E, quod 
aequale eft rc<5kangulo E B D vna cum quadrato B D, ad 
reikangulum B QE, quod ecquale eft redlangulo E B 
vna cum quadrato B ita erit tota A D ad totam T 
Scdvt reftangulum Bli)E ad rc(ftangulum BQE ita eft 
AD quadratum, ad quadratum R hoc eft ita circu- 
lus, vel ellipfis circa AC, ad circulum, vel fimilem illi 
cUipfem circa RS; vt igitur AD adT CX hoc eft in ea- 
rum duplis vt AC ad T V, ita erit ciredus , vel ellipfis 
circa A C ad circulum , vel ellipfem circa R S. Similiter 
oftenderemus efle vtAC ad itacirculnm,velelli- 
pfim circa AC, ad circulum , vel ellipfem, circa « /3; con- 
iiertendo igitur , & ex xquali erunt binx in eadem propor- 
tione, vt 7 » ad T V , ita circulus, vel ellipfis circa 
ad circulum , vel ellipfim circa R S: & vt T V ad A C, ita 
circulus, vel ellipfis circa RS ad circulum, vel ellipfim 
circa AC. Kurfus, quoniam tres reiix linex incipienti 
i minima 7 « , T X , KK funt binx fumptx proportio- 
nales quadratis ex B», BX, BK, hoc eft quadratis ex 
F I , Q^, D K} duplicata erit proportio ad T X ip- 
fiusFt adQJC, & TX ad AK cluplicataipfius QXad 
D K : fcd re<ftx F », QX, D K, fefe xqualiter excedunt, 
vtpote proportionales ipfis B F, B Q, B D, propter fi- 
militudincm triangulorum i minor igitur proportio erit 
>F ad T Q, quam T Q^ad A D: quare his proportiona- 
lium minor erit proportio circuli , vel ellipfis circa « /3 ad 
circulum, vel ellipfim circa RS, quam circuli, vel elli- 
pfis circa RS, ad circulum, vel ellipfim , circa AC. 
Similiter quxeumque feckiones per prxdicta axis , vel dia- 
metri B D pundla fedionum fierent vt didum eft ad ver- 
ticem retrocedenti oftenderentur quxlibet ternx i ter fc 
proximic > binxque fumptx vuiufque ordinis proportio- 


f * 



mimgrauitatis.feddcmonftrauimus H centrum graulta^ 
ris trianguli ABC; concidis igitur vel portionis ABC 
centrum grauitatis erit idem H. Quod demonfirandum 

erat. 

Et 
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naies efTe,& minor proportio vtrobique minim* ad me« 
diam quam mediae ad maximam 5 per i igirurT?i 
eundi, triangulum mixtum, & folidum ABC, inhuius 
axe illius autem diametro B D commune habebunt ceoA 

> ^ t 

H ' 


i 


Liher T ertitu. 


7P 


Et hic huius tertij Libri finis eflet ; nifi fecundo iam im- 
preflb,alia quajdam via magis naturalis me ad conoidis hy 
perbolici centrum grauitatis reduxiflcc . Ea igitur in fecun 
dum librum alias inferenda , nunc in fequenti appendice—» , 
feptem propofitionibus expofita , per fedionem prardidli 
conoidis in conoidesparabolicum eodem vertice, & circa 
eundem axim , & reliquam figuram folidam , abfque com- 
podto ex duabus figuris circumfcriptis,quaj ex cylindris 
componuntur, propofitum concludat, 

APPENDIX- 

PROPOSITIO /. 

I fint 0(^0 magnitudines quaternae 

totae, & ablatae proportionales, fue- 
rint autem , & primarum vtriulquc 
ordinis ablatae ad reliquas propor- 
tionales I erunt vtriufque ordinis rc 
liquae proportionales . 


Sint odio magnitudines quaternae 
proportionales , ac primi quidem ordi- 
nis totae , vt A B ad C D, ira E F ad 
G H: fecundi autem ordinis ablataCjVt -i 
B ad D, ita F ad H; fit autem vt B 
ad A ita F adE. Dico & reliquas - q 
efle proportionales , videlicet vt A ad 
C, ita E ad G, Quoniam enim com g 
ponendo , & conuertendo eft vt A ad 
j^B) ita £ ad £F; fed vt AB ad 
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CD, ita eft EF ad GHj erit exjequalivt A ad C D* 
ad E ad G H : & conuertcndo vt 
C D ad A , ita G H ad E; & per- 
mutando C D ad G H, ita A ad E. 

Kurlus quoniam cft vt A ad B ita_» 

E ad F ; & v t B ad D, ita F ad H; 
erit ex xquali, vt A ad D ita E ad 
H : fed vt C D ad A, ita erat G H 
ad E i ex ajquali igitur erit vt C D ad 
D ita G H ad H: & permutando vt 
C D ad G H , ita D ad H, & reli- 
qua C ad reliquam G : fed vt C D 
ad G H ita erat A ad E ; vt igitur 
A ad C ita erit £ adG. Quod demon/lrandum erae 

VKOvosirio II, 

Si circa dataf hyperboles communem diame- 
trum parabola deferipta illius baiim ita diuidat> 
vt quadratum dimidix balis parabole ad reli- 
quum quadrati dimidiae balis hyperboles eam 
habeat proportionem , quam tranfuerfum latus 
ad diametrum’ hyperboles^ omnes in hyperbole 
ad diametrum ordinatim applicatas italecabit« 
vt exceflus, quibus quadrata in hyperbole appli- 
catarum fuperant quadrata in parabola ex fci^io- 
neiapplicatarum , inter fe (int vt quadrata diame- 
tri partium inter applicatas, & verticem inter* 
iedarum. 

Efto hyperbole ABC, culus diameter B D, tranfuer- 

Him 
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uerfum latus E B . & politis in ip&_» B D duotus pnn- 
6tis quibuslibet G H, ordinatim applicentur M G, N H: 

circa diametrum B D fit defcripta parabola K B L tali- , ^ 7. 
ter vt ipfius dimidiae bafis D K quadratum ad reliquum ^ 
quadrati AD, fit vt E B ad B D, & rc61as M H, N G 
in infinitum produdlas fecet parabola K B L impun^bis 
OP. DicopunftaOP intra hyperbolem cadere; & reli- 
quum quadrati M G dempto quadrato G O ad reliquum 
quadrati N H dempto quadrato P H, clle vt quadratum 
B G ad quadratura 
BH. Quoniam enim 
ponitur vt £B ad B 
D, hoc eft vt reiilan- 
gulum E B D ad qua- 
dratum BD, ita qua- 
dratum D K ad reli- 
quum quadrati A D, 
erit componendo, & 
conucniendo, vt redla 
gulum BDE ad re- 
pagulum E B D, ita 
qua^arum A D ad 
quadratum D K: fed 
vt rePngulum B G E 
ad repgulum BDE, 

ita efl quadratum M G ad quadratum A D: ex aequali 
igitur, vtrepngulum B G E ad repngulum £ B D, ita 
cfi quadratum M G ad quadrarum D K: fed vt redan- 
gulum E B D ad rePngulum E B G, ita eft quadratum 
D K ad GO quadratum; ex aequali igitur vt rePngu- 
Jum BGE ad reftangulum E B G, ita erit quadratum. 

M G ad quadratum G O: fed rePngulum BGE maius 
cfi totum parte rePngulo EBG; quadratum igitur M G 
quadrato GO maius erit, & re^bL* M G maior quam 

L GO: 
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G 0: fccat igitur parabola K B L rcftam M G in pundka 
O. Similiter oftenderemus eandem parabolam fecare_-» 
quamcumquc aliam in hyperbole A BC ordinarim ad dia 
metrum applicatarum . (^oniam igitur funt odo magni 
tudines quatern.e totaj,&^latx proportionales j ac pri- 
mi quidem ordinis, vt redangiilum B DE ad redangu- 
liim BG E, ita quadratum A D ad quadratum MG: Ce» 
cundiautcmordinis,vtrcdanguluin EBP ad redangu- 
lumE BG ita quadra 
tum DK ad quadra- 
tum O G D : fed vc 
E B ad B D, hoc eB 
vt ablata prima; in pri 
mis rcdangulum E B 
D ad reliquum B D 
quadratum , ita poni- 
tur ablata primx in fe 
eundis, quadratum D 
K ad reliquum excef 
fum,quo quadratum 
A D (uperat quadra- 
tum DKivt igitur eft 
reliqua primae ad reli- 
quam fecundx in pri- 
mis, ita erit in fecundis ; videlicet vt quadratum BD a4 
quadrarum B G> ita reliquum quadrati A D dempto quaf 
drato D K, ad reliquum qua irati M G dempto quadra- 
to G O . Similiter oBenderemus reliquum quadrati A D 
dempto quadrato D K ad reliquum quadrati N H dem- 
pto quadrato P H , elTe vt quadratum B D ad quadra- 
tum BH; conuertendo igitur, & cx aequali erit vt qua- 
dratum BG ad quadratum B H, ita reliquum quadra* 
li M G dempto quadrato G O, ad reliquum quadrati 

NH 
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N H dempto quadrato PH. Quod dcmonflrandum 
erat. 

propositio ///. 

• Omne conoides hypcrbolicum diuiditur in 
conoides parabolicum circa eundem axim , & re- 
liquam figuram quandam , ad quam conoides pa- 
rabolicum eam habet proportionem^quamfefqui 
altera iranfuerfi lateris hyperboles, quae conoides 
defci ibit, ad axem conoidis • 



Sif conoides hypcrbolicum ABC, cuius axis B D; hy- 
perboles autem, quae conoides deferibit tranfuerfum latus 
£B, cuius fit fefquialrera BEF: & abicifia DG, itave 
quadratum ex ipu ad reliquum quadrati AD fit vt E B 
ad BD, vertice B circa diametrum BD^ deferipta fic 

L s para- 
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parabola C B H),. eaqtie drcumdudla conoides GBH* 
Dicoconoides C RH comprehendi a conoide A BC 6c 
cfie ad illius reliquum ,vt F B ad B D « Abfciira enim 
D K ita potentia fit ad D vt D B ad B E longitudine* 
circa axim BD delcribatur conus K B L; & fe^a BD ia 
multas partes a?quales,du^ofque per ea pun61a planit 
quibufdam bafi parallelis, fecentur tria didla folida , corut 
fcilicet &vtiumque conoides: &fiiper fedliones circulo* 
defcribantur cylindri x^ualium altitudinum terni ckc4 

% 
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communes axes partes «quales , in quas axis B D diuifui 
£uit,<5t inter eadem plana parallela;& oinnino triplex figura, 
cx cy lindris,quosdiximu$ fit tribus didis Ibl idis circuinTcri 
pta;fintquc circa duos axes infimos D. M-^M N ternicylin- 
dri A O, G Pj K & proxime ordine ipfis refpondentes. 
Cylindri TX, SV* RZ, quorum bafes circa diametro* 
TI, S/8, R«, communes (ediones plani per pundum.M* 
cum tribus folidorum fedionibus per axem, triangulo fcilir 
cctjpar^Ia*& hyperbole in eodem plano » atque ideo tres 

dia- 
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diametri T I, S yS, R a, erunt in vna reda linea. Quoniam 
igitur cft vc E B adBD, ita quadratum DG ad reliqua 
quadrati A D, fecabit parabola G B H omnes in hyperbo- 
le A B C ad diametrum ordinarim applicatas,quare conoi ^ 

des ABC comprehendet conoides G B H; atque ita para- 
i)ola fecabitjVt excelFus quibus quadrata in hyperbole ap- 
plicatarum fuperant partes quadrata in parabola applicata 
rum, inter fe fint vt quadrata partium diametri B D inter 
applicatas & verticem interiedarum, prout vt inter fe refp5 
dent:vt igitur eft quadratum B D ad quadratum BM, hoc 
e(l vt quadratum D tC ad quadratum 11 Mi ita erit reliqua 
A D quadrati dempto quadrato DG ad reliquum quadrati 
T M dempto quadrato S M,& permutando.Sed quia qua- 
dratum D G ad reliquum quadrati A D, & ad quadratura 
D K eandem habet proportionem tx vi conftruilionis^eli 
l|uum quadrati A D, dempto quadrato D G ajquale ell 
quadrato D Ki reliquum igitur quadrati T M dempto qua 
dratuSM xquale erit quadratu RM: fligitur vtrilque ad- 
dantur flnguia communia, vnis quadratum D (i, alteris 
quadrarum S M, erit & quadrarum A D a;quale duobus 
quadratis G D, D K, & quadratum T M duobus quadra 
cisSM, MR arquale.led cum cylindri eiuidem altitudi- 
mis inter fe flnt vt bafes,funt vt quadrata, qujt ab eorundem 
baflumfcmidiametrisfiunticyiindiusigitur AO a:qualis 
eft duobus cylindris GP, KQj^ & cylindrus TX duobus 
cylindris ST, RZ jequalis. Eadem ratio efl de reliquis 
deinceps. Tota igitur Hgura conoidi ABC circumferipta, 

Vtrique flmul, conoidi G B H, & cono K B L circumlcri- 
ptJt aequalis erir.polTunt autem ea: figurx ita efle diiflis (oli- 
dis circumferipta: per ea quo: alibi ollendimus , vt fuperent 
inferiptas minori fpacio quantacumque magnitudinepro- 
poflta;per tertiam igitur lecundi, conoides ABC vtrique 
flmul, conoidi G B H, & cono K B L a:quale erit . dempto 
i^tur coaoidc ^ B reliquum folidu A b H C 
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xquale erit cono KBL. Rurfusquiacft vtEB adBD,ita 
quadratum G D ad quadratum D K, hoc eft circulus cir- 
ca G H ad circulum circa K L, hoc eft conus G B H fi 
clefcribatur ad conum KBL: fedvtFB adBE ita eft co- 
noides B H ad conum G B H ; ex xquali igitur erit vt 
FB ad B-D, itaconoides GBH ad conum KBL, hoc 
eft ad folidum A G B H C.Manifcftum eft igitur propoficu» 

COROLLARIVM. 

^ 

Ex huius Theorematis demonftratione manife 
ftumeft)ijrdem pofitis cylindros deficientes, ex 
quibus conftat excefilis, quo figura conoidi hyper 
bolicocircumfcriptaTupcrat circumfcriptam co- 
noidi parabolico,ita fe habere, vt quorumlibet 
trium inte* fe proximorum minor proportio fit 
minimi ad medium, quam medij ad maximum: 
xqualesenim funtfinguli fingulis cylindris, ex 
quibus conftat figura cono B K L circumferipra» 
qui funt inter eadem plana parallela. Quod fi 
ita eft,fimul illud manifeftum erit , & ex hoc 
cx i js, qus in fecundo libro demonftrauimus^prae* 
di(ftum cxceftum ex tot ‘cylindris deficientibus 
ciufdem altitudinis, quos diximus componi poftc) 
vt ipfiuscentrum grauitatis in axe BD diftet i 
centro grauitacis coni KBL, hoccft^pundtoin 
quo axisBO ficdiuiditur, vt pars,quatadver* 
ticem fit reliqua tripla, ea diftantia, qux minor 
fitquantacumque longitudine propofita. 

PRO- 
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PROTOSIT 10 Illi 

Si concidi parabolico figura circumfcribatur* 
& altera infcribatur ex cylindris aqualium aln* 
tudinum ^ binis circa communes axes Tegmenta 
axis concidis, & inter eadem plana parallela , mi- 
nimocircumferiptorum ad nullum relatoj omnia 
refidua cylindrorum figura? circumfcripiae dem- 
ptis figura? inferipta? cylindris , & inter Te , & mi* 
nimo cylindro atqualia erunt; 

Sitconoidiparabolico ABC, cuius axis BD circum- 
feripta figura ex quotcumque cylindris aequalium altitu- 
dinum, quorum tres deinceps fint E L minimus fuprtn'U5, 
& G I R, quorum bafes eodem ordine circuli,qucrum 
femidiametri ad parabolx,qua figuram defalbit 
trum BD ordi- 
narim applicata? 
fint E F,G H,I K: 

& in duplos cre- 
fcentibus cylin- ' 
dris, circa prioru 
axium duplos a- 
xes B H,1 K,H D, 

& fic deinceps 
quotcumque plu 
res efsentjfitco- 
iioidi ABC in- 
feripta figura ex cylindris aequalium altitudinum inter re,4 
circumfcriptis.Bini itaque circa communes axes inter ea- 
dem ^dana parallela uueiijcicmur, miuimo £ L ad nullum 

relato 
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relato : huic autem proximus , & aequalis cylindrorum in- 
Icriptorum fit N M bafim ipfi communem habens circu- 
lum circa E F M : & confequenti circumferiptorum G 
fic. inferiptorum aequalis P O bafim habens ipfi commu- 
nem circulum circa G H O : fint autem circulorum qui 
funt bafes cylindrorum diametri in parabola per aximr 
qu3B quoniam funt communes feftiones cum parabola per 
axim planorum bafi conoidis , & inter fc parallelorum, 
erunt etiam ipfae inter fe,& parabolae bafi AC parallelae, 
earumque dimidiae vt E F, G H ad diametrum B D or- 
dinarim applicatae . Quoniam- igitur in parabola ABC 
efi vt H B ad B F ita quadratum G H ad quadratum 
E F, duplum erit 
quadratum GH 
quadrati EF.-qua 
re& circulus cir- 
ca G O circuli 
circa EM atque 
adeo cylindrus 
CfQ^ cylindri E 
L duplus, pro- 
pter ^qualitatem 
altitudinum : fed 
cylindrus N L 

duplus eft cylindri EL per confirudionem; cy lindrus igi- 
tur G Q^aequalis eft cylindro N L : & ablato communi 
N M cylindro, reliquus G deficiens cylindro NM 
cyl indro E L aequalis . Rurfus quia eft vt K B ad B H, 
ita quadratum I K ad quadratum G H , hoc eft ita I K. 
cylindrus ad cylindrum G fed vt HB ad B F ita 
erat cylindrus G Q_ad cylindrum EL; tres igitur cy- 
lindri I R, G Q, E L, tribus lineis B K, B H, B F, eodem 
ordine proportionales erunt ; fed tres caedem lineae fefe 
«qualiter excedunt; tres igitur di^ cylindri fefe «qua- 
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liter exccdentjhoc efl reliquum cylindri IR dempto cylin- 
dro PO *quale erit reliquo cylindri G Qjlempto cylin- 
dro M, & reliquum cylindri G Q^dempto cylindro 
N M aequale cylindro E L .Similiter ad reliquos cylindros 
quotcumque plures eflent defeendentes oftendereinusjom 
nes excelfus , quibus cylindri circumferipti inferiptos 
fuperant libi quique rel*pondentes inter fe & cylindro 
£L aequales elle. ManifeRumelUgiturproporuum. 

; PROFOSIT IO V. 

Datoconoidc hyperbolico, & ipfius conoiJ 
de parabolico circa eundem axim , quod ad 
reliquum hyperbolici conoidis eam proportio- 
nem habeat, quam fefquialtcra tranfuerfi late- 
ris hyperboles, quae conoides defcribit,adaxim 
conoidis j fieri poteft vt conoidi parabolico fi- 
gurae qujcdam inlcribatur , & altera clrcumfcri- 
bantur vt fupra fadum cftj& hypcrbolico alio cir 
cumferibatur omnes ex cylindris aequalium al-^ 
titudinum multitudine aequalibus exiftentibus 
ijs, ex quibus conftant figurae conoidibus cir- 
cumlcriptae, ita vt excclTus , quo figura conoidi 
parabolico circumlcripta inlcriptam fuperat, 
quem breuitatis caufa voco exceflum primum »• 
ad excefium, quo figura conoidi hyperbolicocir- 
cumferipta fuperat circumferiptam parabolico, 
quem vocoexceflum (ecundum , minorem habeat 

* proportionem quacumque propofiu . 
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Siteonoides hyperbolicum ABC, & pars cius para- 
bolicum EBF circa eundem axim BD: & conoides 
E B F ad reliquum conoidis ABC eam habeat proportio- 
nem, quam fefquialtera tranfuerft lateris hyperboles per 
axim A B C ad axim B D.Dko fieri poffe quod proponitur. 
Habeat enim D L ad L B quamcumque proponionem:5e 
conoides A B C reliquo folido AEBFC dempto conoi 
de EBF. fit conus circa axim B D «qualis G B H : df 
deferibatur conus GLH: & fefla BD bifariam in pun- 
dlo K, & rurfusB K, KD in multitudine, & longitudt. 
ne aequales iofcribaturconoidi EBF* & altera cirumfai 



batur, vt in antecedenti fadhim eft ,figura ex cylindris jn 
qualium altitudinum , ita vt excefius,quo circumferipta 
foperat inferiptara fit minor cono GLH; & cylindris cre- 
icentibus in latitudinem abfoluatur figura conoidi ABC 
circumferipta ex cylindris akitudine^e multitudine «qua 
libusijs,quiruntckca conoides EBF. Quoniam igitur 
primus exceflus eft minor cono G L H, multo minor erit 
pars cius communis foUdo A E B F G, quam conus GLH: 
ied folidum AEBFC «quale efi cono G B H; reliquam 
igitur folidi AEBFC di(5to communi ablato , maius erit 
(oaiGBH reliquo BGLti» miaor igitur proportio efi 

priou 
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primi exceflus minoris cono G L H , ad di£him reliquuni 
folidi AEBFC, quam coni GLH ad reliquum coni 
G B H; fed fecundus exceffus maior eft prxdifto reliquo 
Iblidi A E B F C, etenim illud compsehendit; mulco igitur 
minor proportio erit primi excelfus ad fecundum, quan» 
coni G L H ad reliquum B G L H, hoc eft minor propor- 
tio quam D L ad L B : ponitur autem proportio D L ad 
LB qualifcumquc. Fieri igitur poteft, quod proponitur* 

PROFOS ITIO FI. 

Omnis rcfiJui conoldis hypcrbolici dempto 
conoide parabolicO) vt fupra diximus, centrum 
l^rauicatiscd punclum illud, in quoaxisfic diui* 
ditur, vt pars propinquior vertici (it tripla re- 
liquae» 



Siteonoides hyperbolicum ABC, cuius axis BD, & 
•bJatum conoides parabolicum E B F circa eundem axiin 
B 1), ita fitadreliquum folidum A E BF C, vtfefquialte 
ra tranfuerfi lateris hyperboles , qux conoides delcribit ad 
axem B D; dc ponatur B C, ipfius G D tripla . Dico re- 

M » liqui 
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liqui folidi A E B F C centrum grauitatis efse G. SeiU 
enim B D bifariam in punfto H, & pofita G K ipfius G H 
minori quantacumque longitudine propofita , fumptoquc 
inGK quolibet pun^oLi intclJigantur id enim(ficri pof 
fe manifeftum eft ex fupra demonftraris)tres %ur.T vna in- 
feripta conoidi E B F, & dux circumferiptx altera alteri 
conoidum,vt fupra fa^um eft, coinpofitx ex cylindri? 
aqualium altitudinum ita multiplicatis , vt vtrumque iljud 
accidat;& vt fecundi exceftus centrum grauitatis quod fit 
M (omnium autem trium didlorum excefluum in axe_> 
BD erunt centra grauitatis; fit pun(fto G propinqiiiiu 



quam pundkum L; & vt primus excefius ad fecundum mt* 
norem habeat proportionem ca,quar eft L K, ad K H.Dein 
de vt H K ad K L, ita fit H N ad N M , & vt primus 
cxccflus ad fecundum,ita M O ad O H. Quoniam igitur 
cylindri omnes deficientes ,& fummus integer, ex quibus 
primus excelfus conftat, inter lefuntxqualcs,habentquc 
in axe B D centra grauitatis aqualibus interuallis a bipar- 
titi axis BD le(ftione H & inter (e diftantiaj totius pri- 
mi exceffus centrum grauitatis erit H; fecundi autem ex- 
ceffus centrum grauitatis ponitur M; cum igitur fit vt pii- 
tnus excefius a«i fecundum, ica ex contraria parte M O 

ad 
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ad O H, crh tcrtij exccflus ex duobus prioribus compod- 
ti ccntruin grauitatis O. Quoniam igitur minor propor- 
tio eft primi exccdus ad fecundum , hoc eft M O ad O II, 
quam L K ad K H; erit conuertendo maior proportio H O 
ad OM, quam H K ad KL: fed vt H IC ad K L, ita 
ponitur HN adNM; maior igitur proportio eft H O ad 
OM, quam HN adNM; eiuftlem igitur linea; HM 
minor erit M O, quam M N, puniftuni O propinquius 
pun61o C» quam pundum N. Rurfus quia vt H K ad 
KL, itacftHN adNM; erit componendo & ptrcon- 
uerlionem rationis, vt L H ad H K ita M H ad H N; & 
permutando , vt H M ad H L, ita H N ad H K: fed H M 
eft maior quam H L; ergo & H N erit maior quam H /C, 
& puniftum N propinquius punifto G quam pundtum K: 
fed pun»ftum O propinquius erat punifto G quam punifliim 
N; multo igitur erit pun^lum O propinquius punfto G 
quim pundkum K , ponitur autem dillantia G K minor 
quantacumque longitudine propofita : & eft O ccntruin 
grauitaris tertij excefliis reliquo falido A E B F C circum- 
Icripti ; ex ijs igitur , qua: in primo libro demonftrauimus , 
folidi A E B F C centrum grauitatis erit G, Quod demoa- 
(Iraadum erat. 

7>R0T0s rrio vn. 

Omnisconoidishyperbolici centrum grauita- 
cis eRpundlum illud , in quo duodecima pars axis 
quarta ab ea,qu« bafitn attingit fic diuiditur, vt 
pars propinquior bali fit ad reliquam, v t fefquial- 
'tcra tranfuerfi lateris hyperboles, qu* conoides 
defcribitjad axem conuidis. 

Sit conoides byperbolicum ABC, cuius axis B Dj 

trani- 
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rranfucrfum lanis hyperboles, qua: concides dcfcribit fli 
B F, huius autem lefquialtera B E F; & fumpti axis B D 
i rtu parte DG, & quarta DH, qua ratione erit GH 
axis B D pars duodecima,ordine quarta ab ea, cuius tcrmi 
rus D; cfto vt F B ad B D, ita H K ad K G. Dico conoi'< . 
dts A B C centrum ^auitatis ellc K. Diuidatur enim co* 


•fcoides A B C in parabolicum concides L B M, & reliquum 
foiidum A L B M C , ita vt concides t B M ad folidum 
ALBMC fitvcFB adBD, hoccftvtHK GK.Q^- 
niam igitur G cft centrum grauitatis concidis L B M, &1H 
(olidi A L B M C; totius concidis ABC centrum graui 
tatis erit K. Quod demonltrandum erat. 
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